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Benevolo Lecrtor:.. 


SF Le&iombus bis (, quas Jam quo- 
72 danemodo poſtbumas accips) ſep- 
Bp; tem, uni ſepoſita, poftremas Op- 


ticis zl], que nuper edite pro- 


Nas Comitis &> quaſt z Mantiſſas deftina- 


ram; alias, opinor, de proferendis in apri- 
cum ejuſmodi quiſquiliis mbil cogitaturus. 
Sed cum nibilominus & re ſua fore cenſeret 
Librarius ab iſtis divulſas has ſeorſum com- 
parere ; quin &+ ad comparandum buic Opel- 
le Jpeciem aliquam (ut ea nempe rejeta- 
nei Schediaſmatis molem tranſcenderet ) 
alind quidpiam ſuppeditari cuperet ; ejus 
(band pravatim non dixero) wvotis obſecun- 
dans,adjeci Lefiones priores quinque ; ſub- 
ſequentibus ills materia agnatas, & quaſe 
coberentes.; quas ſcilicet ante aliquot annos 

al 


Ad Lzecrorem. 


ut nullo animo evulgandi, itz procul ab ea 
cxra conceperam, que talem animum dece- 
ret ; Enimvero craſsius &+ inroaingys ſcripts 
ſunt, neque firme quicquam continent, ex- 
tra Tyronum, quibus accommodate ſunt, 
ſum, capthmvue jacens. quapropter barum 
rerum peritos obteftor, ut ab 11s prorſus ab- 
ſtineant oculos, vel ut veniam ſaltem paulls 
liberalius indulgeant. alteras quas dixi 
ſeptem conſpeFui tuo lubentins expono, non- 
nulla ſperans in ills baberi, que nec eruditi- 
ores piguerit inſpicere. Ultimam amicus 
(vir ſane cum primss probus, aft in bujuſ- 
modi negotis Flagitator improbus)) extor- 
fit, aut certe, pro jure quod merit obtinet 
 ſuo, exegit. Ceterum quid trafem, & 
quorſum tendant, facile ſingularum initia 
delibans edoceberi ; ut non ſit cur te longixis 
morer aut detineam, Vale : _ 


—————— —_— 


N = Klectabllem, & quia primas ferme Mathewaticarnss 
otheſiuns igines recludit (C quibus nempe wegaitudinums 


cn definitrones eff ormanter ; cxns proprogetes enver gunt 


nam utilem. De m 5 gencrat Gu de. 
is, quibus ortz —_ pordenes. ah variz magniradimm 
bs Neculla certe magnitudo datur, quz non innu mucmSris me 


inciligl progetts pol, & revera produci. Pollunt 


falrem haRenus uſurpat quzdara genera woRury 


quornm ſe mihi jam han arp checkers unt hxc; per motm locales ; 
per interſeitiones magntudinun ; per quantitate Poſibioncque deter- 
minat 4s ab aſſignatis locts diflantias ; per duTus ma or, aneerorpH in 
mugnitudines ; per applicatioves magnitudinum maegnitudines; 

F aggregationen magnitudinun ordine certo diſpeſitarums ; per apps- 


fetienem ma __—_——_— ad alias , vel Ifi ubduftionem ab alits; per Tg a> 


yr rage (ab yank pramag:, 4 ocunque. deduftam, aut aged 
effetionem. om 069 yan fri mode erphe 

ali cunAi Ag >= line quo nil ped- 

creari pote ſtile qui > gm mot uns ' rR8TEA, quo proinde 


diſpiciendum. De motu celebratur illud «4 Bet: orien 
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dye yagior dy rouwiere durys (wriows) £27099% xl- ww even: igno- 
rato morn neceſſario naturam ignorari , in Phylicis Ray lv U- 
eramque facir , nec immeritd, cum in natura_(faltem qu hu- 
manus intelleftus afſequi valet , aut experientia comm , l 
quid fiat, amotu fiat, aut certs non {que motu. 
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el cure: Sufficere poteſt his quz communis ſenſus agnoſcit , & ob- 
via comprobant experimenta pro conceſſis arripere , hoc imprimis 
generale, Quamvis magnitudinem (magnitudinibus etiam punum 
accenſebo ceu minimum magnum , ut 6G infinitum ceu maximum mag- 
num , quibus mediz interjacent magnirudines omnes finite) mobi- 
lem eſſe, hoc. eſt eo quo conſpicimus indies fieri modo Jocum ſuum- 
& litum poſle demutare , juxra diffetentias praeſtitutas , motu nempe 
vel directo , vel circulari , ; xquabiliter veloce, vel utcunque magis 
accelerato, vel mais retardato. . Hujuſmodi-dico motuwm quemvis 
pro lubitu ſao tanquam evidenter poſfibilem aflumunt , ut quid exinde 
conſequatur inveſtigent & oſtendant. De iis igitur differentiis motuum. 
quorz lint & quales difſeremus. In motu potiſſmum a Marhema- 
r1c#s conſiderantur ipſe modus lationts , & quantitas vis motive. ipſe 
modus primo Jarionis, juxta quem motus, alii progreſ{ivi ſunt g-alii 
circumlatitii , alii compoſitiex his ; tum vis motivz quantitas, Prop- 
ter _ alter alterius reſpeQu velocior , tardior , xque velox , aut: 
in ſe xquabilis, acceleratus , retardatus affirmatur. Ex his manant 
fontibus differentix motuum ; quorum de poſteriore nos primum age- 
mus, quia nonnulla continet e&w7#eas que velim quam primum. 
ablegata, quoreliqua poſtmodum expeditius fluant & limpidius. &&. 
quia vis motivz quantitas line tempore dignoſci nequit, de temporis - 
natura perſtringeridrim eſt aliquid, Tempus autem dic ſodes, quid eſt ? 
ilud Azguftin: riitiffimum noſtis; ſi nemo quzrar ſcio ,. Gavis in- 
terroget neſcio. Verui quia Afatherarrct crebro tempus adhibenr ,_ 
uid eo delignetur vocabulo diſtinte concipiant oportet, agyrtz 
cus futuri . quare jure reſponſum exigatis , ac ſtatim pareo , ſed 
breviter ac.ſimpliciter,& quantum potero amonoyiuam defugiens, Ab-- 
ftraee loquendo,tempus eſt perſeverantia rei cujuſque in ſuo eſſe, Ali- 
as vero res aliis diutivss in effe ſus permanere , fuiſſe cum hx non erant,.. 
eſſe cum he non ſunt; prius incepiſſeſerius deſinere; neque non aliquas 
cum aliis una oriri ac occidere, ſimultanesq, quaſi durationis progreſlu, . 
acarceribus ad metas, univerſum #tatis curriculum emetiri, nemint 
non ecu eſt. Ergo tempus abſolute quantum eſt ; ut quantitatis . 
admittens (modo ſuo) pracipuas affeAiones xqualitatew, inzqua- 
litatem ; proportionem ; nec. enim diffiteatur - quiſquam, opinor,. 
iasxe:. fore, quz ſimul exoriuntur & ſimul intereunt , inzqualiter- 
durifle , quorum unum fuit antequam alterum cxperit efle,, necnon 
efſe perſeverat, poſtquam alterumdelierit exiſtere. Longius autem, . 
6. brevius rempus nemo non dicere ſoler, - nemo non concipere vide- 
tur. Qyantiratis igitur particeps efle tempus communis ſenſus agnoſcit, . 
pro. 


— —————_——_——_— 


pro modo permanentiz rerum in ſuo eſſe. At enim dices: ante res 
omnes condiras annon tempus fuit ? extra mundum , ubi nihil maner, 
annon tempus labirur ? reſpondeo, ficut ante cdndirum mundum 
fuit ſpatium , & extra mundum nunc eſt & quidem infinitum cui 
Deus coexiſtit) quatenus Petuerunt olim, & poſlunt jam exiſtere 
ralia tantaque corpora , qu tum non fuerunt, aut jam non ſunt , 
ita prius mundo , & ſimu] cum mundo (licet extra mundum) rem- 
pus fuit , 6 eſt, quatenus ante mundum exortum potuerunt aliquz 
res in eſſe tamdiu permanere , poſlint jam extra mundum talis per- 
manentiz capaces res exiſtere ; potuit So/ multo prius in lucem emer- 
life, poſſi jam ille, vel alius talis ſpatiis imaginariis affulgere. 
Tempus igitur non aRualem exiſtentiam , at capacitatem tantum ſeu 
poſlibilitatem denotat permanentis exiftentiz ; ſicut ſpatium capacita- 
tem deſignat magnitudinis intercedentis. Sed mirum ,  ingeres, ſe- 
cluſo motu tempus explicari ; annon tempus motum implicat? Mi- 
nime dico quoadabſolutam , 6: intrinſecam naturam ſuam , haud ma- 
gi5 quam quietem ; a neutro temporis-quatitas in ſe dependet ; ſeu 
currant res, ſeu ſtent, ſeu dormiamus nos, re righemus Xquo 
tenore tempus labitur. Finge ſtellas omnes ab incunabylis ſuis fixas 
perſtitiſe; nihil inde quicquama ri deceſlifſet , tamdiu quies iſta 
perdurifſet,- quamdiu motus hic cffluxit.” Prius , poſterius , ſimul 
(quoad ortus rerum & interitus) eriam in illo tranquillo ſtatu fuiſſer 
in ſe, potuiſſet 3 mente magis perfeta apprehendi. Sed prout ipſz 
magnitudines ſunt abſolute quantz , independenter ab omni menſurz 
reſpe&tu, etli nos iplarum quantitates nift menſuras applicando per- 
quantitas a nobis dignoſcatur, advocandum ſir motus ſubſidium, ceu 
menſurz qua temporum quantitates xſtimemus , & inter ſe confera- 
mus ; adeoque tempus ut menſurabile motum connotat , nec enim, 
{i res omnes immotz 2240s , ullopaQto —_—_ effluxiſſet rem- 
poris poſſemus internoſcere ; - rerum tas indiſcreta nobis, & imper- 
ceptibilis cederet. Temporis fluxum non perciperemus dico ? Imo nec. 
aliud quippiam., at ſtupore continuo defaxi ceu ſtipites conliſteremys 
aut ſaxa. Nihil enim animadyertimus nil quatenus aliqua mutatio ſen- 
ſam afficiens nos interpellat , aut interna mentis operatio noſtram 


.cipere nequeamus ; ita dodgy hobo nary et quo. temporis 
v 


 conſcientiam laceſſit, ac excitat.' Ex motus forinſecus impellentis, 


aut intra nos _tumultuantis extenſione,, yel inten(ione diverſos rerum 


. Bradus & quantitates zſtimamus. Ita motus quancitas , in quantum 
. a nobis obſervari poteſt , a motus extenlione dependet, -  - - 
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Phyſ. IT. 16 


Ten. I» 14. 


L x cr. 1. 


Neo per ſt quenquam remapns ſontire fatendum eff 
Semotwns ab reruns mots: placidaque quiete ; 


Havd male dixit Lucretizs . 6 Philoſophue ipſe ; "Ola 3Þ evii). ut 


careCaMmon my d\d{roe, þ MdYwjuer WETACdMTS, & oxe7 wpop anviza 
#2. ReQe quidem hoc, non viderurnobis, non apparet a ſomno 
excitatis quantum temporis interceſlit-, atnon hinc recte colligitur , 
Sarejr ini Rip ard whos x, werapoars 5 ze6y@. Non perſens 
riſcimus, ergo non eſt, illatio fallax , ' & fallax ſomnus , quifecirur 
nos duo ſemota temporis inſtantia conneRteremus . interim veriſli- 
mum illnd ; Jov # xe. wo's , no837©- vj 5 206010 ds hn? wore 
quantus nempe motus fuit , tantum tempus videtur extitiffe ;' neque 
quum tantum. tempus dicimus, aliud conſuevimus intelligere , quam 
rantum motum intexcedere potvifſe , cujus ſcilicet extenſioni continuo 
facceflivz rerum permanentiam imaginamur coextendi. Czterum quia 
rempus alveo ſemper quali, non per vices nunc ſegnius, tunc rapi- 
dius przterfabt concipimus (admilſs2 ſiquidem ill3 diſparitate nullam 
omnino computationem', aut dimenſionem admitreret) non ideo mo- 
rus omnis Xque determinande dignoſeendzque temporis quantitari 
cenſeatur accommodatus , at is PROG qui _ ſtmplex * uni- 
formis zquabili ſeraper. tenore progreditur , mobili parem ubi 

vim retinente , -pcr hl nie delato. Cr roeyy wh 
terminando tale quiddam mobile deligendum eſt , quod ſaltem quoad 
motas ſuiperiodos zxqualem conſtanter impetum ſervar , & per xqua- 


le ſpatiam decnrrit. Er ad' communem quidem uſum accipiendus 


eſt ejuſmodimotus prxcipue notabilis , in promptucunctis obvius, .& 
ſenſus omnium incurrens , qualis eft motus fyderum , iraprimis So/z 
& Luxe, mirifice libi-per omnia conſtans , & orbi- terrarum con- 


{picuvus , qui proinde nedum communi gentis humanz ſuffragiode- 


putatus, at divino Creatoris conſilio aptus natus eſt huic uſui, a quo 


nempe pronunciatum legimus : . Fient [aminaria in firmamento Calt , 


& dividant diem ac noltem , & fint in figna, & tempora, & dies, &f 


avnes, Atquomodo , dices, cognoſectur equebi/s fo/ers mers ferrs, 
& nnum puta diem, ant annum alters penitus exaquarr, vel aqui 
rempporencum eſſe 7 Refpondeo non aliter hoc (excipiendo quod & di- 
vino teſtimonio colligatur), nobis innoteſcere, quam cum aliis xqua- 
libus motibus ipſum ſolis motum contendendo. Si nempe deprehen- 
datur {olis motus in horologio folari (quod ſpariorum a ſole in circulis 
xquatori parallels percurſorum pene certo ac exquilite quantitates 


— ” 


? 


{hp S »<#.8 


(ſen quoad partes ad. hoc adhibiras ſibtconſtanter ac (imi 
7 ario EC quibuſvis aliis metibus, qui cum illo comparati” * 
. proportione correſpondent , . e cxleſtibus imprimis , Solis at 


' acLunz. Adeout xqualia jw 3 ſint, in 
 feme] ac irerum,, vel zque. multis 


Lzer. F. | 
indicat) cum organi 4 un horodeiRici,, ſatis accurate conſirufti,. 
motibus conſentire. Talis enim machina e fabrica fua comparata eſt, 
ſecundum. morus ſui repetitiones ſaccedaneas, zqualiter moveri , 
Clepſydraps puta Udimetiendz diei , vel horz deſtinatam , & quoniam 
in hac aqua, vel arena > gs quantitarem ſuam , & figuram, vi 
deſcendendi. prorſus eadem manet, nec non vaſculum conti & 
meatus ipſam tranſmittens haud omnino variancur , tantillo ſaltem 
tempore, perquye temperiem atris conlimilem , nec ideo cauſa ſubeſt 


ulla, cur non zquales in lingulis effluxibus motus obire concedatur , 


ergo [i compertum. lit., Solares motus, ſeu quoad integras periodos, 


' ſeu quoad partes ipſarum proportiorales , organi talis repeti.is mo- 


tibus exquiſits congruere , merito pronunciandum eſt , eos prorſus 
zquabiles , & uniformes tore. ' Ex quo diſcurſu liquere videtur, id 
quod forte non nemini .— ne gg , c_ c0 non eſſe, cx 
parte rej proprieque loquendo, primarias temport 
menſuras - all iles potits morus » qui.-prope nos ſen yg ew ma 
Rp a npoens _ » cum par ope czleſtium motuum 
regularitatem dijudicemus. Ne quidem ipſe Sol temporis idoneus j 
dex , aut teſtis auzms©@- elt ,. nil; horarix machinz full 
gio veracitatem ſaam adteſtatur. Nec ſane, quod obiter interpono ,, 


pou ullo pacto ſciri num periodi ſyderum ante multa ſecula tranſcur- 
nv 


ſtri ſeculi revolutionibus omnino pares fuerint ,; nemo ſcilicet. 
aflerat certo £Methuſelans illum qui tantum non mille vitz tranſegir 
—_ eo _ revera [og cp qui jam ante centum annos 
ato Cedit. id enim, {i Sol tum junior, eoque vegetior decuplo 
citius periodos ſuas evolverat ?. Quid (i tum acrpurior,, . & inde cor- 
parum gravitas validior effecerat, ut vel-ipla organa mechanica 
citatiores acciperent motus , adeoque cum noftri temporis inſtrumen- 
tis comparata fidem ſuam fallerent ? Emvpedocles quien. apyd Pix- 


- tarchums, exiſtimiſle dicitur Solem initio dies longe prolixiores effe- 


ciſſe. Sed minus id rationi conſentaneum videtur , quia tales metus 
vertiginoli ſenlim elangyeſcere potius ſoſtnt , quam invaleſcere. Ve- 
rum obiter hxc , & vix ſcrio, revertamurin orbitam. Temporis 
(ſeu. permanentiz rerum in ſuo eſſe, ftaru, .moruve) quanrtiras ,..ut 


dittum eſt , A motu quoliber dignoſcitur, .bene notorio, zquabili, 


vilibus itur;, aut in quibus - 
1110 __ of 
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'bilitatem habens, a 


LC 3 


- eadem ſydera periodos eaſdem , aut ejuſdem pertodi partes xquales 


abſolvunt ; inxqualia vero juxta quamcunque proportionem , in 
quibns limiliter , ſeu proportionaliter inzxquales periodi confumun. 


tur. Neque quiſquam objiciat tempus communtter haberi pro men- 
* ſura morus,, & conſequenter ad hoc morus differentias (velocioris , 


tardioris, accelerati, retardati ) adſumendo tempus ut pracogni- 
tum definiri; nec 1deo temporis quantitatem E motu, ſed mottis 
quantiratem a tempore determinar! ; nil enim obſtat quo minus tem- 
pus & motus hzc libi mutuo przſtent officia. Sane veluti ſpatium 
ex aliqua primum magnitudine metimur, 6 quantum fir diſcimus , 
E ſpatio poſtea reliquas ei congruas magnitudines zſtimanus ; ita tem- 
us primo raxamus E moru quodam , poſtea motus reliquos ex eo di- 
judicamus ; quod plane nihil eſt aliud quam mediante tempore motus 
alies cum aliis comparare ; ſicur & mediante ſpatio magnitudinum 
inter ſe rationes inveſtigamus. Qui nimirum ec temporun propor- 
tione motuum colligit proportionem , nil aliud quam ex organorum 
horologicorum , =. ex Solarium motuum ſimul decurſorum propor- 
tione ditam elicit motuum rationem. Quod certe vidit , & exerte 
docuit Ariſtoteles : $ gdyoy (inquit) mw ximoiy 16 x0/16 pergatitss dvd 
x; 1 wmrnoes + yer Ia 3 bejgio va dNnaner. Porro 7 quia tem- 
pus, ut -oſtenſum, eſt quantum uniformiter extenſum , cujus omnes 
partes #quabilis morus parribus reſpeCivis , ſeu ſpatiorum xquabili 
motu pera&orum partibus proportione reſpondent, poſfit id quam 
optime per magnitudinem quamlibet 5go:opegi reprxſentari, hoc eſt 
menti noſtrz ſeu phantaſiz propont ; per ſimplicuſimas przſertim , 
nales ſunt linea rea , &e circularis , quibuſcum etiam 6 tempore 
{1militudines 6 anatogiz non paucz intercedunt. Prazterquamenim 
quod tempus partes habet omnino ſimilares , rationi conſentaneum 
eſt ipſum velut unica dimenſione przditum quantum conſiderare, ip- 
ſum enim velur ex ſimplici ſapervenientium momentorum additamento, 
vel ex unius momentt quaſi continuo fluxu conſtitutum imaginamur , 
& ſolam proinde longitudinem et ſolemus attribuere ; nec ejus quan- 
titatem alias quam ex linez decurſz longitudine determinamus. Si- 
cut, inquam, linea pun&i promoti cenſetur veſtigium , a punto 
habens quod aliquatenus divilibilis ſit, a motu vero quod uno modo, 
ſecundum longitudinem , dividi poſlit ; ita tempus velut inſtantis con- 
tinuo labentis _— conciplatur, ab inſtante nonnullam indiyiſj- 
ucceſfivo fluxu quod eatenus diſpertiri queat. Et 

ſicuti linez quantitas ab unica longitudine pendet motum conſe- 
quente, ita remporis quantitas ab unica conſcRatur velut in longum 
| EXPOr- 


_- 
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exporrecta ſucceſſione ,- quam ſpatit decurli longitudo*-demonſtrat , 
ac determinat., Tempus itaque per reftam lineam ſemper deligna- 


bimus , arbitrarie quidem initio ſumpram 6: expoſitam, at cujus 


partes proportionalibus temporis partibus , & puncta temporis inſtan- 


tibus reſpeRivis juſte reſpondebunt , & iis appolite repraſentandis - 
inſervient. Bis de tempore przlivatis ad conliderandam vim morus. 


efteRivam procedimus, quz ſane (quzcunque lit ejus natura, yel 


undicunque procedat, nam iſta - Phyſsc# difquirenda relinquimus) . 


merito quoque ſeu quantum quid concipitur , 6 {icut alia quanta com- 
puto ſubjicitur. -Etenim experientia compertiſiinwm eſt, {xpe duo- 
rum mobilium ab eodem termino per eandem orbitam delatorum al- 
terum alteri prevertere, ſeu majus eodem tempore ſpa:ium confi- 
cere, Nec aliunde poteſt hoc procedere, quam a majori vi, ſeu 
potentia motiva , qui prxcellit alterum mobile , cuju'ique graria velo- 
cius dicitur. Et quia perſpicuum eſt nil impedire,. quin ſecurdum 
omnimodas propertiones: contingat hic ſpatiorum unz perattorum 


exceſſus, ideo vis hac jure concipiatur in partes quaſlibet (quis &: 


ſicuti partes cujuſcunque qualitatis intenſivas ſuccintz diſtinctions 


ergo gradus appellare licer , 6c conſuetum eſt) in partes , inquam ,.. 
gall et infinitas, aut indefinitas diviſibilis concipiatur ; quas inter 


eneftens, & a ſedirimens communis terminus, vel (juxta ſuppo- 
ſitionem quod quantaconſtant ex infinitis atomis) pars abſolute mi- 
nima dicatur quies, hoc eſt ſumma tarditas , aut: infima velocitas 
E cujus fuccreſcentia , vel intenſione continua velocitatis gradus quili- 
bet eo modo concipiatur aggregari , vel produci, / quo linea E punfto- 


rum appolitione , vel mutu, terapus ex inſtantium ſucceſlione vel fluxu-: 
progenitum imaginamur. Unde rem -abſolute conſiderando ,..quo - 
vis hujuſce quantitas menti {eur phantaliz re&e proponatur , ſufficic 


ejus vice ws. ar quamvis regularem exhibere (hoc eſt talem , 


eo perſpi- 


in cujus partibus quamvis-differentiam , -quamlibetque poopentiemces- 


clare prompteque valeamus apprehendere) ſimplicitaris 


cuitatiſque causi cuilibet- cjus reprzſentando gradui. re&ta linea cum-+ 
png accurate quadrat. Ita quidem in ſe o—_—_ & abſoluta + 


peRara vis iſta tempus non implicat , e6que ſecluſo concipi poteſt (in 


quolibet enim temporis inſtanti , perque quodcunque 'temporis inter- - 


vallum ei przditum. mobile concipiatur) at quatenus compurabilis , 


ac zſtimio Mathematico ſubdita ,.. qui ratione. velocitas dicitur , cum 
fpatio tempus adlignificat ; E quibus nempe quantitas ejus dijudicatur, , 
ac diſcernitur definitur ideirco velocitas pptenua , qui mobile ſpatium-: 


aliquod in aliquo. tempore-.pertranlire poteſt.. Uude conſeRatur ſin- 
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gularem.. 
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-gularem velocitatis cujuſpiam quantitatem nec ex ſola confetti ſpatii;nec 
ex abſumptiremporis quantitate dignoſci poſle(qualibet enim velociras 
aliquo tempore quodvis affignatum ſpatium emetiatur) aſt ex ſpatii 
ſimul ac temporis quantitatibus ad calculum redaRtis eam innoteſcere , 
ficur 8 vicilſim temporis abſampri quantitas non niſi ſpatii ſimul ac 
velocitatis agnitis quantitatibus determinerur. Qujnimo ſpatii quo- 
que quantitas (quarenus hoc modo per motum dignoſcibilis eſt) nec 
E ſola definirz velocitatis quantitate , nec ab aſlignato tanto tempore 
dependet, aſt ab utriaſque ratione-cconjunta. Er quidem ut hzc quo- 
modo {e reſpiciant ataplius exponamus , ſpatii quatenus hoc modo 
computatur quantitas eo pa gay pe modo , quo dimenlionibus 
ſais quanta ſit ſuperficies innoteſcit , E quantitate ſcilicet unius linez , 
(quz longirudinem yo aut altitudinem oftentat) 6c e quanticatibus 
lingularum invicem (ibi parallelarum linearum, quz per iſtius linez 
punRa quzque tranſeuntes — rotam quodammodo conſti- - 
ruunt , & componunt , earn ſa limitant atque determinant ; hoc 
eſt Quaſi per duftum ſingularum ejuſmodi linearum in reſpeRiva 
ditz linex punta. Velocitatis autem , &c temporis quantitates 
pariter eo modo diſcernuntur, quoex ſaperficiei , & unius cui appli- 
catur dimenſionis quantitate difcernitur quanta fit reliqua dimenſia 
(ubivis, _ , aut ſaltem alicubi quanta, nam fieri poteſt ut re- 
liqua dimen tenus per omnia prioris dimenſionis puna diffundi- 
tur, ſibi paſſim diſpar 6 difformis lit , quid velim e veſtigio conſtabir, 
nam utilis hze* conſideratio at enuclecatius declarari.-- Omni 
remporis inftanti , ſeu indefinite parvz temporis particulz (inſtanti 
dico , vel indefinitz particulz , nam utinihil admodum refert, utrum 
lineam ex innumeris punctis , 'an ex indefinite parvis lineolis compo- 
fitam incelligamus., ita perinde eſt, utrum tempus ex inſtantibus , 
an exinnumeris minutis tempuſculis conflatum ſupponamus , nos ſal- 
tem brevitatei conſulentes pro .temporibus quancumlibet exiguis in- 
Rantia, hoc eſt pro tempulſcula reprzſentantibus lineolis pun:ia non 
verebimur uſurpare ) -cuilibet dico temporis momento competit velo- 
cicatis aliquis\gradus, quem mobile tunc habere concipiendum eſt , 
cui gradui reſpondet aliqua decurſi ſparii longitudo (nam hic mobile 
» & ſpatium proinde tantummodo ceu lengum 
contideramus) quia verotemporis momenta quoad rem iplam neuti- 
quam a ſe dependent , ſuppont poterit in proximo inſtanti mobile 
gradum velociratis alium (alium inquam vel zqualem priori, vel in 
_ proportione diverſum ) admittere , cu proinde reſpondebir 
alia ſpatit longitudo , tali proportione reſpiciens priorem , quali 
velo- 


—— —_— —_——_ 
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velocitatis hic gradus pracedentem. Quum enim temporis inſtangia 
prorfus =qualis Cn inter ſe, ſparialiuny longirudimim ratio a *n 
en yen ratione dependebit , Lim ll yh par crit , -aut ſimilis 
od nifi pro —_ Gaſs) peep mim, 
Ns nam a ſola ſpatiorum eodem tempore decurſorum ( v 
eodem inſtanti) | proportione velocitarun' her ſe collataruin imme- 
diate vel uid ratio taxatur ,” & alter akerius reſpettu denomi- ; 
natur tanta) fimiliter fi per omiia temporis cujuſvis ara gu, "2 


conveniunt iplis velocitatis gradus Ie 

_ ins, oojos | wes bas det Hats Joram 

parres r vz, hoceſt u —_—_— reſpondemes * X 

juſte proportionanrar adeoque quantum gradibus' its- con! b 
reprzſentans magnitudo ſpatium quoque decarfurn reprzſentar caeh 
uatenus nempe qualem ſparii partes teraporibus fingalis pe 

portionem ot | ,. exaſte referat, Qyam j 


xquabiliſime fluens per lincam , rp 
xr nh pc pr in lingulis remporis inf j 


z aut naquales, velpcitat 
lineas itidera ut privs ctiam inſinuarum eſt , 'rectas' 5 
&. cit hi velocitatis 


a ſe invicem ac iniperminad , noo gem 


c 
agen: reprxſentantis omnia punata trajiciantur FE 
pa- 


diſpoſitz, ut altera nulla nulli alteri- coineidar, hoc'eſt 


rallelo ; quz reſultat hinc = rumaggel '2 oh, Kao ans titate. 
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ſtantaneus ,_ec0. recurrendum ut per inſtantias nil aliud, quam inde- 
finiras temporis particulas inte{ligamus ; quibus- reſpondeant certo: 
velocitatis gradu, alio atque alio, percurſa indefinite minuta ſpatiola. 


_velocitatis gradibus adproportionata ; tum: autem- reprxſentando 


fingulo cuipiam velocitatis gradui per.tempuſculumaliquod retento , 
idcolinez. re&z ſubſtituatar oporter exiguum reRangulum dio tem- 
puſculo .applicatum. Petinde fuerit, ac. codem recidet hoc an illo 
modo ſe res habeat , aſt ſimplicior & charior videtur ite modus, quem 
prius expoſuimus , cui proinde poſthac: inliſtemaus; Ur redeam, &. 
recolligam ; ficuri per omnia.linez re&tz punRa traduci poſſunt pa- 
rallelx re&tz , magnitudiae pro-lubitu pares, vel impares , E qui- 
bus aggregatis ſuperficjale .planum exurgat , ita ad ſingula temporis' 
inftanria applicart pofſunt velocitatis gradus diverfj, pares vel impares,. 
prout mobile yer totam ſuam lationem vel eundem-impetum retinere ; 
vel aliquando yarinm adiciflere ſupponatur , utcunque creſcendo vel 
decreſcendo. :- Sj velocitatera, ſemper eandem conſervare dicatur , fa- 
cile pater E.diQis velocitatem aggregatam.definito cuivis rempori con-. 
venientent” reftiffime . per figuram parallelogrammam exprimi , qua- 
ks eſt AZZE, .in qua latus A E remporis definiti vicem obit , re- 
liquum AZ, eique parallelz retz omnes BZ, CZ, DZ, EZ. 
velocitatis gradus ſingulos per lingula _ momenta penetrantes,.. 
in hoc ſcilicet caſi pates ,.exhibent« . Pofſunt etiam, ut dium, pa+ 
rallelogramia A: LB, AZZC, AZAD AZZE ſpatia re- 
ſpetivis remporibus AB, AC, AD, A Edecarſa > 9" delignare. 
E qua conlideratione ſola , vel.intuieu primo motus hujuſmodi, quem. - 
quabilem; &:. uniformem vocitant ;, omnia ſympromata_ fdeduci 
poſſunt. Quales ſunt : quod xquali. perpetuo velocitate tranſmiſſa 
ſparia' ſeſe' habent,, ut. rempora. : -Quod quali tempore peracta 
Saris ſeſe habet; ut. velocitates ;-. 6c viciſſim : Si ſpatia ſunt 'ut 
velocitares ternpora .fore -xqualia. , .' fi ut tempora , velocitates: 
zquari.”. Et fi zqualia ſpatia tucrint , tempora-velocjtatibus propor- 
rione. reciproeari ; contraque , {i tempora-vetd6citatibus proportione. 
reciprocentur, . ſpatia libimert ;exxquari. Spatia-'denique quzlibet 
cormpoſitam_habere rationery e-rationibus velocitatum' 8 temporum.,; 
necnon, ſubdiicendo rationem.temporume rationefpatiorom reſiduam 
manere ratiohem velecitarum ,- vel fubducends rationem velocitatim 
relinqui rationem.temporum.,, Hze:enip paralletogrammoram inter 


| ſecomparatorum. affetiones ſunt (xquiangulorum intelligo paralle-' 


logrammorum ,. nam ubi reprzſentativa, hc parallelogramma con-, 
feruntur inter ſe, =quiangula copſtituantur 'oportet ;' alfoqui cli 


. fin- - 


| 3 WL Wm 
ſipgillatim ſpectantur ; nihil referr quinam angulus ſtatuatur): hzc, 
inquam, E parallelogrammorum natura liquent, & ex iis quz 
poſluimus ſponte conſeRtantur , ut nullam aliam demonfrationem re- 
quirere videantur. Et ſane quoad omnes Mathematicz ai ſubdiras 
(hoc eſt utcunque quantitatem involventes) materias cum magna fa- 
cilitate Theoremata perſpicere , tum -ſummo cadem compendio de- 
monſtrare poterit , quiſquis contemplationi ſux ſubjeRa cujuſcunque 
generis quanta ad analogicas magnitudines rite cong novit re- 
digere. Quod (i porro velocitatis gradus continud per lingula tempo- 
ris inſtantia ſupponantur zqualiter adaugeri , vel inminut , a'gradu 
minimo , ſeu quiete , definitum ad velocitatis gradum , vel a definits 
tali gradu ad quietem ,; confimili pattopoterit aggregata” velocitasper 
quamvis ſuperficiem zqualiter a pun&eo creſceritem- ad definitam mag- 
nitudine lineam , vel eodem retrograde paſlu decreſcentem;exhibert , 
fimplicifſime vero,6 optime per triangylum- reftilineum z ur puta per 
triangulum AE Y , in quocrus A E tempusdenotat ; cjulque /puneuis 
applicatz linez parallelx BY, CY,-D Y, E Y gradus velocitatis fin- 
gulis inſtantibus congrnos x punto A (quod quietem,, velinfimam 


velocitatem refert) ad definicum gradum linea maxima: E V.r1 A h 


tatum zqualiter increſcentes ,' vel ab cadem-E Y: retro ad punctum 

quietis reprzſentativum declinantes. - Sed 6c pari-jure ,quo prius, 
trigona ABY, ACY, ADY, AEY per reſpectiva ab initio tem- 
pora decurſis ſpatiis reprzſentandis inſervient. Et conſequenter, (1 
velocitas zqualiter a definito gradu ad gradum definitum ſupponatur 
augeri , vel diminui , reprzſentabitur tam aggregata velocitas , quam 
ſpatium ei reſpondens a figura quadrangula T rapezia,qualis eſt CYYE, 
in figura prius adhibitas Hinc, non ſecus quam in przcedentibus, hu- 
juſmodi motus quem uniformiter acceleratum nomine perquam apto 
Galiles nuneupavit) affefiones omnes pracipuz faciiime deprehen- 
dentur, atque demonſtrabuntur , cujuſmodiſunt : Qyod zquali tem- 
pore conficietur zquale ſpatium per motum a quiete uniformiter acce- 
leratum , ac per ipſum morum uniformem , modo velocitas hujus ſub- 


dupla fit velocitatis , quam ille maximam baber. Qued ſpatia motu 


a quiete uniformirer accelerato peraQta , ſcſe habent ut Q#edr.34 rem- 
poruns (vel in duplicata temporum proportione.) - Et diverſos hoc 
modo acceleratos motus comparando : Quod ab illis tranſa&ta ſpatia 
habeant rationem e rationibus temporum, 6c velocitatum maxima- 
rum : Et ſimilia talia- vel his connexa , vel-inde confequentia', quz 
triangulis cenveniunt inter ſe quoad fuas, & quoad laterum rationes 
comparatis ; que ex politis kaud difficile perſpiciantur , . ac demon- 

C-2 ſtrencur. 


Il 


Fig. 1. 
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ftrentur. Porro., non abſimiliter (i velocitatis gradas continul per | 


Go temporis inſtantia ſuccefſione, a quiete ad definitum gradum , 
retrograde , creſcere concipiantur , aut decreſcere juxta ſ11- 
onem numerorum quadraticorum repreſentatur tum optime velocitas 
aggregata, ficut & ſpattum hujuſmodi motu confetum , 4 comple- 
mento Semiparabolz , qualis eſt A EX , cujus vertex A quietem en 
morus ac temporisinitium): tangens A E tempus definitum, linea B X 
primum. vclocitatis accreſcentis gradum (qui ſe habet ut 1.) proxima 
C X ſecundum '(habentem ſe ut 4.) fubſequens DX (quiſe 
habetut.g,) 8 ta porrouſque ad ultimum E X : 1d quod ex notiſfi- 
ma parabolz proprictare manifeſtum eſt. Eodem plane modo quivis 
{uppoliti velocitatis 'gradus, ytcunque creſcentis aut decreſcentis , 
contingo. vel- interrupte-, quoris,, inquam, imaginabili modo per 
lineas reas ad temporis repreſentatricem reftam applicatas certiſſi- 
iffimoque modo deſignari pofſunt , rey wrt ron wy 

en- 


proporrione ; {ic ut inde-cogniti ſpatii r 
dimenſione , ſparii per motum confeRi quantitas facilins inno- 


idem 
poſthac dicendoram incelleui aria , totique motuum Cibrie 
non parum ut videtur utilia viſum eft paullo fuſins expoſita przmittere. 
Qui perfuntus oper pedery tigo. 
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- generantur It - 
politos, vel ex concurſu morur.n (nam compolitionem a concurſu - 
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Arios , quibus produtz concipiantur magnirudines apprefſi mo- 
dos conſi 


re, primum 8& precipuum attmgere cxpimus-illum,.. 


qui motu peragitur Jocali. Cum vero folcant Mathematics diverli- 
niodos, c quibus aliz ac aliz magnitudines reſultant, motus adſumeze 
ceu poſlibiles, duos ad fontes digttum intendimus , < quibus iſtzz mo-- 
ruum differentiz ſcaturiunt, modum lationis ipſum , 6& -quantira- 
tem vis motivz., quoram poſteriorxem haud ita clarum & apertam 


nuperrime conati ſumus recludere,. wm nonnkc reddere. - Jam diffe-- | 
rentias quas aſſumunt i of & 0 generitioni mag- - 
en ren nu 


naitudinum 1naſervire oſtendemns. Lat | 
vel per motus ſimplices , vel per motus com- 


diſtinguo , quz tamen a nonnullis confunduntur.) De ſi 


moruum hypotheſibus, ac effeRis primd videamus. Simplicium mo- . 


ruum duo' genera ſunt , pogg,, & merpeee , progreſiio, & circum- 
latio. Sub progrelſivo motu comprehenditur morus omnis , qui nul- 
lam fixam locum (loci nomine is magn? Iam 
urn adnumerans, intelligo,) -reſpicit ,/ cui ve 

tur ; ſeu direftus iſte motus ſit, ſeu reflexus, ſeu refratus, 


callem certum perſequatuy, five \inconftanter deſultet , divagetur g 


exorbiter. Quia'vero penitus irregularium in arte nulla ratio po 


 habert, ſufficit Marhematicss ſupponere itudinem quamcunque 
mu di poſſe juxta defignatam' quamliber orbiram , ut Ws Quod- 
5y aretta , circulars 'Y ellyptica , ſpirals, vel 4 GHavis ———_ 


quentiffimique o magnitudinibus 


motus quas Acatbemgtics preſtruunt hypotheſes , ſunt hx : Quod 
puntuma prefixo termino in linea rea quouſque libueric adlignate - 
i 


dicefte progredi queat', quali moru perſp 


ot innectitur, ac athgi-- 


cuum.eſt_lineam reQtam - 
deſcribi.: . 
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.deſcribi ; Quod linea rea per alterius cujuſvis linez longitudinemr ita 


procedere poſſir, ur ſirum interca parallelum perpetuo ſerver (hoc eſt 
ut ipſa juxta politionem , quam in quolibet temporis momento ſor- 
titur, parallela fic ſibi ſecundum politionem-ſuam in alio quovis tem- 
-poris momento : ) Item, quod linea quzvis (definite vel indefinite 
protenſa , quod in omnibus intelligendum ) mortu direfto, Ktidem fibi 


*parallelo, progredi poſlit (dire&to inquam , hoc eſt ut ejus {ingula 


pnnGta lineas. reRas. deſcribant) qui ſane duo motus libimet zxquiva- 
lent, eundemque procreant effeftum corumque alterutro productz 
concipiantur illz, quz prz cxteris xquabiles, ac uniformes haberi _ 
merentur ſuperficies ; quales ſunt in plano Superficies parallelogramme 

(ſeu penitus reQilinex, live mixtz) in Solido (ut ita dicam, vel nen 
in une plano delineatz) Swperficies Priſmatice, Cylindriceque , tam 
nificatu dicuntur. Sit-in exemplum 
primo rea linea B C, cui inſiftens rea A B per ipſam B C feratur , 


|ibi continuo parallela , donec punto B.ad C promoto reta A B ipli 
DC ad AB parallelz congruat. Manifeſtum eſt hujuſmodi moru 


procreati figuram planam parallelogrammam ABCD, Patet ctiam 
quodlibet afſumptum in AB punctum, ut E, reQam lineam deſcri- 
bere, cujus partes E E re&tis AB interceptz, retz BC partibus 
BB, per caſdem reſpective retas AB interceptis (hoc eſt eodem 
tempore a puncto B decurfis ) xquantur. Neque minus patet , fi 
vice” vers reta BC per ipſam B A feratur, eandem ſuperficiem de- 
lineari; omniaque reftz B C punQta (ceuF) reRas lineas effingere , 
nec non harum partes FF parallelis B C interceptas reſpeRtivis linez 
A B partibus B B adzquari. (Netetur autem abhinc brevitatis ergo 
tam In his, quam in ſimilibus calibus harum linearum illam , quz 
motu ſuo magnirudinem deſcribit a me Gemetr:icem dici ; alteram 
auter, juxta'quam, vel cui infiſtens, prior defertur , Direttricems ap- 
pellari ; quia motz linez proceſſus ab ea dirigitur , vel ad eam accom- 
modatur.) Sit rurſus linea quzpiam. curva (velut arcus circularis) 
BC, cui in eodem plano infiſtat linea rea A B ; & percurvam B C 
continuo deferatur redta A B, ſibimet xquidiſtans , donec punftum B 
ad C perrigerit, & rea A B demam re&z DC ad iplam A B prime 
poliram parallelz congruerit , deſcribetur hoc motu fGgura : quoque 
plano ( latiore oa rn) arallel! a ; quia ſcilicet -adverſa 
hujusfignrz latera ſibi parallela ſunt , rea ABreaz'D-C, & curva 
ADcurvzBC. Nam & hic lingula Peque Gezerrics reftz pundta 
(vetnt E) lineas deſcriþent direfFrzcs B C (imiles & zquales;” cum: - 
integras , tim iiſdem parallelis, A R interceptas partes-; 6 enim dus 

| 26 ene | punQa 
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reftz'A'B-partibus delineabunt , pariter ut antehac in fgurz planz 


exemplo commonſtratum eſt ; unde fi ſuperficies hoc modo procreatz 
a plano quoliber ad retam ſeu genetricem , ſeu direricem (quam 
ubique-{iram Superficiei produtz latus 9 ron licet ) parallelo 
ſecetur , ſe&io communis duabus reRis parallelis conſtabit zqualibus 
Inter ſe. De Superficiebus aurem ira progenitis obſervaru dignum eſt 
(nec enim plane nudas magnitudinum generationes indigitare , ſed & 
generales nonnullas ipſarum affeRiones e diverlts reſultantes generandi 
modis inſinuare propolitum eſt nobis) quod ( linea direQtrix rect ſit 
(ut in figura per literam Z diſcriminata) Superficiet produtz partes 
parallelis lineis genetricibus interjetz reſpeRivis direAricis linez 
partibus ſemper proportionales ſunt (ſaperficies nempe B CCB re- 
—_—_ retis BB : ) Ati linea curva pro direrice habeatur (ut in 

gura Y) non ſemper eveniet , Ut interceptz genetricibus reftis _ 


-_ conflitantur , qui cy/andricas ebliguas ſuperficics conantur 
metirs , ſeu cum Cylingricis Superficiebm retts , aliiſve quadantenus 


ipforum , 6 ipfa, corpora Jateribus ſuis. (1eu direcricis reftz partibus 
xeſpeRivis) proportionantur, Quod & li definita hujuſmodi _ 
| planis 
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-planis laterum alicut parallelis ſecentur, communes ſe&iones erurit 
Parallelogramma (qualeeſt EE BB.) Quin, ut paucis compleAax 
multa , quz de Smuperficiebus aut Solidis Priſmaticis ac Cylindricis 
ferilts dittis generatim enunciantur ant probantur uſpiam , quod ea 
pleraque juſtam analogiam obſeryando, univerſis congruunt hoc modo 
progenitis quantis. * Neque jam de p vo motyquidpiam ſuccur- 
rit adjiciendum , quzdamenim wod)19Je conſultoviderttur reticen- 
da. Porro ſimplicts motis alterum genus, quod adhibet Matheſic, 
eſt circumlatia , ſew moius converſrvxs, qui tum ſeilicet efficitur, cum 
dimotz itudinis quiddam (ut pun&tum aliquod puta linez, yel 

ficiei linea) fixum & immotum conliſtit , dum ei velat innodata 
ac adſtricta tota reliqua magnitudo,, juxta quamvis affignatam di- 
xeionem , circumagiur. Cujuſmodi morus I proprie- 

aliquo 


tas eſt, ut quaque mobilis puna dum in uno plano tranſyerse 
moventur , circulares ſingula peripherias deſcribant , & quidem 
ormnia, quz-in cedem uno ,- per xc pow rants 
moventur parallelas , ſeu contentricas, & ſmiles inter ſe , -quz vero 
in diverſis planis ſuniles, aut diſfimiles , prout hypothefium exigic 

\avia dverſs Pro 2 nate, rk, EE 
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atque profequitur, cum ne reftos ſuos quos praſertim affetat motus 
uatur ab immobili retinaculo pr 


as, b re Fig. 7: 


\ 


3 4 Lat addi; {2 5 Wi + 
F pe, ara Ethos boron bas 2 oh 2 wh > tf 
»X 6 0 el IS .. Me” "4 - l 
\ 
« : — - _—_—_—_ _ 
— are > LA. er 
a4 - on 


Fig. 8. 


kk. in-c© T6 I. 


majore A AB B detrahatur minor circulus concentricus EEE E, E 
qua geneli. colligitur circulorum , 6: -ſectorum circularium areas, e 
circularibus peripkeriis , integris aur partialibus concentricis ac limili- 
bns., conſtare rot numero quot radius punQta habet ; quarum proinde 
calculum incundo circularis arez talis qualis dimenlio quam facillime 


" reperitur ; id quod non eſt hujus temporis ultertus exponere. Quin- 


etiam ſupponunt lineam quamvis re&tam , indefinite proterifam , uno 
manente fixo iplius puncto circa delignatam quamvis in alio plano 
conſtituta lineam , curvam aut E re&tis compolitam, revolvi, lic ur 
einempe linez ſemper inliftat , vel eam quali lambat, aut perſtringar. 
Sit, exempli causa, linea reta AB indefinite protenſa, & in ea 
fixum punctym V , & per V ſemper feratur linea AB juxtalineam 
quamlibet BY in alio plano collocatam ; ita quidem ur aliquod linezx 
mobjlis puntum continuo linex B C inhzreat ; ex hnjuſmodi motu 
producetur curva Superficies (e planis falrem compolita , quam & 
generali ratione, poſt Archimedem , curvam appellare nil vetat ) 
quz quidem {i linea direrix tota componatur e definite magnis reQtis 
lineis, fiet Superficies pprans dalts ,, e triangulis ad verticem V coricur- 


rentibus aggregata ; fin circularis fuerit, aut conicarum ſe&ionum 


aliqua , Superhcies evadet ſtrite comics , lin alterius generis aliqua, 
conica faltem extenſo latius ſignificatu dicatur ; & a quibuſdam di- 
citur. Cujus quidem Superficiei proprietas eſt , ex ipſa generatione 
manifeſta , qucd {1 per fixum punctum V plano ſecetur , communis 
plani cum ipſa ſeftio erit angulus reftilineus. Nam fi planum' ipſam 
ſecans per V linez dire&rici occurrat in punts duobus, ut in D, E 
(octurret autem in duobus, alias Superficiem ipſam non ſecaret) dutz 
retxVD, V Eerunttam in plano ſecante, quam. in curva Super- 
ficie; in plano , ex plani natura , in Superficie, quia genetrix eadem- 
reQa per harum terminos tranſit , ips1ſque proinde coincidit, In -hn- 
juſmodi vero motu poſito quod linez reftz a punto fixo V (ſeu ver- 
rice) ad dire&ricem lineam B C du&z ſunt inzquales inter ſe-, ſatis 
liquet lineam B C non a linea. B delineari ,.vel perambulari, quiz 
linez inzquales (ut V B, VE, V C) fibi nequeunt congruere , ade- 
que puntum B progrediens ſupra , vel-infra punta.B, E, C-cadet , 
ut nec eadem inzqualitate ſuppolita puntum quodvisaliud in V B pura 
G) motu ſuo lineam deſcribet linez direArici-B C ſimilem '(quare . 
linea V Bſupponitur indefinite protenſa) at vero (ilinez omnes, 
ab V ad B C duci-poſſunt (quas Superficiei propofitz latera nunca- 
pemus licet) proportionaliter ſecentur (id: quod fiet a plano per hanc: 
Superficiem trajeto ad planum”, in quo ita eſt BC, paralle 0) divi- 

| lonum 


ELLE C:r+1> : 


ſionum 'punRa lineam conftirnent., faltem ad lineam conſiſtent, ipſi 
BC ſimilem.” *Ductis enim quorlibet lateribus VB, VD,VE, VC, 
& ducto plano GK LH ad planum BDEGC parallelo, int com- 
munes plani V B D cum planisB C, GH ſettionesretz BD,GH, 
hz parallelx erunt. Item communes plani V DE cum iifdem planis 
B & G HSectiones DE, K L parallelz erunt. Ergo anguli B DE, 
GKL ſunt zquales. Item ſe habet rea BD ad GK, w DE ad 
KL, quia utraque hxc proportio xqualis eſt illi , quam habet V D 
ad V K (limilia quippe ſunt triangula V D B, V KG, & triangula 
VDE,VKL) permutandoqueBD.DE ::G K.KL, ergo omnes 
ſubtenſe in G H proportionales ſunt ſubtenſis omnibusin BC, eas 
nimirum tn utraquelinea ordinatim & deinceps accipiendo ; & quz 
ſibimer adjacent in una pariter infle&tuntur cum iis, quz fibi adjacent 
inaltera. Ergo ſecundum ſuperius infinuata lineas BC, GH limiles 
eſſe conſtat. || Hinc etiam paret lineas curvas fimiles B C, GH ean- 
dem ad ſe proportionem habere , quam Superficierum , in eadem 
qualibet recta_ {ita\, latera VB, VG. Quum enim ſubtenſarum 
{dem angulis incluſarum (ur BD, GK, vel DE, KL) fingulz 
rationes Xquales (int rationi laterum V B, V G , etiam ones ante- 
cedentes conjunaz (hoc eſt rota B C) ad omnes conſequentes con- 
junRas (hoc eſt totam G H) ſe habebuntur V Bad V G. Rinc etiam 
tali motu productarum - nagar emergit hzc proprietas ; quod 
interceptz ſcilicet a parallelis ad BC planis, a vertice deſumptz”, 
quibuſcunque lateribus iiſdem incluſz partes i;farum {inc inter fe fi- 
miles; ut puta Superficies BVC, GVH, & BVD, GVK, 
(Quod ex generali limilitudinis doQrina poſthac explicanda luculen- 


tius apparere poterit ; interim ex ſimilicudine linearum curvarum , & 


earum cum Superficiei lateribus analogia, penituſque conſimili Superfi- 
cierum Ro _ fatis eluceſcit/, Glee ex langulondl VBD, 
VGK; & VDE, V KL, & talium omnium (imilitudine farts con- 
ſtar; fiquidem ex talibus infiniris triangulis utraque Superficies com- 
poſita cenſeatur.) Unde {imilium Superficierum proprietates iis con- 


venient. Verum quod interceptas attinet a diverlis lateribus Super- . 
ficies, eas inter ſe comparando , notandumeſt quod baſibus ſuis , ſeu 


direcricis linez reſpeCtivis partibus non ſemper proportionales ſunt , 
at ſaltem hoc tum evenir ,- cum omnia didtz Superficiet latera ſunc 
zqualia inter ſe, adeoque cum linea diregrix eſt peripheria circuli ; 
quo caſa produta Superficies' erit conica Superficies trite diQa , 
reaumque quidem ad conum pertinens. Quod {i direArix BC ſup- 
ponatur £. g. peripheria an: 5 lateraque libimer O__ » 11 

eqn ys - dividatur 
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dividatur B C in partes #quales , 6 conneRantur latera V D, y E 


- non erunt aps cies BVD, DVE, EVC zquakes inter ſe, ſed 
erum 


inſcrutabili p ue ratione , juxta varias angulorum incluſorum , 
& laterum inz = differencias , inzquales ; id quod haQtenus 
iflos divexavit & torſit , qui dimeriende com ſcale wper ficies INCH- 
buernnt. || Ex his conſetatur quod poflit: hnjuſmodi circumlatio 
tata quadantenys concipt mptu quoque tal linez re&zgenetricis, 
ira ut ejus lingula quzque punRa parallelss lata [imiles direQrici linez 
lineas deſcribant , modo ramen concipiatur linea genetrix ubique pro- 
portionaliter aut contrahi, vel dilatari ſecundum omnes ſut partes. 
Quomodo nempe (i rea V B ita ſenlim diduci concipiatur , ut pun- 
Aum B totam lineam B C perambulet, etiam punctum G parallels 
ad B C motudelata, lineam GH ipſi B C limilem deſcriber.. Qui- 
nims (i conſimili pacto curya B C,, dire&to quoad lineam retam B V 
moru ſiruque ſemper ad ſcipſam parallelo concipiatur promoveri, lic 
ut ejus lingula quzque- punCta lineas reQtas deſcribant , ſecum emnes 
in punftum V concurrentes , hoc eſt ir ut ipſa. per totum ſuum pro- 
greſſum juxta ſuas omnes partes analogice contrahatur , ad verticem 
wique V ; producentur ex hujuſmodi motibus Superficies conicz pror- 
ſus exdem cum jam proxime traQatis. Verum hajuſmodi motus ima- 
ginarij ſunt, & quales rerum natura reſpuit. Explicandz tamen 
hajuſmodi Superficierum naturz deſeryire poſſunt , & ſupponi ſaltem 
ut per d:vinans potentians effectibiles, || Ad hec, i higea dire&rix 
in moty proxime memorato ſypponatur undique clauſa , ſic ut figuram 
quanivis comprehendat;, . Superficies curva progenita cum hac figura , 
ceu baſe , corpus ſolidum includet- pyramidale, vel conicum (er ae 
vel laxe pro ditz figurz natura ſumptum) cujus generaliaſympto- 
mata- ſatis.E diQis. cluceſcunt. Nempe quod a llelis ad hujuſce 
ſolidi baſin planis abſcindentur ſimiles ad verticem Superficies , ſimile(- 
que. baſes intercipicntur , & limilia corpora Solida progignentur. 
Verbo dicam, quz de Con generatim Evelides, eApollonixe, alii 
tradiderunt , ea conicis hoc modo fatis ,. ſervata debita analogia , 
convenient ,. & ſimili ferme modo demonſtrabuntur convenire. || Ve- 
rum uſjtatifimus apud Mathematicos ay 5 prog nendi” modus eſt- 
is qui peculiari nomine Koz4tro dicityr , 6 fit pp 0lincam quami- 
vis ,. aut,quamlitet-Superficjera planam circa reGam-lineam finam , 
ranguam axem , revolvi. . Quomodo-ex-motu Semiperipherix circu- 
laris circa diametrum producitur Spherigs Superficies , ex motu Se- 
micireuli ipſ{rus cixca eundem Spherg detornatur ; ex motu linez retz 
circa lineam.ipſi parallelam S#perficies Cylindrica ; ex motu parallelo- 
grammi reftanguli circa latus unug ipſe Cylindriu retixs;ex motu cruris 
| unius 
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unius anguli reftilinei circa alterum Conice Soperficies ; ex rectanguli 
criangult circa crus unum - anguli reQi conn ipte deformatur ; eoque 
pacto cam integre cum ſult Curvis Snperficiebus Solids magnitudines 
tnnmnmere , tum ipſarum portioues, fruſta, tabi, annult procreantux. 
Cyjuſmodi morus hc przcipua proprietas eſt , quod ſingula quzque 
magnitudinis circumdutz punta peripherias obeant circulares (inte- 
gras quidem illas , modo perfeCta fit revolucio, ſeu mobile denuo 
primum in ſfitum reſtituatur, at ſimiles utcunque fibi muruo., que 
ſimul deſcribuntur) quarum omnia Centra ſunt in dio axe, radi -. 
vero ſunt ret ab iplis puntis ad axem perpendiculares. Vel ; 
quod omnes in mobili lirx rez linez axi perpendiculares efficiunr 
cixculos (fi reyolutio ponatur integre perata) aut circulares fimiles - 
ſeores, illos intelligo qui limul eodem tempore delineantur. Uri Fig; 9. 
v. g. 'inea quevis circa axem V K rotetur , eo ptocreabitur motu curva . 
quzdam Superficies ,. circularibus quali peripheriis conſtans ( eAto- 
miſtarum enim phraſin facilitatis ,, perſpicwratis; brevitatis , addere - 
licet & veridmlantins causa non illibenter uſurpo) circularibus,. in- * 
quam. peripheriis A Y,BY,CY,DY perpuntta-A, B, C, D reli- 
qrque ue {unt in V D cunRa decircivatis 37 quarum radii funt re&te 

4 BY CZ, DZ axi perpendiculares, & Cemra Z in axe. 

Quod (i revolytio tantum eoulgue continuatur , donec V AD fitin 

fity V =o, conſtabit effetts Superficies ex arcubus Ax, B&, Cy, . 

D-4, - {imilibus inter ſe eodem modo & planum V DZ cjrea axem 

V K revolvatur ,. polito quod integra rur converſio; produ- 

cetur Solidum.quaki conſtans innumeris crculis parallels AY, BY, 

CY, DV, gon on prius ) radii AZ, BZ, CZ, DZ, 

centra Z. , politoque quod circulatio deliſtit in litu-0.v K, confſtitue- 

tur Solidum'e Seoribus AZa, BZC, CZy, Ereliquis inter: ſe 

ſimilibus. Czterum pratermittenda non eſt animadverfio quzdam b 

perquam utilis', 6c neceflaria. circa. needwns Superfieierum ;, & 'Soli- 

dorums hoc modo reſultant inns dimenſrones wveſtigands - juxta methaluns - 

indivifbilium , omuium expediniſſineams , cr modo rueadhibeatur baud 

minus certans  infallib:lew.._ Qbjicit huic methodo non ſemel ; in - 

pererudito ſuo de Solids cylindries ac aunularibus libells, deft ſimns 

eA. Tacquetis ,.coque {e putat ilam deſtruere , quod 'perreanrin- - 

vent congrum, {-oy ) vonuha ſoperficies (quantizates ena os dl 

verzx per Archimedens repertx- ac traditz diinenſioni non reſpondent. 

Sit exemplo reftw con DV Y, cujus axis; V K-; per-cujus omnia -:. 
una tranfire concipiantur axi- perpendiculares .retz#'ZA}ZB,... | 
:C, | ZD, &c,:e quibus neeape juxta werbodwns aromicam com- Fig-TO, rx" - 

= | ponitturI2, . 


—— 
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ponitur ipſum t734»gn/un reftangulum V K D-; & e citculis ad quas 
.ceu' radios deſcriptis ipſe cons conflatur. Ergo ; difputat , ex ho- 
rum circulorum peripheriis | Superficies conic componetur ; quod 
tamen veritati comperitur adverſari; methoduſque proinde fallax 
.eſt. Repono , male calculum hoc paCto iniri ; 6 in peripheriarum E 
quibus Swperficies conſtant computatione diverſam inſtttuendam eſſe 
rationem ab ea, qui computantur linez quibus plane ſwperficies con- 
ſtant , aut plana , e.quibus corpora formantur. Nempe peripheria- 
rum Superficiem curvam conſtituentium e revolutione prognatam 
ET, linex V D cenſeri debet'e multitudine punftorum , quz ſunt in ipſa 
Fig. 1©, IT, linea genetrice V D, quippe cum per ea fingula punRa tales peri- 
1 2e pheriz tranſeant , nec plures tranſfire queant ; quicunque lit axis , ſeu 
longius diſtans , ſeu propius adjacens ; axis enimi ſolummodo, pro 
longiore vel propiore Giſtantia poſitioneque varia , diftarum periphe- 
riarum magnitudinem determinat., Verum multitudo linearam ex 
.quibus planum D V K ſupponitur conſtare , planorumque quibus 
' Solidum DV Y conſtat / e numero taxanda eſt punctorum in axe 
V K; nec enim plures intra terminos V K parallelz, ipf V K perpen- 
diculares , re&z, vel plura talia parallela plana duci poflunt , quam 
horum punRorum mulritudini xquinumera. Quod oblervando d:ſcri- 
.omen (f{cdulo perpendendum) omnem devitabimus errorem , & cur- 
varum bnjuſmods rotatu genitarum Snperficieruns facillimo , rear , 
omni quos ret natura ſubminiſirat modo perquiremus. Illum com- 
monſtrabo. Pro reperienda v. g. dimenlione curve ſuperficies linez 
V D circa axem V K revolutione, concipiatur ipſa V D in diretum 
extendi, ita fſcilicet ut ei exxquetur rea VD, & ad cjus omnia 
punRa rex concipiantur applicari ipſi V D perpendiculares , & pe- 
ripheriis circularibus, e quibus Superficies curva conflatur, ordine 
pares ; -lingulz ſingulis, puta AX ipli AY, &CXipliCY, ac 
1ta continuo. Erit ex his parallelis re&is conſtitutum planum V D X 
zquale difte curve ſuperficies; hujuſque partes illius - vp re- 
ſpeQivis. Sin loco peripher:arnum applicentur ipſarum reſpeRivi radii 
Z,BZ, CZ, reliqui; ſpatium ex his reCis conſtiturum (quz 
 fane proportionali cum alteris ſerie procedunt) {6 habebir ad curvan; 


=: : Superficiem, ut C:rculi cnjnſuis rading ad ejues crrenmferentiam, Un- 
A | de ſiqui ratione deprehendi poſit Summa radiorwn ptromnia lines 
£ geneiricus punita tranſcuntinns (hoceſt (1 ſpatis V' D Z dimenſionens 


reperire contigerit) co ſtatim innoreſcet curve S#perficies dimenſis, 
In exemplum, facilitatis ergo, proponatur conics Swperficres DV Y, 
£ rotatu procreata ret V D, circa axem VK. Ad revtam VD ap- 
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plicentur 
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plicentur rectz A Z,BT, CZ,DZ ad ipſam V D. perpendiculares , 
& xquales ſingulz ſingulis in cono circulorum radiis per eaſdem li- 


. terasdelignatis ; fiet autem in hoc caſu Spatiums V DZ triangulum 


quia retz A Z,B Z, CZ zqualiter a ſe diſtantes zqualiter increſcunt, 
id quod trianguli- applicatis omnino prope eſt. Hujus autem 
trianguli , ex datis altitudine V D 6 baſe DZ, dimenlio in promptu 
eſt. Quod li hat ut circnlt radins : Ad, cireumferentiam ipſins , ita 
triangulumV D Z ad quartum , crit hoc quartum.zquale __— 


 comice propoſe. Eodem plane modo perquam facile Sphere, Spheri- 


car iimque portionum Superficies (nee, datis 6c pracognitis iis quz 
requiruntur , alias quaſliber hoc modo riatas) inveſtigare licet. At 
mihi propoſitum eſt generalioribus tantum inhzrere. ||” Hance autem 
magnitudinum geneſin zmulatur , 8 affinitate quadam contingit iſts 
modus , quum circa retam lineam, (aut quidem circa quamvis 
aliam) ſimiles innumerz ligez, vel hourz parallelo juxta- ſe ſitu 
diſpolitz taliter conſtituuntur , ut ſingulz centrom ſuum kabeant in 


dicta linea , quz Proinde tanquam axis rationem ſubit , ac talis deno- 


minatur. Qgotnedo, e..c, in cx{indri obliquis,. inque conts 'Scalenis = 


circuli circa lineaty quandam re&am conſiftunt;; 'quz pre 
ipforum ax, quoniam 1n'ea_circulorum 'parallelor 
iſtunt. Sed cum motus ita diſtorros natura -non capiat (faltem juxtz 
modum operandi fimplicem quem'nunc ſupponimus) &c- quia poſſunt 
hujaſmod! magnitudines ut modis altis genirz facilius conCipi-, de jis 
abſtinebimus. Neque non de magnitudinum per 'motus ſiniplices 
effeRione ſufficiet hatenus diſſeruiſſe. || - a 1 
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Uomodo per motns ſimplices progreſſtunm , & converſrununs 
fete concipiantur magutudines,& qualia generationes i{tas 
conſequuntar ſymptomata (nonnulla faltem pracipua) cox- 
miſs (unns exponere ad compoſites nunc, & concurrentes , 
eidem (propeſits ſervientes , motns accingimur; quorum in effecis 
diſc is velocitates , wr ann, oo! pplices peraguntur motus , 
omnino', vel cum primis conſiderandz fant ; quarum 1n. generatione 
per motus ſimplices nulla prorſus habetur ratio. Per eundem enim 
motum ſimplicem ſeu velocior is ſit, ſeu tardior eadem magnitude , 
quamvis non codem temporis intervallo, producitur , idem nempe 
circulns ex cjuſdem retz circa punRum in ea fixum , eaders Sphera 
ex Semicirculi circa dienpsrrne; rotatu , quamvis ut hxc fiant co ma- 
gis aut minus expeRtandum (it ,- quo ſegnior aut citatior ſupponityr ca 
progenerans motus. -Verum in generatione per motns compoſitos 
iiſdem manentibus lationis modis., prout unius aut plurium variatur 


. velocitas, nedum ſpecie, ſed etiam quantitate diverſz magnitudines 
 emergereſolent, poſitione flrem perperus diferentes. Ut fi reQa 


AB per retam AC parallelo deteratur zquabili moetu , 6c (ſimul 
punfum M in AB deſcendat uniformiter , vel ſimul rea A C pa- 
ralleloquoque uniformi motu deſcendens ipfam AB promotam inter- 
ſecetin M, ex cjuſmodi motuum compolitione vel concurſu produ- 
cetur rea linea AM, Quod fi ecodem , etiam quoad velocitatem 
manente motu retz: AB, immutetur in velocitate motus uniformis 
punRi M, vel retz AC, ita quidem punRtum M jam eodem tem- 
pore pervenerit ad ,v, vel AC ſecetipſam AB in þ, deſcribetur 
hoc motu alia rea A þ a priore AM poſitione diverſa, Sin vero, 
manente rurſus coder motu retz AB, pro motu punftiM, vel 
reaz A C uniformi ſubſtituatur motus, quem vocant, zqualiter 


. acceleratus, ex <ejuſmodi compolitione, vel concurſu fiet linea 


. parabolica 


es 
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ut motuum iſtorum , yel corum quantitatemdeterminantium angulo- 
Tum, ſeu linearum, ratio , quantitaſve dignoſcantur. Generarl qui- 
dem poterit e concurſu | morus retz AC, vel circularis 
motis retx BA circa Centrum quodvis: B, concurſu cum. pradi- 
Qo regulari motu circa Centrum A, at quz fit tum futura re&a- 
rum AM, Az; vel angulorum. ABM, AB  quantitas difficile 


'conſtabit. E. contra, fi _re&ta_ BA circa Centram B motu rotetur Fig: 1 5- 


uniformi ; et ſimul reta AC per AB parallelss, &.uniformiter defe- 
ratur, rectarum BA,AC ira latarum interſeQio continua lineam quan- 
dam efficiet ( illam nempe, quz quadratrix dici ſolet.) cujus ge- 
neratio non ita clare per ſtrife ditam motuum compolitionem ex- 
pediatur , at explicerur., Generari quidem. poteſt per motum re- 
Rum alicujus puntti. M in AB delati parallels ad primo politam 
AB ; vel ex puutto tali in AC parallelo quoque 'delata , vel per 
motum punQzj in AB, circa B, vel circa A rotata, re&te ab 'A 
verſus B, vel 4 B verſus A decurrentis , ſed hujuſmodi ſnppoſi- 
na qi motuum compolitione , quznam fit re&tarum AM , 
aut BM ; vel angulorum BAM-aut ABM aut AMB,, vel aliarum 
quarumvis magnitudinum hoſce: matus dererminantium-quantiras , | 
aut inter ſe relatio, difficulter innoteſcat. - Qua przcipue dt caſh 

E motuum 
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E = c rt. III. 
motuum compolitionem ab ipſorum concurſu ſecerno ; quia nem- 


pe magnitudinum generatio nune uno, nunc alio modo facilius expli- 
catur. Verum ad illos diſtintius exponendos accedo. De compolitione 


' primum. Cum autem motus duobus modis compolitus intelligi 


Carteſ.princ.lI. 
3 ly 32, 


Fig. 16. 


poſit , vel nt e pluribus motibus aggregatus, vel ut de pluribus par- 
ticipans , de poſteriore nos diſſertamus ; quem forte non melius 
quam prxnobilis Philoſophi verbis, & exemplis enucleatum dem. 
<cEtli autem ( inquir ille ) unumquodque corpus habeat tanttim 
© unum motum fibi proprium, quoniam ab units tantum corpori- 
©< bus ſibi contiguis , et quieſcentibus recedere intelligitur , parti- 
*< cipare tamen etiam poteſt et de aliis innumeris ; 1 nempe ſit 
<< pars aliorum corporum alios motus habentium. Ur fi quis am- 
+ hone in navi horologinms uw pera geltet, ejus horologii rotu- 
© ]z unico tantum motu fibi proprio movebuntur , ſed participa- 
© bunt etiam ex alio, quatenus adjuntz homini ambulanti unam 
<< cum illo materiz partem component , et ex alio quatenus erunt 
<< adjuntz navigio in mari flufuantt , er ex alio quatenus ad- 
«© juncz ipli mari , et denique alio, quatenus adjunctz ipfi terrx, 
<< {iquidem tota terra moveatur. Qmnesque hi motus revera e- 
«© runt in rotulis iſtis , ſed quia non facile ram multi ſimul intet- 
« © ligi,, nec etiam' omnes agnoſci poſſunt , ſufficiet unicum illum , 
«+ qui proprius eſt cujusque corporis in ipſo confiderare. Acpra- 
« Cterea ilte ynicus cujuſque corporis motus , qui ei proprius eſt, 
< inftar plurium poteſt conliderart z\ut cum in rotis curruum du- 
«© os diverſos diftinguimus , unum ſcilicet circa -ipſarum axem , er 
<< alium re&um ſecundum longitudinem viz per - quam feruntur. 
© ©Sed quodideo tales motus non (int revera diſtini patet ex eo, 
<< quod unumquodque- punftum corports quod moyetur unam tan- 
«<tum aliquam lineam deferibat. Nec refert quod ifta linea ſzpe (it 
© © valde contorta , et ideo A phuribus diverſis motibus genita vi- 
<< deatur , quia poſſamus imaginari codem modo quamcungque li- 
<« neam etiam retam , quz omnium limpliciflima eft , ex infini. 
<< tis diverſis motibus ortam effe. ' Ut (1 linea A B feratur verſus 
«©CD, et codem tempore puntum A feratur verſus B, linea 
**reta AD, quam hoc puntum A defcriber, non minus pende- 
«© bjt a duobus motibus reftis, abA in Bet abA B in CD, quim 
© linea curva, quz A quovis rotz punto deſeribitur , et 3 
«© motu reo et circulari, Ac proinde quamvs fzpe utile (it v- 
*© num motum in plures partes hoc paRo diftinguere ad facitio- 
© «rent ejus perceptionem ; abſolute ramen loquendo unus tantum 

| in 
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« in unoquoque Ccorpore eft numerandus. Ita Carteſime, New. 
pe cum magnitudo quzpiam exinde quod aliis =% -quoptam- 
adneRirur , illorum morus ita particeps eſt, ut ab eo quoad fi- 
' rum ſuuma aliquatenus determinetur , iſte motus hujus compoſlitio- 
nem quaſi pars ingreditur, ab exemplis poſthac adjungendis res 
luculentius apparebit. Motus autem hoc modo cotmponi poſſunt 
Progrefſivi cum Progreſſivis, Progreſſivi cum Circumlatitiis, Cir- 
cumlants:; cum Cirenmlanitits ; componi poſſunt, inquam, er decom- 

ni modis innumeris , ' quorum omnium cum inire cenſum | im- 
poſlibile ſir, illoſque qui a regularitate defletunt intelligere difficile 
it, exponere difficiltus ; nos przcipuos ſaltem aliquos, in uſu mags 

fitos, et explicatu facijjores attingemus. Quales imprimis 
unt ii qui E motibus dire&is et parallelis , E-dire&is et rotatitiis, 
E pluribus rotatitiis componuntur , praſertim ili quos qui conſti- 
tuunt ſimplices motus omnes: vel nonnulli ſurit uniformes, Nam 
uniformitarem neduns Reſpublica requirit , ac exigit. Eccleſia, ſed 
artes etiam atque ſcienie vehementer afſefham. Rei moins 
( quibus parallelos 3 rea linea diretos motus adnumero ) pri- 
mum fibi non immerito locum aſlerunt , ut ſimplicitate praccel- 
lentes, naturz convenientes er chari , c#teris iriles ac ufitati, 
Nec ulla ſane magnitudinis .cſt ſpecies ( nulla linea , nulla ſuper- 
ficies, nullum corpus ) cujus generatio non Ee reQis peraRa moti- 
bus concipiatur. Omnis, inquam , in uno plano conſtiruta linea 
procreari poteſt E motu parallelo-retz linez, et panRi in ea , 
omnis ſuperficies E motu parallelo plani , et linez iu eo ( linez ſci- 
licet alicujus E retis mods jam inlinuato motibns pregrates ) 
conſequenter et. linea quzyis etiam in curva ſuperficie defignatzre- 
Ais motibus effici poreſt. Corpus autem ſolidum eodem niods 
genitum intelligatur , quatenus e ſuperficieram genitura reſultat , 
et quatenus ab iplis 1ta genitis terminatur , ac circumſcribitur 
Sed quia ſuperficierums plerarumque curvarum , quales hattenus Ma- 
theſis excogitavit, & linearum in iis non in uno plano jacentium, ge- 
nexatio- per alios modos commodius explicetur, neque mihi quic- 
quam fuccurrit animadverſione . dignum-quod de jis dicam', de li- 
nearum faltem in uno plano exiſtentium, per re&os er parallelos 
morus generatione diſpiciam. Er quidem has quog/artinet,earum nul- 
la eſt quz non ex motu parallels linez rettz,, punRique per e- 
am delati producatur , verum hi.motus eo contemperarj > de- 
benr , quem ſpecialis linez producendz natura poſcit 4 nec refert 
qualem , velocitatis reſpeQu pans -uni tribnas , ad hujus modo 

Ys | 


diverſitarem 
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diverfitatem alterius: diverſiras rite” conſequatur accommodeturque: 
Lit e.g. fi rea Z A ſemper per retam AY libr parallela feratnr 
motu quolibet uniformi,, vel difformi ( creſcente, vel decreſcente 
vel alrernante ſecundum. velocitatem , juxta rationem quamyvis ima- | 
ginabilem. ) et in ea punctum aliquod M deteratur, ita tamen ut 
punQi motus linex re&z motibus per fingulas quasque remporis 
partes eaſdem proportionentur, producetur utique linea rea, Nem- 
pe {i fucrit ſemper AB. AC::BM.Cx.vel AB MX::AM, 
X 4 (politi ſcilicet MX ad A Cparalleli ) liquet panta A, M. | 
F; 4 In una rea verſari. _ Eſt enim retz linez proprietas in Ele- 
$*17- mento VI. demonſtrata » quod ad cam parallels applicatz retz 
linez ſuis ad delignatum in ea pun&um diſtantiis proportionales in 
retam lineam rerminantur. Quod fi motus hi fic inter ſe contem- 
perentur , ut afſumpti quidam linea D habeat refangulum ex diffe- 
rentia linez D ,, & -iplius B M (a punto mobili decurſz: in reta 
AZ) &ipſa B M-ad quadratum ex AB (eodem tempore decurſa 
a linea AZ) rationem ſemper eandem progignetur ell;pfis ant 6i7-. 
euls; circulus quidem: (i ratio propolita fuerit. xqualitas, & an-- 
gulns ZAY rectus, ellipfis 11 ſecus ; 6c in his erit D' una diame- 
trorum , litum habens in linea A Z primo polita , a vertice A por- 
rea yerſus partes Z. Sin ita ſe habeant , ut reQanvgulum ex ſumma 
linearum D,, & B M. & ipſa B M ſemper candem cum quadrato: 
ex A B proportionem ſervet , eo compolito motu procreabitur hy- 
perbole ; quadrata quidem illa @vel zquilatera reangula ) fi ratio- , 
deſignata fuerit zqualitatis, & 'angulus Z A Y redus, {in aliter:, 
alrerius, pro rationis aſſignatz quantitate, ſpeciei ; cujus tranſverſe 
diameter #quabitur ipli D, ſitum habens in Z A: primo poſita a. 
vertice A protenſa verſus partes averſas ab- Z , & parameter ex. 
ratione data determinatur. Quod {i perpetuo rectangulum ex ipſa. 
D, & decurſa BM ad quadratum ex AB eandem perpetuo ra- 
tionem obtinet, conſtabix effici ineam parabolicam , cujus para- 
meter ex rex D, datzque rationis propolitz quantitate facile 
definictur. Et in horum primo quidem cafu {i motus tranſverſus - 
per A Y ponatur uniformis, etiam motus deſcendens per A Z unifor- 
ris erit ; in ſecundo 6 tertio {i motus per A Y fit uniformis,erit motus 
deſcendens perpetuocreſcens ;.codemque polito quoad ultimum caſum, 
in quo parabola fit ; pun&tym M cominuo velocitate creſcet zqualiter. 


11 Nec ablimili modo - ora alia linea tali motus compoſitione produRta 
4 concipi poreſt. Sed ut. co quo tendimus aliquando peryeniamus , 
c  agedum videanwus ecquid in rew Aſarhemaricam utilitatis ex hujuſ: 
q 4 | : _ mod 
P 
rn _ $ ns : 
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modi ſuppofita linearum generatione poterimus indipiſci. Simpli- 
citatis autem 6 perſpicuitatis cauſa ſupponamus: alternm ex his 
motibus , ret nimirum paralleliſmum ſervantis, effe ſemper uni- 
formem, 6 quznam ex alterius quoad velociratem generalibus' 
differentiis generales emergant linzarum produCtarum affeftiones ad- 
nitamur elicere, Adnitamur inquam , at proxima leRione. | 


Lecr. IV. 


ropolitum eſt nobis e-compolitione motium ( qualem proxime 

Pickeipfmus ) emergentes linearum atfectiones indagare ac ex- Fig. 18;. - 
ponere. Quorſum imprimis'methodi cauſi repeto [i reta AZ per . 
rectam AY libi perpetuo parallela feratur uniformiter , et in ea- 
quoque punum: M uniformiter: deportetur , quavis velocitate , li- 
nea rea proveniet. Sumantur enim duz  quzvis linex mobilis 
AZ. politiones , ad*B ſcilicet 6 'C., 8 quia motus per A Y po- 
nitur uniformis , erunt decurſa ſpatia AB, AC ad ſe, ut Tenpo- 
ra'; ſed et ob motum uniformem punRti M etiam retxBM,. 
CM ſe habebunt ut eadem tempora, eſt igitur A B. AC: ;. 
BM.CM. Unde liquet punta A, M, M in una rea linea ex- 
iſfere. Parique ratione conſtat idem de pun&is omnibuſcun 
quibus puntum M- per totum ſuum curſum inliſtit, aut coincidit.. 
Supponatur'ſecundo pun&tum M motu continuo increſcente deferri- 
( juxta quamlibet ' velocitatis rationem; regulari modo quocunque 
_ nil intereſt , an irregulari) aio ſuppoſitionem hanc conſettart progent= 

tarum lincarum quas apponemu proprictaies generales ( quales uni 
tali linearum generi conyenientes certe praſtat ex unimoda com- 
munt generatione ſimul univerſas elicere , quam de ſingulis , ut'Fig. 1 95; 
paſſin fieri ſoler,, ſingulas ſeparatim oftendere. Y Notetur. inte. - 
rea , quod brevitatis cauſa motum parallelum unitormem retz AZ 
per AY appellabo ſubinde morum tranſverſuns , punfti vero mo- 
ventis ab Ain linea A Z motum vocitabo. defcenſum , aut moruns 
deſcendentems , habito-ſcilicet 'ad figuram exhibitam, reſpeu. - Item 
quod, ob motys per 'A Y et ei parallelas uniformitatem , poſſit - 
ea cum iplius partibus motus tempus ,'er ejus partes reprzſentare.- 
Jam-ad dias proprictates expendendas accedo. I. Hoe. 
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*"T. Hoc modo (per motum nempe tranſyerſum uniformem , & 


- deſcenſivum continuo creſcentem) progenita linea per omnes ſui partes 


curya evadet. || - Accipiantur enim in ipſa tria quzlibet pun&ta M, 
N,O, per quz tranſeant BZ, CZ, DZ ad AZ parallelz, & per 
punta M, N ducator reta MN K. Etquia retaM N gignitur e 
motu compolito tranſverſo per B C (vel huic parallelam M G) & 
deſcendente per AZ, uniformi utroque ; tranſverſus autem per M G 
eſt prorſus idem cum tranſverſo, quo linea propoſita M N O de- 
{cribitur ; patet velocitatem deſcendentis motus uniformis retam M N 
gignentis minorem efle velocitate, . quam motus itidem deſcendens , 
lineam M NO deſcribens, habet in N (etenim nifi motus hic velo- 
cior jam (it jllo , cum continuo creſcere ponatur, in toto tempore 
deſcenſus per GN illo tardior fuifler , adeoque nunquam eodem rem. 
pore ſpatium zquale tranſegifſet, nec una cum eo pertigiſſet ad 
puntum N ) ergo motus hic inzqualis & . increſcens per tempus 
motus uniformis C D continuatus (quo nempe gignitur linea N O) 
majus ſpatium emetitur , quam unifermis metus deſcendens, quo 
MN. ad K protraQtus delcribitur , eodem tempere C D, C(liquet 
enim eodem tempore a majore vi creſcente majus ſpatium peragi, quam 
a minore neutiquam creſcente) quare linea H O major 5 pom HK; 
adeoque tria punta M, N, O non exiſtunt in cadem re&a linea ; 
quod cum tribus quibuſvis linex MN O punRis conveniat , abunde 
_ can efſe nullibi reQtam , ſed per omnes ſui partes incurvatam, && 
inflexam. 


IT. Hinc emergit Corollariuns ; velocitas motus uniformis deſcen- 
dentis , quo curyvz MN O ſubtenſa quzvis (ut M N) deſcribitur, 
exiſtente ſcilicer communi tranſverſo motu uniformi quo ipſa, ejuſque 
arcus fiunt, minor eſt yelocitate , quam motus deſcenſivus increſcens 
haber ad communem utriuſque terminum N. 


ITT. Hujuſce curvz ſ#brenſa quzlibet (ut M O) intra ſuuns arcum 
(verſus partes AZ) tota cadir, & produRta tota cadit extra linear 
MNO. 


" Nam fi ſumatur in arcu M O pun&tum quodvis N, 6 conneQantuy 
reteM N, NO liquet totamM Q intra retas MN, NO jacere, 
& proinde intra curvam MN O. Tota vero, fi producatur, extra 
leam MNO cadir, quia nuſquam alibi ei occurrit, uti mox oftenſum,|j 

Hoc accidens de circulo ſpeciatim demonſtrat Excledes, de ſettiombus 


conicss ,1pollentna ; de cylindricss Serenus. I'V. Pater 
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I V. Patet eurvam propoſitam eſſe convexam ,- aut. concavam ad 
eaſdem partes (convexam verſus partes ſuperiores vel exteriores AY, 
concavam introrſum , aut deorſum verſus. A ZZ) nam hoc ipſum, 
fore convexum aut concavum ad eaſdem partes, nil omnino delignat 
aliud, quam a nulla reQta linea przterquam duobus punRis ſecari z : 
nec alio recidit, quam initio libri de ſphzra & cylindrotradit Ar- 
chimedes , linex ad eaſdem partes cavz definitie. Perſpicuum eſt - 
v. g. ut linea M Nduobus in punQis M, N curvam MN O fecans ei - 
rurſus occurrat, ut putain K, debere curvam MN O refleti, ver- | 
ſuſque partes AY recurvari; id quod modo demonſtratum eſt non | JF 
i contingere. Quyapropter ipſa linea verſus eaſdem partes con-. | | 
vexa eſt, ſeu concava. - 


V. Apertifſime conſtat lineas quaſvis reas (ut B Z, CZ) gene- 

trici A Z parallelas propoſitam curvam ſecare ( modo contineantur 

intra terminos motus per A Y , quia curva per harum quarayis inde- 

fine promotam deſcripta cenſetur) addo quod harum quzlibet cur-- 

ram in uno tantum pundto ſecat. || Id patet, quia recta _genetrix - 
A Z per unicum duntaxat inſtans temports durat in ſitu quovis uno,,, . 
ſeu BZ, fimulque pertingit iplam BZ, ac deſerit, praterque 

unAum unum M in B M Z reliqua cunRa linez curve punta ſunt 
in parallelis ad BZ. Ergo liquidum. eſt pam BZ in unotamuna 490. 1. 26. - 
pun&to curvan ſecare. || Hoe ipſum de parabola, CH ia- | "Y _— jt 28 E 
tim oftendit Apollonzz , de ſeftionibus conoideon Archimedes, nes i 


V I. Nondiffimili modo patet ad AY parallelam quamvis, (qualis - 
PG) unica punts propolitam curvam attingere. || Quyod Fame 
occurret (moda contmeatur intra limites deſcensus per AZ) patet , '. 

ql JR mobile eontinuo deſcendens, indefinizo progrefſu, cam . 
indefinite protenſam aliquando trajiciet ; nec in eo tamen praterquam _ 

ad unum temporis momentum perdurat. || Videatur hoc de ſe&ioni- | 19--+ 
bus conicis oſtendens ApoBlonz. | : | 
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VII. Patet omnes curvz ſubtenſas retas cum AZ. 8c ei paraltelis, . \ 4 
fi producantur, cancurrere, . [F 
Qudd enim ſubrenſa quzvis, ut MN, uni parallclarum alicui , ut : /4J 


B R, occurrit,ibi ſcilicet ubt ipſa curvam fecar, extade manifeſtiffimunr - 
eſt, quod tota curva per parallelum diz retz motum k 
Ergo, cum unf occurtat , omnibus occurret ; es 
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1larum zquidiſtat reAa, pariter omnibus zquidiſtat , ut in elemento 
primo demonitratur. ; | 

' Operz pretium exiſtimavit eA pollonius hoc de perabola, & hyper. 
bola ſpeciatira demonſtrarcs | 


VIII. Simili modo patet re&as quaſcunque curvas tangentes una 
tantum excipitur , ad extremum linex recurrentis. Vid. 18. hujus. 


iſem parallelis occurrere. || Etiam hoc, quoad ſeit:oxes conic as, uno 


vel altero Theorem:te demonſtravit LA pollonins, 


IX. Quinimo re&z quzvis ipſam AZ ſerantes ( infra puntum 
A, ſupraque limitem, fiquis erit, motus deſcenlivi ) curvam 
ſecabunt, x 

Cum enim omnes ipſi A Z parallelas ſecent etiam infinite pro- 
duatz curvam ſecent oportet. Hnjuſmed; Sympiomatis demonſtra- 
riows in ſettionibus contess laborioſam operam impendit Apollonin'. 


X. Porro liquet applicatas ad retam A Y, iphi AZ parallelas 
( quas nempe propokitz curyz ſinus verſos appellare fas erit mi- 
norem 1ater ſe rationem habere ( minores cum majoribus comparan- 
do, ſeu minores antecedentium loco ponendo) quam habent re- 
ſpective ipfius A _Y partes, iifdem temporibus decurſz (quas & curvz 
propolitz linus refos appellare nil dubitem.) Nempe BM ad CN 
minorem rationem habert , quam A Bad AC, vetBMadCF, quia 
CNc-CEF.|| Hoc de circulis, & aliis curvis ſpeciatim reperiatur 
paſſim oſtenſum. ; 

Ad ſequentia notandum, quod {i rea tranſverſim & paralleles 
mota retrograde (a D ue verſus A per DA) moveri concipiatur , 
ab aliquo curvz propolitz punRo, velut O, incipiens ; eademque ſem- 
per ratione diftum pun&um ab O aſcendens quoad velocitatem de- 
creſcat ,, qua ad ipſum O deſcendens increverat , eadem curva pro- 


ducetur. Quidni ? Cum idem motus fir, inverse tantum conlide- 
ratus. 


X I. Suppenatur -re&am lineam TM S propolitam curvam in 
punto M tangere (lic ut eam nempe non ſecet) occurratque tangens 
hxc reaz A Zin T, ducaturque per M re&i P M G ad AY parallela; 
dico velocitatem pun&ti deſcendentis, eoque motu curvam deſcriben- 
tis, quam habet ad contatum M, zquari velocitati, qui re&ta 
T P deſcribetur uniformiter eodem tempore , quo rea A Z fertur 


per 


LECT. IV. 


per AC vel P M. ( vel, quod eodem recidit, dico quod velocitas 
pun&i deſcendentis in M ad velocitatem qua fertur reta AZ ſe 
habet, ut reta TP ad PM. ) Sumatur enim nbivis in tangente 
punum aliquod K , 8 per ipſum ducatur reta K G, curve occur- 
rens in O, parallelis autem AY, & P Gin D, & G. Et quia 
rangens T M duplici concipiatur uniformi motu deſcripta , alters 
retz TZ per AC vel PM parallelas delatz , altero pun&ii deſcen - 
dentis a T per TZ, & lit horum motuum alter per AC, vel 
P M communis vel idem .cum illo quo curva deſcribitnr , cum T7 
eſt infituK G, erit AZ in eodem, ergo cum punQuma a T deſcendens 
fuerit in K, erit puntum ab A deſcendens in curyz cum K &S in- 
terſeione O ( nec enim, ut antea dedutum eſt, alibi reta K G 
curvam ſecat ) eſt autem puntum O infra K quia tangens extra cur- 
vam tota verſatur., Jam {ſi puntum K ponatur ſupra contatum 
verſus T , quoniam tum O G minor eſt quam KG, liquet velo- 
citatem puncti deſcendentis, quo curva deſcribitur, in curyz pun- 
Ro O winorem efle velocitate motus uniformis deſcendentis , qua 
tangens efficitur-; quoniam illa ſemper increſcens eodem tempore 
( per GM reprzſentato ) minus ſpatium tranſigit, quam hac mi- 
nime creſcens; aſt cadem continuo perſeverans, illa ſcilicer retam 
OG hac rectam K G conficit. Contra vero {i punftum K infra 
contatum ad partes S exiſtat , quoniam O G tum major eſt quam 
K G, patet velocitatem pun&ti deſcendentis , quo curva fit, in pun- 
Qo O majorem eſle velocitate motus uniformis itidem deſcenden- 
tis, quo rangens efficitur ; quia motus iſte, continuo decreſcens 
eodem per G M termpore, majus peragit ſpatium O G, quam hic 
minime decrefcens, at in eodem tenore perſiſtens , conficit , "ip- 
ſum nempe ſpatium KG. Ergo cum velocitas curvam deſcribentis 
punRi quovis in ccurvz punto ſupra contatum verſus A minor ſit 
velocitate morus per TP, quovyis autem in punRo infra contatum 
eadem major ; liquet in ipſo contatu M ei penitus. exxquari. 


Q.E.D. 
XII Hyujus converſa,, conſimili diſcurſu, rem brevius exponendo, 


Fig. 20. 


demonſtretur. Nempe, (i velocitas,punRi'deſcendentis ab A in a- 


liquo curvz punto M zquetur velocitati, qua puntum T uni- 
formiter latum , reftam T' P deſcriberet tempore PM vel A C 
( vel fit velocitas motus deſcendentis ad M_ ad velocitatem moths 
tranſverſi, ut TPad PM) rea TMS curvram AMO tan- 


get ad M, 
F Nam 


emmy 
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Nam. fumpto quovis in refta T'S punto K, & ducta KG ad 
AT. paralteli, quoniam verſus partes AT velocitas aſcendentis 
pun&ti, curvam efficientis, ſemper decreſcit ab M ad O, ill vero 
ex hypotheli par velocitas puncti reftam M T gignentis haud de- 
creſcit ab M ad K, firque tempus M G commune , erit ſpatium 
G O minusquimGK , unde punctum K erit extra curvam. Item , 
quia verſus alteras partes, velocitas deſcendentis , quo curva fit, in- 
creſcit ſemper ab M verſus O , zqualis autem ei velocitas, qua refta 
MS fit, haud creſcit ab M ad K, idemque fit rurfus tempus MG, 
liquet re&tam G Q excedere reftam G K , Gr idcirco punttum K ſupra 
curvam exiſtere, Quare maniteſtum elt omnia dictz retz punaa 
extra curvam exiſtere ;, & eam proinde curvam contingere : 
Q.E.D. | 


XIII. Ex hiſce ſtatim conſeltatur , bnjuſmodi eurvas ad nnum 
punttum ab una tantum retta conting1. 

Nam tangere ponatur re:ia M I curvam AMO ad M, & (i 
fieri poteſt altera MX etiam tangat. Ergo eodem tempore, eadem 
velocitate (illi ſcilicer , quz pun&i curvam deſcribentis ad contatum 
M acquilitz velocitati zquatur) deſcribetur utraque retaXP, TM, 
quare X P, T P zquales ernnt , totum & pars: Q.E. A. Ergo 
non tanget altera przter politam MT. || Han ſpecratims de circuls 
demonſtravit Enclides '; de Seftionibus Comets Apollonizs , de lineis 
aliis alii. Exhinc Lucrum emergit haud aſpernandum., quod eidem 
opera propeſitiones de rangentibus unve*ſa demonſtrautur. Nempe (i 
determinetur angulus.Þ M T ( vel alter quiſpiam quem rea po- 
ſirione data cum tangente facit ad puntuma curvz delignatum) aut ſi 
determinetur quantitas retz PT ( vel ſimilis cujuſpiam alterius 4 
pun&o in data politione rea deſignato per tangentem interceptz) 
eo tangens determinabitur. 'Et permutatim , fi rangens (itu deter- 
minetur,, angulorum atque lincarum ejuſmodi quantitas inde digno- 
ſcetur. Adeoque parcetur operz, qualem inſumpſerunt plerique 
tales propolitiones inverſas demonſtrandi. Quod & eo og ob- 
ſervatu dignum eſt, quia ſzpe talium inverſarum propolitionum 
una quam alrera longe promptius invenitur, atque facilius demon- 
ftratur. Cujus obſervationis, niſi longius evagari nollem, in prompru 
forent Spec:wine. 


XIV. E diRtis infertur pun&i deſcendentis velocitates in duobus 
quibuſvis deſignatis curvz punttis ad ſe proportionem habere reciproce 
com-. 


L x*K:C IV. 


compolitam e rationibus applicatarum ab iftis puntis ad re&tam AZ, 
(ipſi ſcilicet AY parallelarum) & interceprarum a tangentibus ad iſta 
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pun&a ac diQis applicatis (vel, rationem velocitatum xquari rationi 
fx 


applicatarum ex interceptarum ratione ſubductz.) 

Nempe i duz rectz MT, N X curvam tangent ad punta M, N; 
protratz Z A occurrentes in T, X; .& applicentur -N P, N Q ad 
Y A parallelz, velocitatum ad punfta, M, N proportio componetur 
e proportione iplius T P ad P M, & iphius QN ad QX. Nam 
yvelocitas in M ad velocitatem uniformem per A Y ſe habetur TP ad 
PM ; & velocitas iſta uniformis ſe habet ad velocitatem in N, ut 
QN ad QX., Ergo velocitas in M ad velocitatem in N ex kis 
duabus rationibus P Þ ad P M,& QN ad Q X componetur Noterur a 
concurſu tangentium duta FE ad A Y;parallela, fore TE, XE 


=TP.PM+QN.QX. 


XV. Obiter interjicio generalem hinc & bene facilem conſequi 
' Problematts 1ſtires ſolutionems, quam tanti fecit, & cui rantum laborem 
impendit Gali/e#s, quamque Torricel;xs pronunciat eum quam optime 
& ingenioliſſime reperiſſe. Rem ita proponit T orriceli#s (nam ipſe 


Fig. 21, 


Galilexs ad manum non eſt) propofiti quavis parabo/a, cujus ' 


vertex A oportet punum aliquod ſublime reperire ; E quo li grave 
cadat uſquead A, & ex punto cum impetu jam concepto horizonta- 
liter convertatur, ipſa propoſitams parabo/am deſcribat (notetur, quod 
motus deſcenſivus parabolam deſcribens non e pun&o ſablimi , ſed ab 
ipſo punto A ml inchoare.) Huc recidit Problems, G alile: ſup- 
politis infaſtendo, ut determinentur particulares velocitates motuum , 
uniformis horizonralis, ſeu tranſverſ1, & xqualiter creſcentis deſcen- 


ſivi quorum eE cempolitione deſcripta concipitur exhibira parabola. - 


Nos 1llud, quzcunquelit creſcentis deſcenſivi motus ratio, quicunque 
modus, generaliter exequemur ; ſpecialem illum de p«7obo{a cafum in 
exemplum ſubjunAuri. || Reperiatur in re&ta AZ (qui ſane curve 
diameter eſt) punCtum aliquod, ut P, a quoi ordinatim applicetut 
PM, 6c ducatur tangens MT, retz AZ. occurrensin T, fit in- 
tercepta T P zqualisipſi P M , tum ſumatur in Z A protracta recta 
AS=— AP. Dico fattum. fi 

Nam quoniam S$ A = AP, concipiet mobile deſcendens ab $ in 
A tantum impetum, quantum ab A ad P curvam deſcribendo (ponitut 
enim increſcentis velocitatis motus utrobique prorſus idem iſte vero 
1mperus Xquatur impetui, quo mobile a T deſcendens uniformi moru 
percurret rectam T P, eodem _— quo rea AZ _ 


Fig. 22. 
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lata, perque motum iſtum in curva deſcribenda conſpirans , percurrit 
retam PM. Cum igitur ſint TP, PM ex conſtrutione pares, 
ade6que velocitates motuum , quibus ſimul peraguntur , xquales;, 
etiam motus deſcenſivus in P, vel M zquabitur motui tranſverſo, cur- 
vam deſcribenti, hoc eſt motus ab S ad A velocitas in A etdem zquatur. 
Ergo punctum S eſt id ipſum, quod invenir! debuit, & abſolutum eft 
propolitum. ,| Exemplo lit parabola, quz fafta concipitur ex motu 
uniformi horizontali, & deſcenſivo-pariter accelerato ; tum pun&tum 
P ita facile per eAnalyſin inveſtigatur. Sit rea R date parabols 
refiuns latws. Eft »igitur ex parabo/e natura, Rx AP, =PMq 
—= TPq (exhypotheli. modi noftri generalis.) Item, ex parabolx 
nota proprietate eſt TPq—=4 APq. Ergoeſt Rx AP =4 APq. 
Adecoque R=4 AP, veliR=AP=SA. Nimirum ita Gal:- 
lewus determinavit. In hoc autem caſa punRta T, S coincidunt. Quod 
{i rurſus gravia juxta triplicatam temporum rationens velocitate creſcen- 
do deſcendant, adc6que motus ipſorum talis cum uniformi tranſverſo 
compolitns parabelam cubicam deſcribat, &. ſit. R iſtius curvz para- 


meier, eriteoin caſlu SA = y/ _ nam ex hujuſce curvz proprie- 


tateeſt RqAP = ÞP M cub. Erex hujus regulz generalis przſcripto 
eſt PM—TP, adeoqueP M cub. = 1 Peub. Denique quoniam 
in hujuſmodi parabola tangentis intercepta ſemper triſecatur a vertice 
( nimirum utfit AP=3 TP) eſt IP cub. = 27 APcub.. Erir 
igiiur RqAP=27 APcub. Adeoque Rq=27AP4q,; ve 


= —= APq=SAq. In reliquis ſimili ratione procedentes 


2 
afſequemur. propoſitum. Poſlent opinor & hinc nedum plerxque 
Galilei propeſitiones huic.aftines, & hanc attingentes materiam utcun- 
que deduci, ſed & generaliores reddi, vel ad alia curvas omnigenas 
extendi. Verum parco pluribus , hoe ſpecimine (quoad iſta) con- 
tentus-; huc non nifi per. tranſcurſum addutto, Ad-alia pergo pra- 
di&is cohzrentia. | 


XVI. Sl ad retam lineam _— plane ſuperficies,  cujus 
fingulz quzque partes applicatis ad iſtam re&tam parallelis inter- 
ceptZz P ionales int re&tis ad retam A Y ſimpliciter diviſam 


applicatis (ad AZ nempe parallelis.) - Hujuſce ſuperficici ad paral- 
7. mri zquealtum, ſuper eadem baſe conſtitutum, proportio 

? indicabit ipfarum AP; TP, a punto P vertic,, tan- 
gentique interjeRarum, | 


Ut. 


Le ci FV. 


Ur fi ad retam «0 applicetur plana ſuperficies « 6 w,, & utcun- Fig- 23,24. 
que divisz A D punRtis B, C, ſimiliterque dicisa recta «a puns Hee pofbde 
©, y, fuerit ut BM ad CM ita ſuperticies 6a > ad ſuperficiem — 
7 4 (4, & hoc in comparationibus univerſis raliter inſtitutis contingat , 20 7. 


con;pleto parallelogrammo © us, ſe habebit rela AP adretam TP ,,, 
ut fois xk ad\ jo adi paralelogrammnm «jy. Etenim (1 rea 

«0 commune tempus defignare concipiatur, quo reta AD motu 
Xquabili, re&taque D M motu continue accelerato tranſiguntur:., 
recta © bene delignabit velocitatem hujus definiti temports maxi- 
mam, quam habet pun&um defcendens in curvz punto M intimo , 
hoc eſt velocitatem qui rea T P uniformiter decurritur evdem tem- 
pore ; quapropter (ut antehac commonſtratum eſt.) Parallelogram- 
mun ad\ wy optime Spatiuns reprzſentabit, quod hic eadem per- 
manente velocitate per totum tempus «0H uniformiter deſcribitur, 
hoc eſt ipſam retam T P. Cum igitur, ex hypothelis przftratz con 
ditione,. figura f «@ reftam DM, vel AP, reprzſentet, eritut figura 
$ ex ad parallelogrammum «0 ko, ita AP ad TP, - cognitaque . 
proinde medo quovis iſt partone , limul hac innoceſcet , & re- 
ciproce, Exemplo res maniteſtior evadet uno, vel alterv. Propoſita 
curva lit parabola quadratic, eu in. qua rectz BM,.CM ſe 
habent; ut quadrataex AB, AC, hoc eſt ut quadrata ex «C, «y, 
Ergo fi figara «© lit triangulum, id optime quadrabit huic negotio. 
Nam eo Soolis ſemper triangula C a+, 7 « kx proportionalia erunt 
quadratis ex © ©, «y, hoc eſt rectis BM; CM. Quoniam-vero 
rriangulum Ga parallelogrammi «op eſt ſubduplum , erit 
reta AP quoque retz TP ſubdupla, quod ita ſe habere demon-- 
ſtratum haberur m cones elements, 6c paſlim agnoſcitur. Sir rurſis 
curva AM M parabola cubica , & quoniamin ea retz BM, CM 
ſc habent ut cubi reftarum A B,. A C, hoc eſt ut cubi-reQarum «Cc, 
«y; & li ſuperficies «0 4 fuerit complementums ſemiparabelice qua- 
dratice portzones,. trilinea ac {6 6 þ cubis ex a C, « Y propertionaha. 
erunt (ut a Pape, ac aliis oſtenditur, . & ex. Archinssde« paraboln 
dimenfione quam. facillime deducitur) itaque negotio-propoſito quam 
reiſfime adaptetur parebels quadratice; cumque conſtiterit ali- 
unde tum figuram 3's ——_—_ _ parallelogrammi «aus; - 
erit etiam juxta regulz jam allignatz przſcri recta. A P ue . 
ſabtripla retz TP. De qua m4 am os cos inves Gow 
EFT AL. 
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Fig. 23, 24+ 


Fig. 25+ 


II. preces. 
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XV+-11. Huicſuppar medus dias 'retas AP, TP comparandi 


tali Theoremate continetur : S1 ad reftam aliquam lineam (hoc eſt 


ad cjus lingula quxque punQa) applicentur rectz linez paralie]x, ad 
retam AD conlimiliter diviſam applicatarum differentiis proportio- 
nales, reſultantis hinc plani ad parallelogrammum zque altum, ad 
eandemque baſin pofitum, retarum AP, TP proportionem exhi- 
bebit. Urliretz AD, «6 ſimiliter (in partes ſcilicet zquales in- 
definite multas) dividantur; & reAz © kw, y 6 Ov regis BM,NM, 
O M (quzdifferentiz ſunt retarum ad AD applicatarum, incipi- 
endo a punto A) proportionales (int, erit ut figura « ky ad paral- 
jelogrammum 0d wp, ita AP ad TP, CumenimreQa quzpiam 
ex applicatis ad AD; putav.g. D M zquetur omnibus ſeips: mi- 
norum diffexentiis (iplis nempe BM, NM, OM) &:trilineum 
«0: conſtituatur E reAis ©, y #, © {« eadem proportione creſcen- 
tibus; ut & rea C M aquatur iplis BM, N M; & et reſpondens 
trilineum «y # quaſi conflatur E parallelis © ks y # pari ratione 
creſcentibus ; & hoc ſemper eveniat ; omnino patet trilinea <0 j, 


«y(, «Cx reftis DM, CM, BM proportionari; proindeque 


modura hunc in priorem recidere ; nec ab eo reipsi differre. Notetur 
autem hic reRas © #» y > © + velocitates repreſentare, quas pun- 
&um mobile curvam delineans obtinet in reſpeRivis ejus punctis M ; 
ut & trilinea @© x, « y , «0k yelocitates aggregatas exhibent ab 
initio ad definita reſpe&tiva temporis inſtantia ; quibus (ur jam olim 
przmonitum) refpondentia ſpatia BM, C M, DM proportionantur. 


XVIIL E ſupradictis porro conſetatur , quod {6 Circulws, 
Ellipþs , ejuſmodique curvz recurrentes hoc progenitz concipiantur 
modo, punum eas deſcribens infinitam in recursus punto veloci- 
tatem habebit, Nempe fi quadrans A'F M ita generetur ; quoniam 
tangens T M diametro AZ. eft parallela, nec 1lla proinde cum hac 
niſi ad infinitam diſtantiam convenit ; ergo velocitas in M ad veloci- 
cater uniformis motus per A Y ſe habebir, ut infinita rea ad ipſam 
PM ; undevelocitas iſta ad M prorfus infinita ſit oportet. Ira quidem 

- quoad hujuſmodi curvas ; at quoad alias'ad infinitum ſenfim continu- 
atas (quales parabole &c hyperbole) deſcendentis puntti velocitas in 
quovis delignato curvz punRo finita eſt, Verum his omilſlis ad alias 
propolitz curvz proprietates exponendas progrediamur. 


LECT. V; 


F 


v 


— 


— | —— 
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FF deducendise propoſita generatione curvarum affeRionibus ctiam- 
num progredimur, 


I. Angult, qu finnt ab applicatis & tangentibus ad drverſa curves 
puntta , ſibioet inaquales ſunt ; & minores ſunt ills qui punito A (ſeu 


vertict ) propiores ſunt. 


Tangant retz TM, XN, & ad AY parallelzfint MP, NQ,, 


dico fore angulum P M T minorem anguls QN X. 
Nam produQa refta T M occurret il ON extra Curvam pro- 


tratz, puta ad E, Irem ipſa XN fecabit applicatam PM extra Fig; 2 6, 


curvam, puta ad H. eſtum eſt autem cum punt H, N fint 
ad alias, ac alias partes reax ME, retas ME, NH eſe inter- 
ſecare inter parallelas P H, QF ; quare major eſt angulus externus 
QNX internoQET , hoceſt anguloPMT: Q.E.D. 


1I. Hinc por:ſwatss loco habetur tavgentes ſe interſecare inter or- 


dinatim applicatas per punita contatinunm ; volut ad F , immer P.M, 


ON proten(, As, 


IH. Item angnilum PT M auguls Q XN, majorens efſt ; (ex- 
ternum ſcilicet interno.) | | | 


I V. Item patet vertict propieres applicatas ( proindeque redtas- 
quaſvis aliis parallelas) curvz obliquius incidere quam remetiores. 

Czterum iftajam olim de Seft:on;bus Conicts otenderat Apollonine, 
ut in edito-nuper V I conicor«m libroefſt videre. | 


V. In figura przcedente ( poſito applicationis- angulam TAY. 


retumeſle, vel obtuſum) dico curve arcum 1 N retta N H , mas+ 


jorem eſſe; refllavers HE minorems.. 


- 
v; OO Inns 
_ R 
oo 


Nam: 


Fig. 27. 


Ls c T. IV. 
Nam conneRatur ſubtenfſa M N , ducaturque rea NRad ZA 
parallela. Er quoniam angulus X P H non minor eſt reQo , erir, 


eo major externus, N HP obtuſus. Ergo rea N M majoreſt quam 
N H. .Itaque magis arcus, arcus N H major eſt quam ipsa NH: 


Q.E.D. 


Item , quoniam ang. RNE ipſi X QE par hand minor eſt refo, 
erit RE © RN. quare MR +RE © MR— RN. hoceſt 
METMR+R N. Eſt autem (ex Archimedes aflumptis) M R 


| RN arc. MN, ergomagiseft MEc-arc. MN”. 


V1. Perutilis eſt hxc propolitio in rargentium demonſftranonibus 
expediendis. Etenim hinc couſeQatur , {1 arcus MN indefinite par- 
vus ponatur, ejuſce loco alrerutram tangentis -particulam ME, vel 
N H ruto ſubſtirui, | 

Specimints hic loco methodums proponam generalems cycloidum ons- 
ninm , & conſimili modo deſcriptarum curvarum tangentes determu- 
zand;, hinc petit3 demonſtratione munitam. | 

ReQta AY ibi parallele deportata quamcunque curvam ad eaſdem 
-_ convexam aut cavam , A'P X perambulet uniformi.motu (ſci- 
icet ut xquales curyz partes zqualibus tranſigat temporibus) codem- 

ue ſimul tempore pun&um aliquod ab A per AY etiam uniformiter 
Cor, ab hoc punco 'taliter moto progignetur curvia AMZ, 
cujus ad datum quodcunque punAum M tangentem oportet determi- 
nare, Ut hoc fiat , ducatur rea MP ad AY parallela, curvam 
AP X ſeeansin P; perque P ducatur rea PE curvam AP X con- 
tingens ; huic vero per M ducatur parallela M H, inque hac ſumatur 
pun&tum quodpiam R , & ducatur RS ad PM parallela ; tum fiat 
vt curva F\ P adreftam Þ M (hoc eſt ut unus motus uniformis ad 
alterum) itaMRadRS; & conneRatur M$, haccurvam AMZ 
continget. Sumatar enim in hac curva puntum quodvis Z, per-quod 
ducarur rea ZX ad MP parallela, ſecans curvam APX in X, 
ejuſque tangentem in E , & huic parallelam MR in H, ipsamque 
demum MSinK. Sit autem primo punctum Z ſupra M verſus A, 
unde rea PE —-arcP X. adeoque PA.PE—arcPA.PX:: 
PM... PM—XZ:: PM. EH—XZ::PM,ZH—EXT 
PM.ZH. quare permutatim erit PA. PM © PE.ZH. eſt 
autem PA, PM::MR.RS:: MH . KH::PE. HK. ergo 


' PE.HK. ©- PE. ZH, quare HK"=ZH. eſt autem puntum 


H extra curvam AZM, ob EZ = XZ 2PM = EH. ergo 
palam eft puntum K extra curvam A Z M exiſtere. Sit veroſecundo 
| | punaum 
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punum Z infra puntum M ; erit tum rea P E major arcy PX; _.. 

unde arc PA. PE arc PA.PX::PM.XZ — PM :: Fig =7- 
PM.XZ—EH::PM.XE+ XZ I3PM.H Z. 6c vicidim 
PA.PM*2PE.HZ. Verumutprius )eſtPA.PM::PE. BK. 

ergo PE. HK=a PE. HZ, proptereaque HK HZ ; rarſus 

itaque liquet Puntum K extra curvam exiſtere. Tota proinde rea 

M K Z extra curvam verſatur, & cam tangit dM:Q_E. D. 

In tranſcurſu hoc , ad alias curvz neftrz paſſiones revertamur. 


VII. $41. tangenti cuipiam ( ut ipſi M T) parallela ducatur quz- 
piam E F (a punto nempe quopiam E in recta infra puntum T ſum- 
pro) hc curvz occurret. - | 
Si enim infra puntum M in curva ſumatur puntum quodlibet, & Fig. 28. 
ab co duci concipiatur curvam tangens rea ; huic occurret rangens 
TM infra ordinatam PM . ergo recta E Feidem occurret ; at curvam 


prius tranſiliat oporter . ergo liquet Propoſitum* 


VIII. Eadem opera patet, {i pun&um afſumptum E puno T, 
& yertici A interjiciatur, re&tumE F curyz bis occurſuram, tam ſupra 
quam infra contatum M. 
Operose conniſus eſt ApoBonizu hxc de Seftionibus Conics oftendere; <7, 8 
um ad penitus determinandos occurſuum locos Specralts mo- 
due ſen ratio motunm deſcendentss atq; tranſverſi cognoſci debet , tunc 
eos Analyſs; ſtatim prodet. | 


IX. Si duz reatz quzvis (HM, KN) ad curvam propoli- 
tam zqualiter inclinentur (hoceſt zquales cum ejus ad occurſus tan- 
gentibus (puta cum ipfis M T, N X) angulos efficiant) hz extrorſum 
divergent, ſeu ad partes E F produtz concurrent. 

Nam dueatur ſubtenſa N M ; hzcutiq; ſecundum antedita cum 
ipſa A Z conveniet, puta ad O. Eſt ergo ang O MH=> (ang. 
TMH=u ang, XNK=D) ang. ON K. ergoang. HMN + 
MN Kc 2 re&. ergoretz HM, K N concurrunt ad partes E F . 
Limitandum eſt hoc, intelligendo pares angulos HM A, KNA ad 
eaſdem partes veſari , ſeu alrerum alteri fore externum interno. alias 
cotnra eyeniet. | 


Fig. 29: 


X. Si fuerit reta HM curve perpendicularis (hoc ejus tan- Fig. 30. 
genti MT ) & in hac ſumatar quapiam definita H M , erit HM mi- SSA 
nima re&arum omnium, quz a pants H duci poſſunt ad cormle TTY 

| atur 


42 


Fig. 31. 


Fig. 32. 


Fig-.33. 


L's CT. VV. 
Ducatur enim quzvis H O , hc tangenti prius occurret, youu ad 
R. liquet HR majoremefle quam HM ; multoq, magis efle HO 
HM, 


XI. Hinc Circnlus Centro H per M deſcriptus cnrvan contin- 
gt. 


. XII. Eriams inverse, fi HM minima fit omntum quz ab H ad 
curvam duci poſſunt, erir H M curvz perpendicalaris. ; 
Nam-quoniam H M minima ponitur, circulus centro H, intervallo. 


quovis HS, majori quam H M,, curvam ſecabir, & proinde tangentem: 


MT, hancputainR. ergo quum ſit HR&* H M, non erit angu- 
lus HR M rectus. idem de punRtis oranibus in rea T M. evidens eſt. 
ergo tangenti perpendicularis non alibi quam in punttum M cadit. 


XIII. Quinetiam fi reta HM minima ſir omniumquz ab H 
duci peſlunt, eiq, perpendicularis ſit rea T M; hzc curvam tan- 
et. 
Nam tangat alia, (i fieri-poteſt) X M , erit igitar XM. ad HM 
perpendicularis. Unde pares erunt angul HM X, HMT, totum 
& pars Q-E. A. 


XIV. Dico porro' mintmz HM propiorem H N. remotiore H © 
minorem efle. | 


Nam ducatur ſubtenſa M.N , hzc produdta curvam tranſgredietur, 


& ipſam H O ſecabir, pnta in R . & quoniam Angulus HM R obtu- 


ſus eſt (majot illo nempe, quem tangens cum H M conſtituit ad M ). 


erit H NR magis obtuſus,adeoq, reta' HRC HNSEec magis HOC=HN. 


XV. Hinc- perſpicuum eſt Circulum quemvis Centro H deſcri- 
ptum, uno rantum ad eaſdem puncti M partes pun curvz occurrere , 
nec omnino plurics igitur , quam-in duobus punRis. 


XVI. Perpendiculari HM parallelz ,fint retzIN, KO, ha- 
rum propior I N remotiore K O re&tius incidet. | 

Nam per N, O ducantur ipſi curvz perpendiculares EN, FO, hz 
cum ipſa H M intra curvam convenient, puta ad R, & P, ſibi vero 
iplisinQ. 

Liquet jam efſe ang, FOK = ang, FPHc-ang. PRQ= ang. 
NRH=ang.E N J. Cumergolit ang. F O K major angulo ENJ, 
Iquer propolicum, : XXXVIL 


ea edt... a 
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XVII, Si a punto quopiam Hain perpendiculari H M aſſumpto 
ducantur ad curyam retz HN, H O , harum propior H N, remoti- 
_— O —_— incidet, 

am ducantur E N, F O curve perpendiculates, & IN, K O'ad Fig. 34. 
iplam HM parallelz, Eſt iguur ns. FOR. ENI. Item gs 
ang OHM ang. NHM. hoc cſtang. KOH ang, INH. 
ure ang. FOK+— KOHc-angENI-+INH, hoc eſt ang. 

OHc-ang.ENH. Unde conſtat Propolitum, 


XVIII. Hinc pater a perpendiculari progeetiends » Cab uno 
nempe punto EH )- iucidentium ob/;quicatevs creſcere, donec ad illam 
devenitur, quz c#rvam tangit, omnium obliquiſlima, 


. XINX, Porro i introcſum jam ſumatur punum H, 6c abeo in- Fi F 
cidens H M-ſit omnium curvz incidentium minima z erit HM curve 'Se 35o) 
perpendicularis, ſeu tangenti M T. = 

Nam dicaliam M R tangenti perpendicularem eſſe, ergo HR =a 42%. 7. 2. | 
HM , & magis HO HM, quare HM nonelt minima contra 
+ ypetheſin. 


XX, Item ſi rea HM fit omnium ab H curvz incidentium maxima, 4098. V. 19. 


erit H M curvz perpendicularis. ; 
Nam Circulus Centro H per M deſcriptus extra curyam totus ca- Fig. 36. 


det.” ergo {ireta MT Circulum tangat, hac magis extra curvam 
cadet, camq,; proinde continget, Eſt autern ang. HM T reQus, er- 


£0 liquer, 


XXI. Hinc {i MT (it minima vel mazimz H M perpendicularis 2 
hzc curvam tanget, " obF30, 36 
Nam fidicatur alia M X tangere ; crit ideo ang. X MH re&tus, & 


par anguloTMH:QLE.A. 


XXII. Exhinc (i reAa Y M non fit curve perpendicularis ; in ca 
nulla ſumi poteſt maxima, vel minima. : 
Nam (i ſami poſſet, effet exeoipſo Y M carvz perpendicularis 


contra Hypo heſin. 


XXIII. $i H M fit incidentium minima, & intra ipfara ſumatur 4po2. y. 30. 
punCtum quodpiam 1 , erit etiam I M minima. 
; G 2 Cum 


ApoR.V.31,47. 


” gw "as. — — _— AYR Þ..- 
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Fig. 37». 


Apoll, V. 3g. 


LL aCY FT. 


Cum enim circu/us centro H per M deſcciptus curve introrſum 
tangat, etiam magis c:rculw centro I deſcriptss introrſum tangat. un- 
de }iquer, 


XXIV.Ertiam (i HM fit incicentium maxima,6c extra ipſam accipiatur 
punctum quodpiam I , erit I M maxima, 

Cum enim Circnlus Centro H per M deſcriptus carvamextrorſum 
contingar, etiam potiori jure Circulus Centro I per M deſcriptus eandens 
ex:rorſus cominget, unde conſtat Propoſituns. - | 

Czterum minimarum 6 maximarum propior determinatio pendet 
ex ſpectalt curve natura.. 

De hac autem Tabula jam manum auferemus ; nec enim impraſen- 
tiarum hujuſmodi pleraq; comple&i profitemur, Inſtituto noftro ſuffi- 
cit hatenus generalis cujuſdam curvarum proprietates comprehenden- 
tis Dorinz ſpecimen exhibuiſle : qualis certe, plenior & perfeCtior, 
hand exiguum videtur rebus Geometricis (quz nempe circa cur varuns 
Proprietates & affeftiones plurimum occupantur) compendinms allatu- 
78. Ne dicam culpz agnatum videri, Log:ce4, Regulis haud admodum 
congruere, quz toti cuipiam generi comentait, "te quz dc communi 
quadam origine manant, ea quibuſdam partibus adſcribere, vel ex an- 
guſtiorifonte derivare. Plura forlan, & abſtrufiora proferemus ali- 
quando. Nunc his ſuperſedemus. 


LeEcr. VI. 
© 7-1 


| 


Lecr. VI. 


A? eaſdem partes vergentium curvarum, E communi quadam E- 
generatione deduRQas , generales aliquot affe&iones jam antea ; 
dudum expoſui ; illas przſertim , quas a yeteribus Geomerrss obſer- 
 varam ſpecialibus , quas ipſi tractant, curvis applicari.© Jam non 
ingratum fa&turus videor , fi complures alias ( abſtrufiores quidem 
illas, at non- injucundas prorſus ,- aut inuriles ) appoſuers , promeo 
more quam conciciſfime demonſtratas, ea ramen ratione nou po”. 
tero , quz cumprimis ſcientifica videtur , hoc eft quz nedad con- 
clufionum veritatem aflerir, at forites etiam aperit , unde illa pro- 
manat. Verſantur autem przcipue quz proferemus , partim circa 
tangentium abſque calcult moleſtia vi! faſtidio inveſtigationem ſi- 
mul ac demo:ſtrationem expeditam (e limplictoribus nempe vulga- 
tioribuſque perplexiora minusque perſpeCta deducendo ) partins cer- 
ca multarum m4gnitudinnum dimenſiones, tangentinns def; guatarum 0a- 
pe, quans prom:.:ſſime determinandas , - materix cum prx Ge- 
ometricis aliis quodammodd difficiles videntur , tum non penitus 
adhuc { (icut aliz quzdam } occupatz vel exhauſtz ſunt , ad hunc 
ſaltrem modum quod ſciam noxdum tratarz. Quin e veſtigiorem aggre- 
dimur, Lemmat:ca quedam utcunque, quorum in reliquis clarius 6& 
bre vius oſtendendis aliquem proſpicimus uſum , prelibantes. 


II Sit 4»gu!ns reftilinews ABC, & datum punQum D, fir i--_. 
rem Jinea O DO talis, ut per Þ duQi quivis rei DN , fit an- Fig. 38- 
guli lateribus intercepta M N zqualis a pun&o D, & linea O DO [4 
interceptz DO ; erit linea OD O Hyperbola. « 
Nam ducatur DL ad CB parallela occurrenſq, ipfi ABinL, & 
in protrata BL ſumatur LZ— LB, ducaturg, 7s ad B C paral- 
lela ; item ducatur O K ad B Z parallela. Et ob poſnam D O —M N; 
erit HO = B N;ergoquumſitD- H,HO:: (DE.LN:: on 


DH.LN—HO::LH.LB:;:) LH.HK. ertDH « HK= 

HOxLH; hoceRDL*xHK—LHxHK=—=KOxLHAK 

* LH. undecrtDL* HK=KOxLH, velZL*LD=7ZK 

x KO. ergo conſtat lineam O DO eſle Hyperbolen, cujus 4ſympeots 

ZA,LS. Brevius hoc oſtendi poſſet, producendo retam N DS, 

Namet DS=DM—=DOZOM=NMZ+OM — ON. Simi- 

rer quartam & nonam brevius demonftres licet. | 

'Fig. 3%. Quinimo fi M N ad D O quamvyis candem perpetuo rationem pona- 

| tur habere ( puta datamRadsS) etiam linea O D O Hyperbolacrit; 
Nempe fi tumfiatR.S::LB.LZ; &R.S::DL.DE,; & 

Z ducatur ZS adBC; acper E tranſeatRE ad Z A parallela, cum 


Z S conveniens in Y; erunt YR, Y $ dictz Hyperbele aſymptors 
quod jam ſufficerit innuiſle, 


Hinc in tranſcurſu noto facile confici Problems (quo problematum 
.confeFFione11ſte Archimedee, as Vietee ope prime Conchoids peratte, 
ad Sethiones conicas red;guntur) Per datum puntum D reQam lincam 
ducere, fic vt anguli dati A B C lateribus intercepta ductz re&z pars 
xquetur datz T. Namdeſcripta hyperbola O D © ;:centro D, in- 
tervallo datam T zquante deſcribatur circulus P O Q_hyperbolam. in- 
rexſecans in O; & producatur DON ; fietg; MN x DO —=T. 


Modus autera hic generalior eft, & concinnior co, quem: in Optics 
tradidimus. - 


Fig. 39- IV. Sit angulus A B C, et punAum datum D, ſitetiam linea O 
| BO talis, nr per D duQti quipiam rei DN, (it anguli late- 
ribus intercepta MN ad re&a BC curvaque O B O interceptam 
—_— eadem ſemper ratione ( puta X ad Y, )erit linea OBO 
rbola. 
Fig. 39» "Dun enim reta DL ad CB paralkla, ipli AB occurrens- 
Ws in L , ſeccntiirque DL, BL pundis E, F,ut it DL, DE:: X. 
Y:: BL. BF; tum per E ducatur rea ER, ad BA, &:c per 
F reta FS ad BC parallela ; concurrantque reaz ER, FS pun- 
Ro Z , denuo per punAum O ducatur O H ad A Bparallela, Jam 
ob DL. DH:: LN.HO:: LB+BN. HO:: DE « LB 
+ DE x BN.DE x HO. item DL*KO = DE «x BN 
(namDL. DE:: MN.MO:;::BN.KO)&DExLB=DL 
x BF (obDE.DL::BF.LB,)ertDL.DH::DLxBF 
— DL x KO. DEx HO, hoc eſt DL «x BF + DL * 
KO. DH x BF+DH x KQ:: DL «x BE +DL «x KO. 


:.D-E 
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DE x HOergo DHx BE-DHxKO=—=DExHO, hoceeſt 

DHx BE+DH*xHO—DHxBL=—DE *« HO, tranſpo- 

nzndo igitur eft DHx HO—DExHO=—=DHx BL—DHx _ ; 
BE, hoc eſt EHxHO=DHxFL, vel EHx GO EH « Fig. 39. 
HG=DExFL-+EHxFL, quare, demptis zqualibus, eft E H 

xGO — DExFL,; vel ZG x GO=DExFL;, cum itaque 

DExFL lit quid determinatum., conſtat lineam. O B Q effe hy- 

perbolam , cujus aſymptoti ZR, ZS. 


' v. Si MO capiatur ad alteras reaz BC partes, ctiam DE. 
BF ad alteras punctorum D, B partes accipi debent ,, uti Schema Fig. 40. 
monſtrat ; nec abludit modus demonſtrandi. | 


VI. Conſetarium. Si reta BQ angulum ABC fecet, per- 
que punttum D ducantur ntcunque duz rex MN, X Y oF ood Fig. 41: 
B Q interſecantes pun&tis O P ( quorum utique. fie O prepius ip- oe” 
{fi BY ert MN.MOAXY.XP. Nam per © deſcripta con-- 
cipiatur hyperbola V O B( qualem jam mex attigimus ,:lic-ut inter-- 
ceptz rationem- habeant illam quam M N ad MO) eris igjtur. 
MN. MO+:(XY.XV) DX Y.XP. 

Corell. Dividendo eſt NO.M O ==Y P.PX. 


VII. Quinims fi- plures linez B Q , BG angulum.AB G ſecent, Fig; .42.. 
& 3 punto D projiciantur retz DN, D.Y Cue retas alteras 
interſecant ut vides ; quarumque DN pun@o B vicinior, ). erit. 
NE.MO-aYF.VX. | 

Nam NE.E OAYF.FV,& EO.OM-DSFV.VX.i- 
gitar ex xquo eſt NE.OM=AYF.,V X. [| | | 


VIIL Eriam exinde patet \per B ( ad partes. alterutras ) reQtam 
duci poſſe; ita ut e D eduRarum partes ab illa retaque B Cad: 
interceptas. a-reftis BA, BC rationem. habeant. minorem qyipi-. 


am data. | | 
Nam ſumatur PQ= PZ, ergo connezxa BQ byperbolam.O 
BO tangir; & liquet a regis BO, BC interceptas ad intercep-- . 
tas a-BC, B A minorem rationem habere , quam habent inter- 
ceptz ab hyperbola O B O &.reta BC ad eaidem , hoc. eſt mi-. 


norem data quapiam. 


IX. Sit. rurſam angulus reRilineus A B C,, & punum D; Hon Fig: 43-. 
inca.. 


DH.LN—HO::LH.LB::) LH.HK., ertDH x HK= 
HOxLH; hocetDL*x<HK—LHxHK=KOxzLH—AK 
x LH. undeert DL * HK=KOx*LH, velZL*LD=ZK 1 
x KO. ergo conſtatlineam O DO efle Hyperbolen, cujus Aſymptots | 
ZA,TZS. Brevius hoc oftendi poſſet, producendo retam N DS, | 
Nameſt DS—=DM—DOZOM=NMZ+OM — ON. Simi- | 
rer quartam & nonam brevius demonftres licet. | 

'Fig. 3%, Quinimo fi M N ad D O quamyis candem perpetuo rationem pona- 
tur habere ( puta datamRadS) etiam linea OD O Hyperbolacrit; ; 
Nempe fi tum fiatR.S::LB.LZ; &R.S::DL.DE, &per | 
Z ducatur ZS adBC; acper E tranſeat RE ad ZA parallela, cum | 


Z S conveniens in Y; erunt YR, Y $ dictz Hyperbole aſymprots | 
quod jam ſufficerit innuiſle, | 


Hinc in tranſcurſu noto facile confici Problema (que problematum 
. confeiones1ſte Archimedes, ac Vietee ope prime Conchoidse peratte, | 
ad Settiones conicas redigumur) Per datum puntum D reftam lincam 
ducere, fic vt anguli dati AB C lateribus intercepta ductz retz pars 
zquetur datz T., Namdeſcripta hyperbola O D O ;:centro D, in- 
rervallo datam T zxquante deſcribatur circulus P O Q_hyperbolam. in- 
rexſecans in O; & producatur DON ; fietg; MN x DO=—T. 
Modus autera kic generalior eft, & concinnior co, quem in Optics 
tradidimus. - 


Fig. 39. IV. Sit angulus A B C, et punRum datum D, ſit etiam linea O 
| BO talis, nr per D dui quipiam rei DN, (it anguli late- 
ribus intercepta MN ad rea BC curvaque O B O interceptam 
MO in eadem ſemper ratione ( puta X ad Y, )erit linea O BO 
hyperbola. | 
Fig, 39» Ducatur enim reta DL ad CB paralkla, ipli AB occurrens- 
wh in L, ſecentarque DL, BL punts E, F,ut lu DL. DE::X. 
Y:: BL. BF; tum per E ducatur rea ER, ad BA, & per 
F reta FS ad BC parallela ; concurrantque retz ER, FS pun- 
Ro Z , denuo per punRum O ducatur O H ad A Bparallela. Jam 
ob DL. DH:: LN.HO:: LB+BN., HO:: DE « LB 
DE x BN.DE «x HO. item DL*xKO = DE x BN 
(namDL. DE:: MN.MO::BN.KO)&DExLB=—=DL 
x BF (obDE.DL::BF.LB,) ertDL.DH::DLxBF 
— DL «x KO. DEx HO, hoc eſt DL x BF + DL * 
KO. DH x BF-+DH x KQ:;: DL «x BF +DL x KO. 
"DE 
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DE x HOergo DHx BE+-DHxKO—DExHO, hoceſt 

DHx BF + DH*x HO—DHxBL=—DE x HO, tranſpo- 

nzndo igitur eſt DHx HO—DExHO=DHx BL—DHx _ 

BF, hoc eſt EHx HO=DHxFL, vel EHx GO+EH x Fig. 39. 
HG=DExFL--EHxFL, quare, dempris xqualibus, eſt E H 

xGO — DExFL, vel ZG x GO=DExFL.,, cum itaque 
DExFLiit quid determinatum., conſtat lineam. O B © effe hy- 

perbolam , cujus aſymptoti Z R, ZS. 


' V. Si MO capiatur ad alteras reaz BC partes, ctiam DE. 
BF ad. alteras punctorum D, B partes accipi debent ,, uti Schema Fig. 40. 
monſtrat ; nec abludit modus demonſtrandi. | 


VI. Conſeftarium. Si reta B Q angulum ABC fſecet, per- 
que puntum D ducantur ntcunque duz rex MN, X Y bf Fig. 41: 
B Q interſecantes punttis O P ( quorum utique- fit O prepius ip- Dy” 
{i BY ert MN,.MOZAXY.XP. Nam per O deſcripta con-- 
cipiatur hyperbola V O B( qualem jam mexartigimus ,. lic -ut inter-- 
ceptz rationem- habeant illam quam M N ad MO) eris igitur. 
MN. MO+#:(XY.XV) DX Y.XP. 

Corell. Dividendo eſt NO.M O =2YP.PX. 


VII. Quinimo fi- plures linex B Q , BG angulum AB C ſecent, Fig: .4q2.. 
& 3 punto D projiciantur reftz DN, wks reQas alteras . 
interſecant ut vides , quarumque DN pun&@o B vicinior, ); erit. | 
NE,MO-AaAYF.VNX. | | 

Nam NE.EO*AYF.FV,& EO.OM—DFV.VNX.i- 
gitur. ex zquo eſt NE.OM=AYF.V X. || 2 


VIII, Etiam exinde patet , per B ( ad partes alterutras ) reQtam- 
duci poſſe; ita ut e D eduRarum partes ab illa reQaque B Cad: 
interceptas a.retis BA, BC rationem. habeant. minoxem quyipi-- 
am data. | | | 

Nam ſumatur PQ= PZ, ergo connexa BQ byperbolam O. 
BO tangit ; & liquet a regis BQ, BC interceptas ad intercep-- . 
tas a BC, B A minorem rationem habere , quam habent inter- 
ceptz ab hyperbola O BO &.retaBC ad eaidem , hoc. eſt mi-. 
norem data quapiam. 


- 1X. Sir.curſura angulus reRilineus A B C,, & punum D; on Figz 43-. 
inea.. 


: — 
> 


— OY Semen eg ee OE Aa + 


Fig. 44- 


L'n cX. YT. 


linea OOO talis, ut fi E D utcunque ducatur reta DO, ſecans 
anguli latera puntis M, N, habeat DM ad NO ſemper eandem 
rationem ( puta X ad Y ) erit etiam linea O O O hyperbola. 

Nam ducatur D L ad BC parallela, ſitqueDL.DE::X.Y, 
& per E ducatur E R ad AB parallela; fecans BC in Z, de- 
mum per O ducatur OH ad B A parallela. 

Eſt am DL.DE::DM.NO::LM.GO( ob fimilia tri- 
angula DLM, NGO)::LMxDH.GOxDHitem DL« 
HO=LMxDH (obDL.LM::DH.HO)quareDL.DE:: 
DL x HO. GO « DH hoc eſt DL* HO, DE x HO::DL *xHO. 
GOxDH adeoq, D ExH O=G OxDH. hoceRt DE *xHG-+DE x 
GO=GOxDE+ GO x*«EH quare( communi ſublato |) eft 
DEx HG=GOxEH, fu DE*xHG=GOxZG. Pa- 
_—— curvam OOO eſſe hyperbolams cujus aſJmptoti Z R 
LC. | | 
Coroll, $i ratio data fit zqualitatis (ceu D M = NO, ) ipſz AB, 
CB aſymprori erunt. | 

Sequentia quzdam , quia magis id perſpicuum videtur , Alge- 
brice monſtrabimus. 

X. Eſto politione datarecta I D, in qua punum deſignatum N ; 
fit item curvaD NN talis ut in ID ſumpto quepiam puntoG, & 
dui rei G N ad politionem datam I K parallela , rum adſumptis 
determinatis refs ww, b; politiq; DG=x, &GN=jy; it 


conſtanter 7 + xy =Jx x1 ericlineaDN N hyperbole ; que 


ſic determinatur ; ſumantur DM, & DO Chinc inde) pares ipſi zs; 
& per MducaturM E jad I K parallela, faftoq; b.mw::m.MQ,; ir 


MZ—2 M Q== wo * tum per Z, O traducaturreQa Z T; erunt 


ZM,ZT on 

Ducatur enim Z$ ad M O parallela, cui occurrat N GinR (quz 

& ipſam Z T ſecetinP ). & conneRatur DQ. Eſt ergoPN=RG 

+GN—RP. VerumeſtMD.MQ;:ZR(MG).RP, hoc 
mm mx. 


eſt m.5— ima. RP = += adecq; RG—RP 


7m 2X. 


_ > make 3 ergdÞ N= + 7. Unde PN xMG 


=+my + x F< Verum ( ex hypotheli ) eſt my 
a 


Lz=cr VI. 49 


3 
+'x py — = 6 erg PNxMG=7- =MDxZQ, 


vel PN.ZQ:: (MD.MG::) QD.ZP, apropter eſt _.. 
PNxZP=ZQx QD. Undepalam eſtcuryam D N N eſſe hy. F'8+ 44: 
perbolam, cujus aſymptoti Z M, Z T. 


XI. Notetur , fi zquatio fit wy — x y =xx; cadem ha- 
bebitur hyperbole ,; runc ſolum punta G ad partes D M ſumunur, 
Quin & fi zquatio fit x y — wy =xXz puna G ultra M 
capiendo, proyeniet byperbola, huic ipli conjugate. 

XII. Sit TriangulumB DF, 6 lincaD NN talis, ut duQ3 ut- _. 
co po parallela Cao Se BY DF, 2 ſecer Fig- 45+ 

isR,G, N) connexique perpetud D N propor - 

tione mediainter RN,NG , erir linea DN N hyperbole. | 


Per D ducatur D K ad D B perpendicularis(ſecansipſlamRNinE) 
& lit FHadDB parallela, vocenturqueD'B —=b, DF =4, FH 


=f, mDG=x, &G N= 7, Eſtqued. f:: « 1*—ox, 
wade <2 + «+ 15 =2 EGxGN+DGq=+GNq 
=DNqFPorrdeſt4.b::FG. GR::d—x.RG=b FE Un- 
&RN=b—Z+7. Et ideo bx; =RNx 
NG=DNq=2FL +« x 7 y. qureby _<57 = 

F511 x x , quam Zquationem ordinando fit = 


d We. | _—_—- | 
II: quod fi ponatur aw =7 FIGS crit ww yuy py = 
FEED Unde liquet D NN effe byperbolaw, qualis habetar in prz- 


cedente determinata, 
Not. Siangalus DGN reQus fuerit, evancſcente tum f = 8, > 
A 4 A % H ” — 


Fig. 46» 


Vig. 47* 


LECT. VI. 


1=mgel 4y—xy=% xx Aliaquzdam hic(nonnallz forſan werh3%) 
inſeremus, —- 


" X1I1I. Sit poſitione data realD , ſit item curva DNN alis, 
utin 1 D ſuwpto punRo quopiam G, duAaque rei GN ad politio- 
nem datam I K parallela , ſumptiſque determinatis lineis g, ws, r , 
politifque DG = x, & GN =y, litperpetimy x+g's —# 5 = 


= xx; linea NN erit hyperbots, ſic determinabilis: Sumatur 


DM =m; &per Mducatur M L ad 1K parallela;, 8 in hac acci- 


piaturMQ =", &ft QY=MQ, & ab M Y auferatur 
YZ=g ; connexaqueQD, ducatur Z T ad QD paralleli, erunt 


 ZM,ZT aſymptors. 


Nam ducatue Z Sad M Dparallela , cui occurrat GN produRta in 
R (ſed & GR ipſamZT ſecetinP). EſtquejamPN=RG— 


7 'S 3 
RP- GN=2—g-þ=—. adeoque PN.xMG == 


—»g Jax gx—wy cnnm_ —rx= 7, — myo _ _ 
—wg—=DM *«ZQ. undePN.ZQ;:(DM.MG::)QD, 


ZP. 2 6hag ZP=ZQxUQD. Liquetigitur curvam DNN 
a 


efſe hyp | 
Si zquatio fit — 7 & T+g* + ”y — —xx ; eadem erit hyper- 


bola. -Sed punaG inter B, M tunc accipiuntur ; 6 ita prout aliis 
ac aliis locis punfta G ar, Xquartionis figna variantur,. at 
non ct ea jam exponendi locus. | | 
XIV. Poſitione datz fint retz DB, BA ; perque retam D B 
feratur rea C X ad BA parallela, item per punCtum D rotando 
tranſeat rea D Y, ſic ipſam F A ſecans in-E; ut fit inter reftas 5 E, 
D Ceadem ſemper proportio(puta que cujuſdam aſſignatz Rad DB) 
£65 yero D E,C X fe interſecentpun&is N ; eritlinea D-N N Pa- 
rabola. DE I | 
NamſtR.DB::DB.P. Rap BEDC OF hem 


lam, cujus «ſymprots ZM,ZT. 


» 


"Zi 


LEGCT.,'VTL. or- 
GN-+DB.P, hoc eſt DB. DC::DC,DB, CNx*P. hoc + 
eſtDBxDC. DCq:: DCx DB. CNxP. Quaproptcr eſt 
DCq= CN xP, ergopatet curvam D N Neſe abolam, cu- 
jus parewvter P, vertex D; diameter ipli B A parallela. 
it hoc Gregorim a S. Vincentio,*led operosa (li probe inemini) «jv x54. 4, 
prolixitate, demonſtrarum, ' | Spirali. 


XV. Adjicimus , Si reliquis iiſdem pofitis, ita ferantur C X; 8 Fig. 48. 
D Y, utjam femper-habeant BE,BC rationem-earidem (puta quim , 
BD ad R)erunt ctiam interſe&iones ad par p. | 
Nam biſecetur D B.in G, ducaturque GV ad BE parallela, ſe- 
cans curvam DN NinV, & quoniameſt BC.R:: BE.BD:: 
GN. CD. rt BCx CD=RxCN. ergo ( ſecundum bene 
notam parabele proprietatems ) eſt curva D NN paratols, cujus par a- 
meter R, diameter GV. CO 
Proletaria ſunt forſan iſta ; ſed non perinde notata occurunt hxc : 
-XVI. Sireliquis limiticer politis, rea C Xnon jainad ipfam'BA, Fig. 449. 
ſed adaliam Gione datam (DH ) feratur parallel ; sir VER S 49 
d BE.DC::DB .R,erunt :#terſef&iones Nad byperbolans. © 
Nam-duaa N Gad B A parallela, 764 bake =b.BH= 
þ, DG=x. GN=y. Eſtque.5::b. —=BE. itemb. 


2L x _itb.r 3 under odinabira wqulald; "pac BF 


al MP erdfy 52 . L. # -— od 
oY ponend6g/25 = w tit prowy==—"xx, et ergd 


curvaD N N hyperbole, *quz ſupri habeturdeterminata. 5s dels 


XVII. Quinetiam fi ( reliquis, ut in przcedente, ſuppeſitis-)ita 
jam ferarur.C X; ut ſemper habear'B E ad B Orion uppoR wo 
BDad R.; cruntitideminterſeRiones'N ad hyperbola. 
_ Nam gutta N GadA B parallela, nominencur re@z, ut in pre- 


% . b 6 ET : 
cuxee; que jan BC=6— x 511 2{-yatque*L, þ = x 4- 
H 2 : by 


'Lecr VL 


b :.; b,r., unde talis emerget zquatio: px b# — LOTT 


x x x; hoc eſt(polito LOR m) 1x bx —my =—xx; EQ 


igitur curva B.N:N hyperbole, qualem ſuperius- exhibuimus determi- 
natam. | ID 335-1 


XVIII. Datz politione (int reazxD B,BA , ( & inDB deligne- 
tur puntum D ) fitque linea DN N talis, ut dud utcunque GN 
ad B A parallela ; ſumptis vero dzterminatis g, r, vocatiſque-DG 
=>; &GN=y, ltr y—yx=gx; crit linea DN Nby- 
perbola, lic determinandas, | ES _ 

Capiatur DE=r, &BQ—g, Gcper E ducatur retaERad 
BA, acperO reta OSadBD parallelz; erunt ZR, ZS aſym- 

tots, 
: Nam dudta N Pad D B parallela, eft ZP =g +3, &PN=— 
7 —x ; Quare ZPxPN wk pf 04 nor Verum ex 
hypotheſi eſt — gx]-r7y3—yx= 0. ergo ZÞPxPN'=gr= 
ZE x*ED. unde liquido conſtat Propolitum. TIES 

Quod (i fuerit xquatiox y—ry3—g x; ſumenddet DE=r, 
&BOQ=g ( infra reftam DB) duciſque, ceu prius, parallelis 
SZR, erithyperbela NN NanguloSZ R comprehenſa; quod eor 
dem. facile comprobatur modo. © . '- NIN - SET) 


XIX. Date politjane (int reaz D B, B A, ac itaferantur reae 
= - DB —_ AC x Y = "me de um ND tranſiens 
ut lit ſexaper ratio ipſius B ipfam B walis: alljgnatz D.B 
R, ſou 2w7 med; DY, FX MrAicneed lineam retam. © 

Nam per N dyucatur GK ad B Aparallela; cftqueDB.DG:: 
BE.GN :: BE. BF;:BD.R. itaque ſempereft DG = R. Pa- 
tet jigitur fata DG = R, &duRa GK ad B A parallels, interſeRi- 


ones omnes ad hanc exiſtere. | —_ 
XX. Qusd lireliquis ſimilier palitis ; ſompto auttm ation x 

pmRo O, ab hes moms and conan, Fr x Foe ada | 

Porperno BE, OF::DB.R, erunt interſedtiones - N'ad' byper- 
Nam du&ta N Gad ABparallela, ſir DB =8; OB=g,DG. 


TOW [E274 FO oo PASTRED OS 3 LL] 
=x; GN=y. ergdBE ==; & OF— g+y; pd 
I-73: :b.r; hinc autem 2quatio r bs > X. unde DNN 
el es ſupri mox determinara. . 7 | 77 £ 


Quod fi puntum O ſumatur infra. DB , fi =qapio Jx—ry= 
LX - unde rorſos'con __—_— 


XXI1. Quinetiam, reliqui uis ſimilicer pol Itis, PY F X' non jam 
ipfi Þ B, ſed alteri DH feratur paralle ita, ut Ie BA 
punto. h ic ſeraper BEadOF orb pn | Bad ms.) Fig. 54+ 
exunt interſe iones Nitident ad byperbolam. © 

Namdueatue NG ad AB parallel; vocenturque DB = , HB 


=f HO=g; DG=#»,GN =}, clt ergo x. 1::b. LS, 
=RE Gf: x. Le =GK ; qureN.K.(F Bey af 
& 0F=5 (5g, Bt axb2;, HHFmes v9 
nition rigs 2 4p pon fats F. b:: 


os 'S bs 15 iſ 1 


oth aj -gpr—yx=Dxx, Conſtat igtu tinexm DNIN 


eſſe hyperbolans , qualis ſuperius habetur deterniinata,/ BubGLl Fils 
-Notetur, $i computatio ab'ipſo-punfto H . its pro wn eh 


fr BE/HF:+D Bw) enaneſcenee nne termi £1 
=] = Hz ; unde; quagee; heh haberns a] ONES fovpli- 


j 1 4/ | 9H\167 


cior.,  & Ea A&A f\ + A< FEb*" 
RXV. Eftotri al lh«ÞY Vito: 
angus PM AED oo eh & 
DY Y hype $f ace 
web} bot ) (vel's fa KBs 
AD. DB&D OI. 
 _ D—2AD. = 1 eAD: ieetss Te 
ul * TP & Py Pg 
PMA "/DBY NE. PYg. nity 


PYq. "ane Tues Propoſitym 


" 4 wel LEH 
» i l LS 4 "= 
wt Pn a f «up; '* be, 21. ed -, 
Nt % e* 1 W874 3 Y - v "A WY : "3.59 G ST n 4 f 
; - . A c : _ 4 i*% 
* ated d-"1 - pu : ) % "1 4-4 4 PF $s 
- 04+. Ty -- — , gt er wo - Y , "44, % 
£3 « _ TS Io m_ - & 
Fans — 9s I 
% 
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: Fig. 57. 


ates 


Lz cr. VI. 
. Corol. Si Y'S tangat byperbolaw DYY, ertPMq.PYq:: 


PA.PS. 


Nam eſtPMq.DBq::PAq.ADq::PA. AS. ergo per 
rationis converſionem eſt PMq.PYq::PA.PS. 


XXII. Quod {i reliquis ſimiliter poſitis , fit jamP Y = 4/ PMq 
| D Bq; erit etiam linea Y Y Y hyperbola , cujus nempe Cen- 
trum A, Semdiameter A F (parallela & zqualisipfi DB) Semi- 
parameter autem P, fiffat AF.AD::AD.P. | 
« Nam ducatur Y K ipſi AP parallela cum AF conveniens in K ; 


| a dveEFT=4 FA, cſtqueAF:P::(AFq.JADq::DBq. 


Dq::PMgq,APq::PYq—DBq.APq::AKq—AFq. 
KYq::) TKaBK. KY 9: AF.Þ. unde conftat Ptopoli 


 Corol. Rurſus, Si refta Y $ hyperbolam: F Y Y tangat, ertP Mq. 
Fu RESsC.. ooo. WS 
Nam AD'e Sexid;ameter ipfi AF conjugata. unde PA. AS:: 
PAq. ADq::PMq.DBq. ergoPA. PS:: PMq.PMgq 
+ D Bq::PMq.PYq. => 


. . XXIV. Sit triangulum A D B, reQum habens anguſuw AD B; 
- _ CGD _ ut _ ho _ FE GadD Bparal- 

1a (quz lineas expoſitas ſecet ut vides ), lit aggregatum quadrato- 
rum ex E EF Goquile quad exDB, eritcurva CGD Ellip- 
3 OG. (4+ ATE 


S# < 3 SIS 


EzacTVTI. 55 


itemPOad TE parallela. EtqueEFq=EOq{CPq)+OFq 
-+2 EOxXOF(+2CPxOF). VerimobCP. CA::OP. 
OF::CE, OF, et CPxOF=CA xCE, ergo EFq= 
CPq+ OFq|+:CAxCE. item eſt AEq=CEq-+- 
CAq—2 CAxCE; quapropter eſt EFq-|- AE q=— CPq 
CAq-|-OFq-|-CEq. kocetEGq=(APq-PFq=) 
CV q\-PFq. vel EGq—PFq —= CVq. Verumeſt CE. 
(PO). PE::CP.AP:: CP. CV; mde EGq—Gp ol C4. 
—Cvq, adeoquelineaG V Get hyperbola, cujus centrum C , ſe- 
miaxes C V, CP. | | Fe 
Not. Data reaa F Q adT Hyperpendiculari, ſumptaque 

AE; &connexi GR, erit GR hyperbole VG G perpendicularis; 
mihi przſta $is fidem ; aut.ipſe rem ad Calculum 'exige ; co verba 
non profundam. | ” ET Wa 


XXVI. Peofitione datz ſint retz A C, B D( ſe interſecantes inX). 
quas decufſet re&ta A B; tum duQi utcunque re&t3 PKL ad AB Fig.” 59s 
parallela; (quz retas AC, BDſſcer punts P,K.) firP.L zqua- 
lisipfi-B K ;- eritlinea A LErea, ooo EE 
Nam;-(duti X Quad BA' paralleli,” et "AQ, AP:: (BX. 
BK::) QX.PL: ergolinea ALLeſt reQa. 


XXVIL Poſitione data ſit refta A X, & pun&tum D = ue non - 
linea DNN talis , ut per D duQta quicunque re&3,MN.(qupre- Fig.. 60. 
Ram AX ſecet in M, &'lineam DNN in'N) {it petpetim rectan ER 
lum ex D M, DN zqualedato (pntz- quadrato ex Z)., etitline 
D N N circularis. © | ee Can aq. c# oo: © ne 

Nam dutatur D Bad A XN perpendicularis , ſitque DB. Z::;7Z, : 
BPO oo HETALL RS. 

uare . ::DE.DN.ergotriaj DB;:M, DNE 
fimillat ſunt , quapropter angulus D N Bream eſt; iraque linea DNN 
eſt circularis,; (ad circulum pertinens, c#jus Diawerer DE )... 

Vides nedum retam & byperbolams ; ſed & ſyo modo reftam ac. . 
circuluns libi lineas efle_reciprocas. Verum hic, . etfi przludiis no- 


S 


ſtris nondurm abſolutis, paulm fubſiſtamus,.. 


Lacr.VIL. . 


Vig. 6 I. 


* 1 bujws. 


Fig. 62. 


Fig. +63 


Leer. VII. 


"A Dhucinef:b»/o hxremus ; nec aliud quam velitamus. 


: I.” Sint duo quanta A, B; quorum majus A ; adſumpto tertio quo- 


piamX, eritA+X.B-X<DA.B. 


Nam ob X . ADX.B, erit componendo X{- A. A.=X + 
B.B. vel permutando X + A. X-+B==2 A.B. 


IL In linea Y Z ſignentur tria punta, L, M, N ; & inter puna 
L, Nſumpto punto quopiam E, alteroque G extra LN (verſus Z) ; 
por nf; oben Lb, .L M ; cadetpuntumPF ad 
partes ML: | ; 

NametNE.ME*—NL.ML::GE.FENE.PE. 


HL. Sint reQtze BA, DC parilleke , item reQz BD, EP parallelz ; 
perque puntum B ducantur utcunque duz retz BT, BS ipſam GP 
ſecantes punRis L,K, dicoforeD $,DT::KG.LG. 

Nam eſt KG. LG= KG. GB+GB. L G=PK.PS-- 
PT.PL=DB.DS+DT. DB=DT.DS. - 


1v. Eſtotriangulum BDT, basique D B parallelam quamvis P G - 
interſecent per B dutz quz j2m dus refz B'S, B R punRiis L,K, 
dico fore LGx TD-+ KLxRD.KGxTD::RD.SD. 

Sumantur efim BM — GP, & BN=LP; &BO —KP,; 


* unde conftat juntas Þ M, PN,PO iplis T B, $ B, R B (reſpeRive) 


las effe. Er quoniameſt DM. PD::DB.TD. erit DM* 
TD=PDxDsB. Similiter eſt DNx SD — P Dx DB. quare 
DMxTD=DNxSD=D MzxSD+ MN=x*SD, tranſpo- 
nendoque DM * TD—-DMxSD= MNxSD. __ plane 

iſcurſu 


LECT. VII. 


difurfuet DMxT D-DMxRD—MO=xRD, quapropter 


erit MN*xSD.MOxRD:: TD-SD.TD—R hoc eſt 
| LG*xSD.KGxRD::ITD—SD.TD—RD, vel (adzqua- 
tionem redigendo) LG x SD x<TD—_LGx SD«xRD=KGx* 
" .RD*xTD—KGxRD=xSD, tranſpenendsque LG x SD x 
TD+KGxRD*SD—LGxSDxRD=KGxRDxTD. 
hoceſt LGx SDxXTD+KL«xSD=xRD=—=KGxRDxTD,. 
vel (ad analogiſmum reducendo) LG x TD-|-KL*xRD.KG x 
TD::RD.SD. Quoderat Propolitum, | 


* 


57 
Fig. 63- 


V. Qued lipunAa T, R non ad caſdem punAi D partes ſita ſint, Fig. 64 
SD. : 


ar LGx*xRD—KLxXTD.KGxTD::RD, 

Simili conſtabit id diſcurſu , quem piget repetere. 
\- VI Sint quatuor continue proportionalium ſeries Zquinumerz (qua- 
les adfcriptas cernis)quarum cum antecedentes primi,tum ultimi conſe- 
quentes inter ſe proportienales fint(A, @:;:M. 6; &F.9::S.0) 
erunt ejuſdem ordinis quilibet accepri quatyor etiam' inter ſe proportie- 
nales (pmanempe, D. 0::P.-), EW 


& 6. Yy. &, 

M.N.O©O. P. 

je V- 0. T. 
Sunt enim Az, BY ,Co, Dn, Ef, Fe, 
& « M, ©N,yO, OP, «R,oS, 


Cimigiturſit A, =«M; &Fs = 95, liquidumeſt foreD = 
—=cP; acidcircoD. ©: : P =. Adutramque proportionalitatem 


Continue pro r- 
tionales. us 


(tam Arithmeticam quam Geomerricam) zque ſpeRtat hxc Con- 


VII. Rez AB, CD elz ſint, hasque ſecet poitione data 


BD; lincz verd EBE\, FBF ita relate fins, ut duc urcunque Fige 65. 


rea P GadD Bparallel3 ; fit ſemper P F eodem ordine media pro- 


-portionalis inter PG, P E , tum per quodvis deſignatum-linez E B E 
punQumE tranſeat H E iplis AB, CD paralleia, sitque alia curva 
'-K E K calls, ur du utcunque a ad DB Fw 1 


fit Q 
LEES 


Fig. 65. 


Fig. 66. 


Fig. 67. 


'Lzeecrt. VIL 
eodem ſemper ordine media inter QL , Q I (codem inquam ills, quo 
bobs way -— gt LN ends KE K analo- 
efle ; hoc eſt ordinatas (quales eandem perpetud in- 
webs rationem habere , eandem ſalicer illi my 7 PF adPE. 
Hoc © Lemmate proxime przmiſlo conſe , ati patebit, ad ſub- 
jeum Schema mentem advertendo. 


QsS* QR* Ql. 
QL* QK* Qy Sunt —. undeQR. QK:: 
POY PF *. PE PF. PE. 
PE PE* PES 
Not. Pro lineis reftis AB, HE, CD fubſtitui poſſentquzliber 
etiam curvz, parallelz. Rn 


VIII. Sint rurſus, in A concurrentes duz retz A B, AD, 
B D poſitione data , item duz curvzE BE, F BPlicrelatz, ut 
utcunque P Gad D B parallela, ſit ſemper P F codem ordine media 
proportionalis inter PG, PE ; tum connexa AE, ſir alia curva 
K E Kralis, ut du quipiam rea QL I ad D Bparallel3 fir ſemper 
QKeodem ordine media inter Q L, Q1, quo fuitP F inter PG, PE ; 
erit rurſus linea F E Fipli K B K analoga ; ſeuperptimQR,QK:: 
PF.PE. | . 


Nam QS*QRT*QI. ; n 
*QK* PG.PE. («80 QR. 

i funt —. WE QK: 
PG* PF*PE, Et QI.QI::\ PEPE. 

PE * PE*PE. 


Net. Pro reftis A B, A H, A D ſubſtitui poſfent tres quzvis linez 
analogz. | | 


XI Item,ſit circulus A G B, cvjus centrum D , alizque duz curvz 
E BE, FBF tales, utper DduRi quicunque rei DG, it perpe- 
tuo D F eodem ordine media preportionalts inter DG, DE , tam 
centro D per E deſcribatur circulus H E ; firque przterea curva K E K 
talis, ut du&t2 per D quapiam (adcirculum HE) rei DL, fit ſemper 


L xc T VIL 
D K codem oxdine media inter DL, DI, quo fuerat DF inter DG, 


1 att KB Kanalons! eu perpetuoa DR.DK:: 
Nam rurſus D $.* DR. *DI, 
DL*DK. *DI.{ | unde DR. DK:: 
DG.* DF. *D E { funt=—. DEF. DE. 
DE.*DE.*DE. 


Rurfas , ' pro circulis aliz linez parallelz, vel analogz fubſtitui 
poſlent. 


X Ho ___ On, EBE, & altera 
F BF licad tas relata, ut utcunque a defignato 0 pundto D refta 
DG, fit perpetuo D F eodem ordine media pr ragentoontle ROENNS, 
DE; tum adſumatur linea H E Llinez A B analoga (ſeu talis, ut 
per D utcunque dui DL, {int perpetno DS, DL in cadem ratio- 
ne) ſit denuo linea K E K tals, ur du otcunque D L, ſit perpetus 
DK eodem ordine media inter DL, DI » quo privs DF inter DG, 
DE; erit itidem linea F B F linez K EK analoga. 


Rurſus enimDS,*DR*DI. 
DL,*D K*D] 
DG.*DF*DE 
DE.*DE*DE 


Xl. Sit Arithmetice proportionalium Series A. B.C.D.E.F; in 
qua ſumpris nr gs duobus terminis D, F; fit terminorum a 
primo A Lan afive) D numerus, N , & rerminerum ab A 
(itidem excluſive) ad F, lit numerus M; crtA—:D, A——:F:: 

N.M. 

" ae id counts X. eſt ergo D=ATt NX.& 
F=AZ MX, quire A—:D—NX.&A—F—=MX. 
unde A—D.A—:F::(NX.MX::)N.M. 


Er ram prin quam ulti- 


ſant <>;e font Unde ſe Prot: 


XII, Hinc, ſi duz fuerint ejuſmodi _ & in utraque ſumancur | 


bini, 


m1 quatuor termini = 
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L= cr. VII. 


bini, eodem-ordine fibi reſpondentes, termini (puta D, Fin prima, & 
P, Rinſecunda) erit A —D.A—:F::M-:P.M-:KR 


A.B. C. D. E. F. 
M.N. O. P. Q. R. 


4 6 
Nam harum rationum utraque par eſt illi, quam habent ad ſe nnme- 
ri N, M, quales in przcedente deſignati ſunt. | 
Hi vero Numeri N, M vulgo terminorum, quibus aptantur, expo- 
nentes, aut Indices vocantur, in ſerie quavis proportionalium ; quales 


nos ſemper in ſequentibus intelligimus, ubi literas has adhibemus. 


XIII. Sint quzliber quanta A, B, C, D, E, F continue propor- 

tionalia DO ; Nec non os, ab codem termino A. in- 
cipientia , Geometrice proportionalia , ſit au- 
_ illorum ſecundum B non majus horum ſe- A.B. CD. EF. 
cundo M , erit quodlibet in ſerie Geometrica , 4, N. O. P Q. 
majus eo, quod ipſi coordinatur in ſerie Arith- pon 
metica. 

Eft enim A -|- Ne” 2 M (vel &) 2 B=A +C. ergoN = C. 
unde M+ Nc B-|-C—=A+D. Eſt atem A+ Oc M+ 
N. ergo A-|- O—A—+D. Etideo O © D. ergo M -þ Oc 
BD = A+--E. Eft autem A-|-P© MO: ergo A+ PÞ 
- A+ E; adeoque P &- E. limilique perro diſcurſu quoad 
yelis. | 


XIV. Hine, (i rurſus fuerint A,B, C, D, E, F =— Arithmetice ; 
& A, M, N,O,P, Q ſint == Geometrice ;, sKrque ultimum Fnon 
minus ultimo Q,; erit B majus quam M. 

Nam (i dicatur B nen majus quam M , crit inde F minus, quam 

Q contra hypothelin. 


Irem, iiſdem politis ; erit penultimum E majus penultimo P. 

XV.Nam' {i F = Q,; conſtat ex prxcedente fore ECP (fcilicet u- 
tramque ſeriem invertendo ) fin Fe Q.; potiori jure liquet fore 
EP. | 


XVI.. Quininiodemum, iiſdem politis, quodlibet in ſerie Arith- 
metica majus eſt coordinato quolibet in ſerie Geometrica ; puta , C 
majus eſt quam N. | 


—_ 
__——— 


L=crvVll. G1 
Eft enim EP, ac indeD =O ;, & hinc CN. | 


XvII.ConſeRatur hinc , (i fuerint quatuor linex HBH, GBG, FBF, 
E BE ſeſeinterſecantes in B, ac ita verſus ſe relatz, ut dui utcungue _ 
rei DH ad politione datam D B parallela (in linea nempe DD D Fis. 63. 
terminat3) vel a deſignato punto D projeti DH), lit perpetuo DG he ©Ve 
inter D H, D E eodem ordine media proportionalis Aritkhmertice, quo 
D F inter eaſdem media Geometrice , linex G B G, F BF ſeſe mu- 
tuo contingunt. "7 2 

Enimvero linea G B H.extra.lincam F BF totam cadere manifeſtum 
E prxcedente. | 


69. 


XVIII Ex iſthinc etiam (quod ſtritim tranſcurrens moneo) di- _ 
verſis imumeris Hyperbo/ar«m, aut *'pperboliformiumz generibus con- Fig. 70: 
venientes reftz «ovurroru definiuntur. Sint nempe reftze VD, BD 

litione datz ; fint item alix duz retzx A B, V I, dui vero li- 

rereai P G ad D Bparallela, ſit P gconſtanter inter PG, PE eo- * 
dem ordige media proportionalis Arithmetice, quo PF inter eaſdem* 
media Geometrice yas jam (<) retz EG, Ev _ earidem ob- (a) wo lun; 
tinent rationem, <t inea © p p rea; yerum linea V FF eſt x {axjugl m 
la, vel byperbolifor mus aliqua ( communis quidem. vel Apolloniana | 
hyperbola, i PFlitinteriplſas ÞP G, PE ſimpliciter media, ſed alia 
diverſi generis quzdam hyper boliformss, fi P F (it alterius cujuſpiam 
ordinis media) atqui paret e penultima przmiſla linear op o  eodem 
ordine reſpondenti linez V F F aſymptoten efle. quod an mrigys fit 
neſcis, novis.certE Tas, oy fuit, hic adnotiſle.. 


XIX. A punQo aſlignato B ad datam politione re&am A Cdudtz | 
gint retz tres BA, BC,BQ., tum in QC produRa ſumatur ſumptum Fig, 71+ 
quodpiam D*; per B recta (puta B R) duci poreſt (ad alterutras ipſi- 
us B Q partes) talis, ut a D proje&A quicunque rea, ceu DN, fir 
hujus a retisBQ, BR intercepta pars (F E) minor ejuſdem a rectis 
BA,BC MACS =_ on M) 4 | 
Nam, primo, {1 B R ultra angulum AB C jaceat reſpe&u punRi 
D', fiat oR —=CA; & CDs BR; Fon utcu 9 ducatur 
DE, rettas ſecans, ut vides; & manifeſtum'eft , * e-ſupra mon- , p,,.. 7.4: 
ſtratis fore, FETINM. vi. * 
Sin B Qcitra-angulum A B Ccadat verſus D ; (a) ducatuy re&a- - 
BiH.ralis, uva B l,, 3 H intercept minores lint interceprtis a B Q, _ $ IL-@: 
B A ; &ſumatur HR=QC, & connetatur BR ; tum rarſus pj, .. 
utcunque ducta D N, quz rectas interlecer, ut exhiber Schema ; quo- "as 
niam. 


(by Confr, *niam jam eſt KF(6)<=NF; &KE*c-ME, perſpicunm eſt 
bo I TEONN, ENTY 

| Ira quidem ab una retz B Q parte rea B R duci poteſt, quz mi- 
| nores iplis M N intercipiat ; (4) poteſt autem ab: altera parte re&ta 
quoque duci, quz minores intercipiat Iipſis F E ; unde totum liquet 
Propoſitum. 


Bj : XX. InreQaD Z int tria punta D, E, F, & in F fit vertex an- 

| S 73 guli re&ilinei B F C, cujus latera ſecet rea DBC; per E vero 

RB | duQa fit reta EG, poteſt ab E re<a duci (ceu E H) talis, ut a 

8! punRo D projeRa utcunquereRa DK lit in haca reftis EG, EH in- 
W; tercepta minor a reAis Þ C, F B intercepti. 

k \ Ducantur ESad FC,&E RadFB _—_ ; & in primo caſu, 
S | ubi puntumE punto D vicinius eſt, (ob ſimilitudinem triangulorum 
I (a) 19.hujzw. ENM, FKI) manifeſtumeſt fore MNDIK; (a) poteſt au- 

3 tem ab E duci re&a (puta EH) talis, ut interceptz P O minores fint 
L\ interceptis M N ; ergo liquet. | 

= In altero caſt, ubi pun&um F ipf D propius, ſumatur SL zqualis 
Fig. 74 ipſiCB; & conneRatur EL, EftquejamIK.MN::FK.EN:: 
(c) Couffr., DF.DE:;FC.ES::BC.RS(c)::LS.RS(d) EQN. 

(8) 6.LeQVI. MN, quapropter eſt IK © QN. (a) poteſt autem ab E re&a duci, 

ceaEH, ficut abEG, EH interceptz OP minores fint interceptis 
QN. quamobrem abunde conſtat Propoſitum. 


. XXI. Curvam B A tangat retaBOin B , ſitque reta BOxz- 

Fig. 75- qualis curvz BA ; ſumpto tunc in curva punto quopiam K conne- 
&tatur reta KO; erit KO major arcuKA. 

Nam, quoniam reQa minimum eſt inter bina punRa intervallum, 

eft BR+KO © BO=BK+K A.crgoKA- KO. | 


, 
- — = _ 


od ” Pi PRA fe, ff 
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x 


XXII. Hinc, utcunque ſumptis (ad eaſdem contaQtus partes) duobus 
punRiis K, L, connexique reta KL; erit KL + LOKA. 
Nam, ſupra contatum verſus A, et KL--LOTKODKA 
Infra vero, eſt KL +LBc-KB (ex hypothelibus eArchinee- 
dei) adeoque KL{- LOD& KA. | 


L zcr. 


i O_o <e NAT A, —"von, 
<IMG % b Rn 


| 


Lzcrt. VIIL 


- fane videor ( videbor & vobis, opinor ) quod ircidebat 
_—_ Scurra, perquan exigue Crvitats port as ongentes 
= = = ec enim adhucaliud quam ad rem aliquanto p ent- 


timur. 


_ I. Hxzcadſumimns. Si duz nel Morey ALAS ſeſe con- Fig- 22S. 

angulos ipſzx comprehendunt (O M ilineo quovis an- X 
Je hm. - rok. Si dux tank MO.TMT) an- 
gulos contineant quovis re@ilineo minores, il} ſeſe contingent (con- 


tingentibus falrem 
Hujus effer: rationem jampridem (ni fallor ) attigimns, 


1I. Hinc , Si duas lineas O MO, TMT tertia jam. linea 

PMP contingat, ipfz etiam linex O MO, TM e contin- 
ent, 

; Nam quoniam linex O M ©, P MP ſeſecontingunt, erit | 
OM Dp yaiace, Item, ob linearum'T MT, MP 
contratt _ erit 4»g»/us T M P quovis etiamm ref:lineg minor, Erit 
igitur angulus-T' M'O ret:/;»eo quovis minor. Unde linex O MO, 
T MT te mutuo contingent. 


III, TangatreaaF AcurvmFXinF, firque poſitione dara rea. 
FE, fimitemduz curvz E Y, EZ ales, "ut ducts © reQtd Fig. 78; 
tL ad E F parallela (quz lineas expolitas ſecer, ut vides) Eo 
intercepta K L zqualis interceptz LG, etiam curvz E Y E Z Zicke 
—— poteſt i - nftir py reAilin 
non nt, inter ipſas co ut eus, puta. 
BEC; pps. nd ry omerh E parallela 1 CH 
=BC, & connectatur FH ; funt igitur * parallelis.ad F 
"F FG 


LzerT. VIII. 


FG, FH interceptz pares interceptis ab E B, E C ,, hoc eſt minores 
interceptis a curvis EY, EZ , hoc eſt minores interceptis a curva 
FX, &retaF A, quapropter angulus X F A reCtilineo H F G ma- 
jor eſt; unde rea F A curvam FX non tangir, contra Ay- 


potheſin. 


; IV. Itidem, Tangat rea F A curvam F X, & (int duz curvz 
Fig. 79- EY,E Zales, ut ab aflignato punto D utcunque duRtireaa tL 
(quz lineas expolitas ſecet ut vides )*lit ſemper KjL = 1G, curvz 

E Y, E Z eſe tangent. | 
Nan, fi neges, his interſeratur a»gu/us reftilinew BEC, quem 


-- 


(s)zoLet. atcunquea DD projecta ſecerreta D L, («) poreſt jani ab Freda di- 


VII ci {puta F H)) ralis, ut fint e projeRis a D a reats FG, F Hinter- 
cept minores interceptis ab iplis E B, E C, hoc eſt mulco minores in- 
rerceptis a retaE A, curvaque FX. Unde ſequetur angulum A F X 
reQilineo G F H majorem efle ; ac idcirco retam A F non contingere 
curyam F X, adverſus Hypitheſn. 
_ Hz prxcedentes duz Concluljones verz ſunt, 6c (imili rattene de- 
monſtrantur, poſito interceptas I G , K L quamvis ad ſe perpetim ha- 
bere proportionem eandem. Parco verbis. x 
Propoſuimus hzc, ut ſequentium nonnulla a fcrupulis munian- 


V., SitretaV EI, duzque curvz Y FN, Z GO ficad (e relatz, 
ut dui utcunque rea E t G ad politione datam AB paralleli, ha- 
beant interceptz E G, E F ſemper eandem rationem inter ſe, tangat 
autem re&a T Gcurvarum unamZGO inG (cum refta VE con- 
veniens in T )) daRa T Balteram Y Þ N quoque continget. ; 

Nam utcunque ducatur rea I L (lineas expolitas ut vides interſc- 
cans) Eſtigitur IL. 1N (4) I O.IN:: EG. EF::1L.IK. 
Igitur I N == I K. ergo punftum K extra curvam Y FN jacet ; totaq; 
refta TI F. 

__ Aliter, ERIL.IK::(IO.IN::1K—IO.IK—IN::) 

1 OL.NK, ergocumlinex GL, GO ſe (6b) rangant, (ec) ctiam li- 

"P- BG; 

bo Schol.q.hu- NEE FN, F K eſe tangent. 

Fig. 80. - VI. Etiam fi tres curvz X EM, YEN, ZGO itareferantur ad ſe, 
ut du utcunque rei E F G ad politionedatam parallela, ſint ſem- 

per E G, EFineadem ra'ione , concurrant autem duarum X E M, 

Z G OrangentesET,GTinT ; adjuata T F curvam Y F Ntan- 

get. | Nam 


, , 


6) Hp. 


ws oat es IE 


Lec T7 VIIL 


* quapropter erit punctum K extra curvam Y F N. 

| Polit hac, ut pracedens, aliter oftendi ; ſed verbis pluribus, 
Curvas ita litas concipe quales figura monſtrat. nam £4y0axiar ego 

ac «Hoxexias fugitans caſus prz c#teris obyios ac faciles arripiens pro- 

pono. Hoc ubique ſubnotatum velim, 


VII. Sit punftum datum D, curvzque duz. XE M, YEN, ita 
relatz, ut a D proje&a quacunquereta DE F, habeant ad ſe ret 
D E, D F rationem ſemper eandem , unam vero Y FN tangat re&a 
FS , cuiparallela {it E R , tanget reta ERcurvamXEM. 

Nam a D utcunque projiciatur rea D K (lineas interſecans, ut 
vides) .. Eſtque DK.D1::DF.DE::DN.DM ;ergoquumiit 
DK©& DN, crit DI&- DM , quare tota re&a RE extra curvam 
X E M cadit. 


Nam (fat nt prits) erit IL. IK:;EG.EF;::MO.MN: 
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Fig. 81. 


Reaz N K, MI rationem ſemper eandem obtinent ; unde res ali- : 


ter conſtar. 


VIII. Sint tres curyz X E M, Y F'N,Z G © tales, -ut {i ab aflig- 
nato punto D projiciatur urcunque recta DEFG, habeant interceptz 


EG, E F rationem ſemper eandem (puta quam R adS) tangant au- 


tem reaz ET, G T carvarum duas (puta XEM, ZGO)mE,G; 
oportet curvz Y FN tangentem ad F deſignare. 

Concipiatur curva T F V talis, uta D utcunque projeta rei 
DMKL, (quz ſecet retas TE, T G pundtis 1, L, & iſtam cur. 
yamin K ) habeant ſemper interceptz I L, I K rationemeandem datz 


Fig. 82. 


RadS, («) eft igiturl KIN, quarecurva T FKcurvam YFN (a) » Ie. 


tangir , (6) eſt antem curva T F K hyperbola , hanc tangat FS, (c) 


bd o 


jus (una cuma omnium confimuli ratione procreatarum ſeu re- 
cipr ocarum lincarum tangentibus)) tangentems ita definiemus, 


IX. Sint V D rea linea, d curvz X EM, YFN itare- 
latz, ut duQa libere reaa E DF ad politionedatam parallela, ' ſit 
ſemper rettangu/umex DE, DF pareidem alicui ſpatio ; tangar au- 
tem reta ET curvamXEMinE, cumreRa V Dconcurrens mT 
mos mt —=DT, &conneRaturF S, haxc curvam YEN 
tanget ad F | 


Nam utcunque ducatur I'N ad me parallela, lineas expoſitas ſe- 
| Cans, 


VIII 


illa eurvam Y F N tanget. (b) 4 LeR. VI... 
| Can hyper belam tangentis hic primum injeRa eſt mentio , hu- oe 


Fig. $3. 


| big. 84. 


P LeR. 
(0) 37 Let 


(6) Conflr, 
(ce) Hyp. 


Fig. 85. 


Fig. 86. 


Luc T VIIT 


cans, ut vides. Eſtque TP. PM (TP.PI::) TD.DE 
itemSP. PK:: SD.DF., ergoTPxSP.PM*xPK& TD 
x SD, DE xDF:: TD*xSD. PMxPN. Verum TD x 
SD©TPxSP, acinde magits TDxSD.PMx*xPK©&TD x 
SD, PMxPN. quare PM*xPK=aIPMxPN; vel PK=D 
PN. ItaquerecaF Sextra-curvam Y F N tota jacet. 

Not. $1 ligea X E M rea fuerit (urique iphi T E I coincidens) erit 
YEN hyperbola vulgaris, cujus centrum T, aſymptotos una TS, al- 
tera T Z ad EF parallela.. 


X, Quinetiam ſit puntum D, curvzque dux X'E M, YFN ita 
relatz, ut per D-ducta quacunque reta EF; ſir perpetuo retangu- 
lum ex D E, D F zquale cuidarn quadrato (ex Z puta) ; unam vero 
curvam X EM tangat rea E-R ;; alterius ad F tangens na determina- 
tur: Ducatur DP ad E R perpendicularis: fatoque DP.Z:: Z. 
DB; bifecetur DBinC;, connexaque CF, ducatur FSad CF nor- 
malis; hzc curvam Y F N tanget. 


Nam centro C per F deſcribatur Circ#/ws D O B;, & per B traji- 


ciatur utcunque rea I N lineas interſecans, ut vides, e = DO x 
DIG) = DP xDB(b) =Zq(c)=DMx*xDNvelDO.DM 
:: DN. DI. ergoquum fit D M(c)==D1, ert DO -aDN; 
itaque circulus D-O B curvam Y F N tanget. Quare retaFS eandem 
Y FN tanget. 


 XI.Curvz XE M, Y FN tales (int,ut dudti quapiam F E ad poſi- 
tione datara paralleli, ſit ſemper hxc zqualis eidem alicui , curvam 
autem Y FN tangat retaSF , huic parallela RE alteram X E M 
continger. 

Nam utcunque dutta M K ad FE parallelaeft NI ={(KI = FE 
=) NM. Quarepunctum Iextra curvam X EM jacet, &c. 

Revera linea X E M nil alind eſt, quam ipfſa Y F N eranſlecatas 
Levius hoc, & methoditantum gratia Propolitum. 


NlI. Sit curva quzpiam X EM, quam tangat rea ERad E, fit 
item aliacurva Y F N adalteram ita- relata, ut ab affignato punto D 
urcunque du&ti rei DE F, itſemper intercepta-E Þ zqualis alicui 
determinatz Z ; curvz Y F N.tangens (ad F) ita deſignatur:' Su- 
matur DH—Z , & per H ducatur AHad DH perpendicularis , 
ipli E R occurrens in B,$& per F ducatur FG ad A Bparallela; ſuma- 
rurgque GL = GB ,. eritconnexa LFS curve Y F N tangens. 


Nam. 


ro 


a Ae 
CY 
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Nam «ſymptotzs ER, ABper F deſcripta concipiatur hyperbola 
OF ©, cui occurrat 4D projeta quzpiam D O, lineas expolitas (#) Converſ.9* 
ſecans, uti cernis, Eſtque QO (a) = DP; (6b) quareM OD Þ 18: VI. 
(c) DH (6b) = MN. ergo hyperbola O F O curvam Y FN tan- ON the 
Verum (4) reQta L.Shyperbolam O F O tangit ; hzcitaquecurvam (4) g. 6ujue 
Y FN quoque tanget. | 
Net. Si X E M ponatur linea recta (vel ipſi ER coincidat) erit 
Y F N Conchots prima vulgaris, ſeu Nicomedea ; hujus igitor tangens 
e generali ratione quidam habetur determinata. 


XIII. Sit rea LA, curvaque quzpian BEI; cum alia curva 
DF Gralis, ut duQa liberereti PF E ad pelitione datim quandam 
parallela, poſlit rea P E quadratum ex P F una cum quadrato ex da- 
eaZ, iremcurvamBElI tangatretaET , tumfiat PEq. PFq:: 
PT.PS; connexaSF curvam D F G tanget. 

'Nam coneipiatur curva V F H talis, ut libere duti QKadPE 
parallela (quz lineas expolitas ſecet ut vides) fit perpetuo QK q = 
QHq+-Zq; unde quoniameſt QK(4) c- QJ; crit QKq== co, 
Zqr” CE CNERQUgE ILY: ergo curva V FH (6) 22, Lef.s. 
curvam D FG tanget ad F , (b)eſt autem curva V F H hyperbo/a,quam (eo Cor. 22. 
(c) tangit reta SF, hac itaque curvam D F G quoque contin. Le 7. 


get. 


XIV. Cztera ponantur eadem,; at jamPE una cum quadrato ex. 
data Z poflit quadratum exP 5; fiatque PEq.PFq::PT.PS , Fig. 88. 
& conneQatur FS ; hc rurſus ipſam GF G continger. 6 
Similis eſt demonſtratio ; ſed adhibe 2 3am-primz LeRionis, 


Fig. $7. 


% 


XV. Sint curvzduz A FB, CGD, communem habentes axem 
A D, ac ira verſus ſerelatz, ut du quicunque reti3 FEGad AD 
perpendiculari (quz reQtas expotfitas ſecet ut vides) fit ſumma qua- 
dratorum ex ipfis E F, E G zqualis quadrato-ex deterwinata refta Z, Fig, $9, 
$angas aurem, reta F Rex his curvis unam AFB, Gcfiar EFq. 
EGq::ER.ET , connexa G T curvam CGD quoque tanger. 

Concipiatur enim curva O G O talis, ut duRa retti K Q O ( que 
reftasF R, ER ſecet punQtis K, Q, curvam OGOiaO) lt QKqg 
--QO=7Zq ; erit ideo QKq+QOgq=qlq+AQLgq; : 
& cum fir QKq(a) Qlq, erit ide QOQqAQLq. iraque OBA | 
curva O GO curyvam CG BD (arrorſum) tangit, (5) Eſt autem (ex 24 

K 2 oſtenlis) ; 
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Fig. 90. 


(s) Hyp. 
(b)25 Tex vi 


Fig. 91. 


» Pig. 92. 
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oſtenfis) curvya O G O Ellipfs, quam reta G T tangit. ergo rea 
GT curvam CG D queque tanget. 


XVI Sit curva quzpiam AFB (cujus axis A D, & ad hunc ap. 
plicata D B) fit etiam alia curva V G C ad iſtam fic relata, uta delig- 
nato quodam in axe AD punAoT ad curvam A FB utcunque du&ti 
retiZF, & perF duai ret3AEFGadDBC parallela, lit EG 
zqualisipli Z F, ſit autem P Q perpendicularis curvz AFB, ſu- 
maturque Q R zqualis ipſi Z E; connexa retaG R ipli curvz V G C 
perpendicularis erit, : 

Nam ducatur F T ad ipſam FQ perpendicalaris, ſeu curvam AFB 
eangens ; & concipiatur curva OG O talis, ut duAi quicung; rea 
HKOadEFGparallela (quz retasT E, T F, & curvam O G© 
ſecet pun&is H, K, O) connexaqueZK, (itHO—=ZK; tum du- 
Ri Z1,quoniamH K(#) CHI, crit ZK- ZI, velHOCHL, 
quare curva OG O curvam VGC tangit. (b) Eſt autem OGO 
(ex oſtenlis) Hyperbelz, cui perpendicularis eſt reta GR, eadem 
itaque GR curvz V G C quoque perpendicularis erit : Quod E.D. 


XVII. Sint rea D Q_. duzxque curveDRS, DYX itarelatz, 
ut duct utcunque reta RE Y ad politione datam D B parallelz(quz 
diQas lineas ſecet, ur perſpicis) connexaque rea D Y, (it ſemper 
RY.DY::DY.EY, tangatautem retaRFcurvamDRS ad R, 
oportet curvz D Y X tangentem ad Y reQam delignare. 

Concipiatur linea D Y O talis, ut duta utcunque G O, ad DB pa- 
rallela (quz lineas FR, FP, D Y O ſecet punQtis G, P, O) connex3- 
queD O ſlit ſemperGO.DO::DO.PO, tanget carra DYO 
curramD Y XadY; Nam ſecet reta GO curvas DRS, DYX 
punRisS, X ; & conneRantur retzx DG,DS,D X , pater (Ecur- 


varum natura) angulos XD P, DSP ; nec non angulos ODP, DGP- 


Zquari , quare cum _— SP major litangaloD GP ; erit an- 
Bu us X D P angulo O D P major, adeoque P X major erit quam P O, 
inc curva D Y O curvam D Y X tangetad Y , eft autemcurva DYO 
hyperbola (a) ſuperius determinata; kanc tangat Y S; hc igicar 
curvam D'Y Xquoque tanget. 
Net. Si curya DR $ (it etrculus, & angulus Q D BreRus, erit cur- 
va D.Y X cifſoz vulgaris , hujus itaque (cum innumeris aliis ſimiliter 
genitis ) rangens hic definitar. 


XVIL. Poſitione data ſint. rex DB, BK, fitquecurva tg 
calls; 


- _—_— 
4 HS, I —_— 


p 
_ 
of 
- 4 F 
” 
* whois or toe AO , 


| | Lnz=crT.VILkF 


| tals; ut a punto D dui quivis rei D YH (que reftam B K ſe 
| cetinH, curvam DYXinY) fit perpetuo ſubtenſa D Y zqualis re- 


| nare. | 
ſ Centro D per B dueatur circulus BRS; cut occurrat recta YER 
ad B Kparallela, & conneatur DR ; eſtque (propter ang. DYE 
—ang.DHB; &D Y = BH, acDR = DB) triangulum RDY 


Fe. triangulo D B H ſimileac zquale; quareRY.YD:: (DH.HB) 
| ::YD.YE, undeex prxcedente determinabilis eſt rea curvam 
; D Y X tangens in-Y, 


| XIX. Sint itidem reQtze D B, BK politione datz ; nec non curva 


am B K ſecet in H, curvamque BX Xin X) lit perpetuo H X ipli 
| BH zqualis ; delignerur oportet rea curvam BM X tangens in X. 
þ Concipiatur curva D Y Y talis, ut perpetuo ſt DY = BH ( ali 
| nempe, Jun attigimus in przcedente ) hanc vero tangat, rea Y T 
I 


| &tzBH ; oportet curvz DY X tangentem ad Y re&am'determi- - 


BX Xralis, ura punto DprojeRa quicunque rea D X (quz re- Fig. 93; 


| inY, ip{1B KoccurrensinR, tum aſymptors RB, RT per X de- 
| ſcripta cenfeatur hyperbola N X N ; ad quam utcunque projiciatur re- a} Confr. 
q &a D N (lineas expolitas ſecans, ut vides) E jam OM (4)= (5) qd | 
| Dl) 2(4)(DL {(b) =) ON ergo hyperbola NXN curvam BXX 92: * 
tangit ad X. Ducatur iraque rea X S hyperbolam N XN contin- 
gens, hxc ipſam curvam B X X quoque continget. 
Czterum ſatis pro hac vice nugati videmur , cefſemus aliquantiſper:. 
E. Leer. Ix. 
bl : \ 
| 
"EN —— I _—_ os bn Poon -— — = 


Fig. 95. 
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C JUod ingreffi ſumus iter atutum reRa proſequemur, 


1. Sintretz A B, VD ſibi parallelz Juan ſecat poſitione data 
DB, tranſeant vero per B linezEBE, FBF itaad ſe relatz, ut 


'duti quivisP G ad DB parallels, fit perpetuo PF inter PG, PE 


eodem ordine defignato media Arithwerice ; tangat autem rea BS 
curvamEBE , oportet linezx FB F tangentem ( ad B) delignare. 

Sint Numeri N, M proportionalium P F, P E (quales (4) explicu- 
Imus ſupra) expenentes; fiatqueN.M::DS.DT, conneRatur- 
que T Þ ; hzclineam F B F continget. 

Nam —_ duRa ſit rea Þ G, dittas lineas ſecans, uti cernis : 
Eſtque FG. EG(b):: N.M::(c)DS.DT:: (4d) LG.KG, 
cum ergo (e) it KG DE G,eat LG=2FG; unde liquet reKam 


| T Bextra curvam F B F totam conſiſtere. 


IL. Reliquis perftantibus iiſdem,ſit jam PF inter PG, PE media pro- 
portionalis Geometrice (codem ordine media” nempe, quo fuit prius 
Arithmerice)) eadem B T curvam F B F continget. 

Etenim Ee mediis Arithmetice Geometriceque proportionalibus hoc- 
ce modo conſtruQz linez ſeſe mutuo (4) contingunt ad B, ergo cum 
rea B T tangat unam , hzc alteram quoque continget. 

Exemplum. Sit PFinter PG, PEecſexmediis tertia ; erit er- 
goM=7; &N —= 3; adeoqueDS.DT:: 3.7. 


III. Manente porro quoad cztera proxime przcedente hypotheli, 
ſampt6que quovis in curva F BF punto F, etiam ad hoc puntum 
cangens rea ſimili pao deſignatur. 

Nempe per F ducatur rega P Gad ipſam D B parallela, ſecans 
curvamEXEinE, tumE X tangat curvam EBEinE, _—_—_ , 


RK TORE 093 Doo Auer AR 


media, quo P F'inter P G, PE, e prxcedente jan>-conſtat re&tam 


; conneQaturque reRa.T B , hec.curvam ÞF B F ranger 


M::PX.PY — rea FY;hec curvam FBF continget. 
Nam per E ducatur rea C E ad A B (vel V D) parallela, conci- 

piaturque per E tranſiens curva HEH talis, ut duQta quipiam Q L 

ad D E parallela (curvas EBE, HEHinL, & H, recaſque CE, 

VPinlac Qſfecante) ſit ſemper Q H inter Q],, Q L eodem ordine 


connexam E Y curvam-H E-H contingere ; verum curvz HE H(a) 
analoga eſt curvaF BF, (b) ergo rea F Y curvam-F BF quoque # 7: Ic. 7-- bu 
continget.. be fy ; 6 Fo Led. $-- \ 4 


. 


IV. Adnotetur, poſito lineam E B E re&am effe, quod linea FBF | | $1 
parabolarum ſeu paraboliformium aliqua fir, quare quod de his paſ- | | 
lim obſervatum habetur (ex calculo dedutum, 6 induRtione quidam 
comprobatum, neſcio ramen an uſpiam Geometrice oſtenſum) ex im- 
mensum uberiore fonte manat, ad iunumeras aliorum generum curvas 
ſe difftundenre. | | 


V. Hinc aperte conſeQatur ; {i T D* ſit reQa, sintque-duz = 
damcurvzEEE, FFF ita ad fe relatz, ut ductisreais P EF ad " FP, | 
polirione datam; B D parallelis, ſint ordinatz P E ſemper ut quadrata 2" | p - 
ex ordinatisPÞ F; retzveroES, FT ( ex ejuſdem communis ord> p | 
natz terminatis dutz ) cnrvas haſce contingant ; eritTP = 2 SP7; 
Quod (i ordinatz PE ſe habeant ut ipſarum PF cubi,erit TP=3SP,, 
{i Þ E lint ur quadrato quadrara ipſarumPF, erit TP =4 SP, ac 
fic eodem ad infinitum continuo tenore. . | | | 

VI. Sit porro Circulus A-B C, eujus Centrum D', radinsD'B, 
item linex E B E, EiB F per B tranſeuntes, ac ita relatz, ut dud Fig: 97. 
per D rea Son DG, lit ſemper D > eodem ordine media Arith- MET- 
metice inter DG, DE , rangatautem.re3a B O curvam EBEinB, 
oportetcarve F B F tangentem (ad B) delignare, : 

Hoc (certe (4) generarim quadantenus przſtitum):e re fuerithic 1. 
ſpeciatim apertius atque pleniusexequi: Quorſum fir DQad DB © OO 
perpendicularis/quam-ſecerBOinS, fiatveroN.M::DS.DT,> 

Tangat enim re&ta P B cireuluns A BG; ſecenturque retz DS x. . W - 
in X, &BSinY, itur fit DS. DX::M.N::BS/BY , perque + '& 97” NE 
pun&ta X ,. Yducantur XZad BS, & XY V ad DS parallelz, concut- + | | ; 
rentes in C ;- tum-«ſymptoris Y CZ per B traduRa concipiatur byper- 
telaL BL; porroex D projiciatur utcunque rea D/P difas lineas 

| | inter- - 
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interſecans, ut expreſſum vides ; eſtque jam PK.PL:: (4) M.N 
:: (5) GE.GF(c) PE. PEC PK. PE; quarePLAPE, 


b r1.Le&.VIT. igitur Hyperbola LB L curvam FBF tangit. Protracia jam T B 


c 1.Lca,VIL. 


4 Conftr, 


Fig. 98, 


A 9. Lea.V II. 
6 7.Le&.ViIL 


Fig. 99. 


cum XZ. conveniatin R , eſtquetumRZ. ZB::BS.ST. unde 
RZ*ST=—=BSx ZB=BSxSYN, atquipropterDS.SX:: (d) 
BS.SY, ceſtDSxSY=—=BSxSX. ergo RZxST=DSxSY 
— DSxCX.velRZ.CX::DS.ST; compoliteque RZ-RZ 
-|-CX:: DS.DT:: (4) N. M:: CZ. CZ+CN, itaque - 
diviiimeſt RZ,CX::CTZ.CKN. adeoqueRZ—=CZ, unde RB 
hypzrbolam LB L tangit, hxc igitur (RK BT) curvam FBF, ipli 
L B Lcontiguam, quoque tanget. quod erat Propolitum. 


VII. Hinc (1 perſiſtentibus reliquis, rea tantum DF jam inter 
DG, D E perpetuo Geometrice media ſtatuatur (eodem qui prius fuit 
ordine) cadem B T curvam F B F quoque continget. 

Etenim ex mediis ejuſdem ordinis Arithmertice Geometriceque pro- 
portionalibus efformatz linez ſe mutuo contingunt, adeoque commu- 
nt rea tangente gaudent, 


VIII. Porro (ſtantibus reliquis ut in poſtrema) quodvis in curva 
F B F delignetur puntum F, quz curvam ad hoc tanget re&ta ſimili 
pacto determinatur. | | 

ConneRarur utique rea D F curvam EB E ſecans ad E, itemdu- 
catur D Q ad D G perpendicularis ipſam E O interſecans ad X, fiat 


_ etamDX.DY::N.M , &conne@aturE Y, iplidemumE Y pa- 


rallela ducatur FZ , hxccurvam F B Fcontinget. 

"Nam centro D per E ducatur circulus CE1, concipiaturque linea 
HEHtalis, uta D educti quacunque reta DI (quz circulum C E 
ſecetin.I, curvramHEHinH, & ipſam EBE inL) fat pepertuo 
D H eodem inter D I, D L ordine proportionalis, quo D F inter D G, 
DE , palam eſt tunc (e przxcedente) quod rea E Y-curvam HEH 
tanget ; verum ipſi HE H (4) analoga eft curvaFBF, (6b) quare 
rea F Zcurvam F B F quoque tanget. 

Exhinc nedum innumerarum ſpiralium , at aliarum diverli generis 
infinities plurium tangentes quam prompte determinantur. 


IX, Hinc clarumeft, ſiduz linex EEE, FEF ſic-ad fe referan- 
tur, ut apuno quodam D urtcunque -projeQiis retis-D EF, habe- 
ant ſe rettz D E, ut quadrata ex iplis D F, & ad harum terminos 
tangant curyvas rectz ES,F T , cum perpendicularibus ys 1 

| E 


\ 


D E F concurrentes pun&tis S, T , erit ſemper DT = 2 DS. Quod $;, «.. 
{1D E ſunt ut cubi ipſarum DF, erit ſemper DT=3DS, ac fi- Fig. $9- 
mili deinceps modo. | | 


X. Sint retz V D, TB concurrentes in T, quas decuſſet polſi:io- 
nedataretaDB , tranſeant etiam per B linex EBE, FBF tales, 
ut du quacunque P Gad D B parallela, ſit perpetuo P F eodem or- 
dine media Arithmetice inter PG, PE, tangat autem B R curvam 
EBE, opertet linez FB F tangentem ad Bdeterminare.. _ | 

 Sumptis N M (ordinum in quibus fant PF, P E exponentibus) 


far Nx TDI"NC«RD.MxTD::RD.SD; & connefta 


Fig. 100. 


N 
tur BS; hzccurvam F BF continget. _. \ 

Nam utcunque duRa fit P G, dias lineas ſecans ut vides. _ 
EG. FG::(«4) M.N.ecrgoFGx TD. EGx TD::NxTD. 
MxTD. Item EFXx RD.EGxTD:: M—NxRD.M x ()ri. Lea. 
T D. Quapropter ( antecedentes conjungendo) erir,. FG x TD.++ VI. 
EFxRD, EGx TD::Nx TD+M—NxRD.MxTD, 
(hoceſt) : :(b) RD.SD. (c) Eſt autem LG x T D-]-KL « RD. @ ) Congy. 
KGxTD::RD.SD. quare FGx TD-+EFxRD. EG x« (7) 4. Lea. 
TD::LGxTD-|-KL*xRD.KG x TD. hinc, cumſit EG (4): , YI 
KG;arFGxTD|EFxRDCLG=xTD+KLx*x RD; OÞt 
vel FG.EF-| TD. RDc-LG.KL-|-TD.RD, ſeu(dem- 
pta communi ratione) FG. EF LG.KL. vel componendo 
EG. EF—KG.KL () EG.EL. unde et EF*aEL. (e) r. Ic. 
'itaque puntum L extra curvaw FB F ſitum eft ; adeoque liquert V!!. 
Propolitum. Ms | 


- XI; Quinetiam, reliquis ſtantibus ii{dem, (i PF ſupponatur ejuſ- 
dem ordinis Geometrice media liquet (plane ſicut in modo praceden- 
tibus) candem BS curvam FB F contingere. 

 Exempylums. SiP Fit e ſex mediis tertia, ſeu M = 7 ; & Ns E 

p % D.:.RD CN. vs — 2MOx RI 
erit 3 TD--4RD.7 MD::RD .S D; raSD = 3TD--4RD- 


XII. Patet etiam, accepto quoliber in curva FBF punRo (c eE ) 
reQam ad hoc tangentem conſimili paſts; delignari. Nempe = F Fig. 161: 
ducatur retzP G ad D B parallela, ſecans curvamE B EadE ; & | 


per E ducatur ERcurramEBE tangens; fiarque NeTPFNe x RP. 
| ry” | a 
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Fig. 102, 


Fig- 103. 


Lncvz 1x 


MxTP::RiP.SP; & conneftatur SF, hae curvam 
F BEtanget ; id quod omnino ſimili diſcurſa demonſtratur, quo ter. 
tia hujus ; tantum hic (non per E ad V D parallela ducirur, at) con- 
netitur E T , 6 loco ſeptimz allegatur otaya ſeptimz Le&ionis. 
quid plura ? | 


XIII. Adnotetur, fi linea EBE lit rea, ( retz nempe BR coin- 
cidens ) efle lineamF BF ex infiniczs hyperbolis ( vel hyperboliformi- 
6 ) aliquam ; quarum igitur (una cum aliarum ivfinities diverli ge- 
nerts plurium) T angentes determinandi modum uno Theorewate com- 
plexi ſumus, 


XIV. Quod ſi punRa T, Rnon adeaſdem partes punRi D (vel P) 
cadant ; curvz F BF tangens(BS) deſignatur facienda N «x R D —: 
_NExTD.MxTD::RD.SD. 

Simili plane diſcurſuconſtat hoe, tantum (quartz loco) ſeptimz 
LeRionis quintam adhibendo. : 


XV. Hinc autem nedum Elrpſo;dums emnium (polito nempe line- 
amE BE retamefle, linez B R coincidentem) aſt aliarum alterius 
generis lintarwns mnemerabiliun Targentes an operi determinan- 
—__ | 

Exempluns, Si P F lit Equatuor mediis quarta, fa M—yxy ; & N 
> 4 ar $D —<LFREBD 
"+1 "RD—EFD. _ 


Notetwr;Si contigerit efle ND x RD=_ [+ * TD, efſe DS 


infinitama, ſeu B Sipſi V D parallelam, Alia poſſent adnotari ; ſed 
re|inquo. 


XVI. Inter alias curvas innumeras, etiam hic methodo (";ſſs:s 6c 
Ciſſoidaliam omne genus camprehenditur : Sit utique ſemirecus an- 
gulus DSB, curvzque duz SGB, SEE ſic adſe referantur, ut 
duRi libere reta GE ad BD parallela, (quz linzas expolitas, ut 
conſpicis, fecet) fint Þ G, P F, PE continue proportionales ; tangat 
autem reta G T curvamSGB in G, reperierar quz ad E lineam SEB 
tangit , faciendo 2 TP—SP.TP:: SP. RP, utique connexa 
RE curvam SEE tanget.. Id quod e przmillis facile colhgitur. 
Quod {i jam curvaS G B lit circulus, & applicationis angulus S P - 
4 it 
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Ge reQus, erit curraSE E Cifſow v#lgeris, ſeu Diotles ; alioquin 
alterius generis C:ſſo3da/is, Hoc autemn 5 wagid's perſtringo, Neg, . 
jam amplius vos detinebo. 


Lect. X. 


| circa tangentes negotium adhuc urgeo. _ 
- 1. Sit curya quzpiam A E G, necnon alia A FI ſic ad iam rela- Fig. 1045 
ra, ut dui quacungue E F ad politione datam (ID yaones: (quz | 
curvam \AEG fecetin F, curvamque A FlinF (lt perpetim E F - 
oxalic rey If IvEt'; oarwuiAE, ; auter recta 
ET curram A E G in E, ſirque E T zqualisarcui AE, & conneta- 
tur rea T-F , hacenevum A Fl tanget. | 

Nam ducatur ntcunque refta G K ad AB parallela, lineas prope- 
firas ſecans, ut cernis; eſtque GK = GH+ HK=GH+HT 
(a4) arc. AG=GI; unde punftum K extra curvam A FI fi- (a) 23 Ie 
rum eſt ; adeoque rea T K iplam tangit. | gs VIL_ 


It. Quod fi refta E F quamlibet ad arcum AF rationem ſemper 
eandem habeat , nihilo ſecius reta F T curvam A Fl tanget , wrex 
hac, & ofavz LeRionis ſexta manifeſtz conſeRatur. 

Hzcantea pridem liter oftendimus , aft hxc demonſtratio ſimpli- 
cior aliquarito viderur, & clarior , methodoque quam inſinuamus ac- 


comm atior. - 


III Sit cnrv4 iam AGE, punRumque defignatum D . fit 
Item alia curra AlFralis ut a D projea3 rene quicunque DEE, "OR 
ſir ſemper —— rangatquereRa E T curvam Le 
AGE, oportet curvz AIF Tangentew (adF) Ire. 
Fiat TE =arc. AE, ſitquecurvaTKFralis, ut utcunque 
Co as Peart... 
2 | It 


-* 
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(a) 17 Lea, fitſemper HK = HT; tnmcurvam T KF(4«)tangat retaFSinF, 
VIII hzc curvam A 1 F quoque continget. 
(a) 23, Led. Eſt enm GK = GH+ HK = GH+{-HT (4a) GA= GI. 
VIE  quarepunctum Kextracurvam Al F jacet; adeoque rea FS cur- 
vam Al F continger. 


IV. Quod fireQa EF adarcum AE eandem aliquamcunque ſtatu- 
atur habere proportionem, tangens ejus facile determinatur ex hac, & 
Ottava otayz Leftionis. 


: V. Sint rea A P, duzxque cmrve AEG, AFI, itaadſe relatz 
Fig. 106. ur duds utcunque rei DEF (quz reftam AP, curvas AEG, 
A F IpunRis D, E, F, ſecet) ſit ſemper rea D T zqualis arcui A E, 
tangat autem reta ET curvam AEG ad E; ſumaturque E T par 
arcuiE A, & fit TRad BA parallela, conneQatur denuoreRa RF ; 

hc curvam A F I ranger. £2 
() 233 Let, Concipiatur emm cnrva L FL talis; ut dui quicunque reti PL 
(8) 1 r:4 AadA Bparallela (quz curvam AEG inG, re&tam TE inH, cur- 
VI. vVamLFL inL fecet) ſit perpetuo rea ÞP L zqualis iplis T H,HG 
* Hp. ſimul; eſtiraqueP L'(a) arc. A EG* = PI. UndecurraLFL 
(c)zIet. curvamA Þ lrangit” liem retalK (6b) zquatur reaxT H, (c) 
@) —_ adeoquecurva LFL regamR F K tangit "(PYoare curvam A Fl 
vil, Fangetredta. DO 
VI. Etiam fi rex D E ad arcus A E quamliber ſemper eandem ra- 
tionem habeant, reta RF nihilominus curvam A Fl ranget, ut 
ex hac, & ſexta otavz LeCtionis facile pater. | 
Fig. 107. VII. Sit puntum D, duzque curvz AGE, DIF ita verſusfe 
relatz ſint, uta punto D projeRa quavisreta DF E, fit perpetuo 
rea D F zqualisarcui A E , tangat autem rea E T curvam A GE 

ad E, delignanda jam eſt rea, quz curvam DI1Frangat (ad F). 
Sumatur E T par arc#i F'$, concipiaturque curva D K K talis, ut 
(s) 16. Let. a DprojeRi utcunquere&3DH (quz curvam DKKinK, reQtam 
VIIT. T EinH ſecet) fitperpetnoDK— TH, tum curvam DKK (4a) 
__ tangatretaFSadF; hxccurvam DI F quoque _ 

0] 22. Leff, Intelligaturegim curve LF L talis, ut a D projefta- quapiam rea 
ihe DH (quz rectam TE ſecet in H, curvam L'FLinL) fit ſemper 
97s, DL=T HJ-HG, eſtiraqueD L(b)c>= arc. AG(c) = DI; 
Vu (4) itaque carvz D-IF, LF Lſeſe (6) contingent, trem curve —_ 


eg, nee 


SY : =_ - 
— GL TAG Ho Eat 1 IR PEBINS ae ie ner. - Te In UI 
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LEK eſe contingunt. (e) quare curvzD IF, K FK ſe quoque con- (e) 3: LeR. 
ti1gent. (e) ergodenique re&a F S curvam DIF continget. VII. 


VIII. Quod (i reatz D F quamvis aliam conſtanter eandem ad ar- 
cus A E rationem obtinuerint, ictidem delignari poteſt rea curvam 
D IF rangens, ex hac, Sc ſeptima oftayz Le&tions , erit utique tan= 
genS'iſta huic FS parallela. | 


IX.Hinc nedum ſprra!ss circularu,aſt innumerabilium fimili ratione 
progenitarum aliarum cutvarum 7'angenres dererminantur. 


X. Sint curva quzplam A EH, rea A D (in qua determinatum Fig, 108. 
puntumD ) re&a D H politione data; ſit item curva AGB talis, © 
ut in hac afſumpro quocunque punto G, & per hoc ac D prgjecti 
re&i D GE: (quz.curvam A E H fecet in E) dutaque GFad DH 
parallela habeant A E, AF afſignatam rationem X ad Y ; tangatau- 
rem reta E Tcurvam A EH, recta delignetur opottet, que curvam' 
AGBadG tangat. ES. "Hr 1 

Fiat recta E V zqualis arcui E A, & concipiatur curvaO G O ta- 
lis, ut proje&ta quacunque rea D O L( que: :curvam QGO ſecet 
puno O, retam E-TunL) datique'O:'Q ad GF parallela, fir 
VL.AQ::X.,Y , eſtque curva O G O (Ee ſupra monſtratis) Hy- 
perbola; hanc tangat reCta GS; etiam' rea G S.curvam AGB 
continget, by Mor 1 

Nam concipiatur altera curva N GN talis, ut cum hancſecet recta - 
arbitrariaDLinN, curvam AE HinkK, retam T EinL y duQtag, 
fir NR adGF' parallela, {it V L-|-EK- AR::X.Y; ife- 
ſtum'eſt curvam NG N utramque curvam AG B, & OG Orange- 
re; . [ſecet enim rea D L-curvam AE Bin 1, ducaturqueI-P-ad 
G HF parallela; quum ergo ſit VL LK. AR::-X.Y:: AK. 
AP. &lit VL+-LK c-AK, rtARCT AP; vl DR—, 
DP. adeoque DN—=DI1, unde puntum N intra curvam AGB 
ſemper: cadet, ac proinde curva -NG-N . cutvam-” AGB tan- 
get ; ſimilique plane diſcurſu curva N G N-curvam 'O G © contih- 
get. ] Iraquecuryz AGB, OGO ſeſe (quien) rangunt. 
Quare cum rea G$ curvam O G O tangat-, e curvam A GB 
quoque continget : Q.E.F. 

Sicurva AE H ſit circuli quadrans, cujus centrum D ;' erit curva - 
A'GB Quadratrix commnuxss. Ejus igitur 7angens.(una cum omi- 
um ſimili ratione genitarum tangentibus) hoc pato delignatur, - 

| | Hujuſmodi*! 


CI 
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Fig. 109. 


Fig. ITO, 


Fig. 111+ 


L ze x.:X. 
Hujuſmodi plura quzdam cogitaram hic inſerere ; verim hc ex- 


iſtimo ſufficere ſubindicando modo, juxta quem, cirra Calcnli woleſti- 


am, curvarum tangentes exquirere licet , unaque conſtruRiones de- 
monſtrare. Subjiciam tamen unum aut alterum non aſpernanda, ut vi- 
derur T beoremata p=rquam generalia. 


XI. Sit lineaquzpiamZ GE, cujus axis V D, ad quam impri- 
mis applicatz perpendiculares (V Z, PG, DE) ab initio V Z con- 
rinue utcunque creſcant , fit item linea V I F talis, ut data —_ 
retaEDFad V D perpendiculari (quz c#rvas ſecet pundis E, F, 
=_ VDin D) ſir ſemper rettangu/um ex D F, & delignat3 qui- 

am R zquale ſpatio reſpeQive imeerceproVDET, fiat amem DE. 
DE::R.DT, & conneQtatur rea TF, hxc curvam VIF 
continget. 

Sumarur enim in linea V 1 Fpunftum-quodpiam 1 .(illud primo ſa- 
pra punum F, verſus initiutn V) 6 per hoc ducanturretz 1G ad 
VZ, ac K Lad VDparallelz (que lineas-expolitas ſecent, ut vides) 
eſtquetumLF.LK:: (DF. T::) DE.R, adeoque LF x 
R=LKx DE. Eſt autem (ex prafſticuta linearum iſtarum narura) 
L F «x R #quale patio PDEG, ergo LKx DE=PDEG = 
DPxDE, UndectkLK-=DP, I 
; Rurſus acciptatur vis puntum I, in im F, reliqua 
fant, uti privs ; ſamilaque j land dicurkr conſtabit fore L K bIny 
—PDEG©DPxDE, undejamert LK-DP, va LI. E 
quibns liquido patet totam retam T K F K intra (ſenextra) curvam 
VIFI exiſtere. 

lifdem quoad cztera politis, fi ordinate V Z, PG, D E, 6. con- 
tinuE decreſcanc, cadem conclulio limili ratiocinio colligetor ; uni- 
cum obvenit D:ſcrimex, quod in hoc caſu (contra quam in priore) 
linea V I F concavas fuas axi V D obvertat. 

Corel. Notetur DE x D T zquariſpatioV DE Z. 


X1I. 'Exinde deducitur hoc Theorems : Sint duz linez quzyis 
ZGE, VKF tarelatx, ut'ad communem —_ axem V D ap- 
plicara quivisre&t3 E DF, ſit ſemper quadratar"E&x D E zquale du- 
plo ſpat V DET, fumatur amem D Q= DE, & conneftatur FQ 
hxc curvz V K F perpendicularis erit. 

Concipiator enim linea V 1F, per F tranſtens, ralis qualem mox 
attiginus (cujus ſd)icet ad V D applicatz ſe habeant ut ſpatia VDEZ; 
hoc eſt ur quadrara ex applicatis a curva V K F inpreſeate _ ) 

| ineamque 


A 
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——_—_—— gat retaFT, item lineam V KF tangat refit (4) 5.LeR, 
FS. EſtergoS D(s)=2z TD. atquiDE , D T (Þ) = VDETZ. Is. 
ergoDE x#$SD=(2VDEZ = >} EDg. unde ar angulum (5) Cor, gras. 
QEFS reum efle. quod Propaſitum erat. | 

Adjungam 6c illis cognata hac. 


XIII Sir curva quzvis AG EZ, puntumque quoddam D (aque 
projetzD A, DG, DE, &s. ab initio D A contzinud decreſcamt) Fig. 112. 
tum altera Gt curva D K E, priorem inrerſecans- in E, naturaque. ta- 
lis, ut a D utcunque projecta retaD K G (quz curvam AE Z ſecer 
in G, curvamDKE in K) fit ects ex DK, & de- 
ſignata quadam linea R zquale ſpatie A DG ; tum duQa 'DT ad 
DE perpearnayeth. fit DT=2R, & conneRtatur TE, hac- 
curvamDKEc c 

Nam ſumpto quovis in curva D K B punBoK, ducatur reRta DKG, 


& ſumpta DL=DK, ducatur LR NY peter alas (hee 
DGinY). rum per E ducatur EX ad D hze * 
vero extra curvam AEZ, ad partes Z cadet, quia las 
tz verſus Z , unde E X verſus Srmmon Ska toda = " Fig. 113; 
nusſaltew, quatenas huic Propedito — 
Qu. (3.9 ra. E, verſus inumm: A;''8&;ob D DESAI. (a) Byp, 
ade EDEETDALEC)=>ReLEG)=30DÞ 

DEX EX xDE. ergoRL EXE LY, Eft autem 
puta Y extra curvam , quia DY-DL= Jos ergo mags 
puntum R eſt extra curvam. 

Sit rurſus pun&tum G infra pu uncum E. verſus Z , «ſtque rurſus, 
uttprivs, RLxDE = s GDE 2-2 triang BDK= X «DE. 
nndeR EE DEX—LY. ER anemia LY. extra; curyana E K. 
tora, (nam etiam extraatcum L K curvz K E Sy Fe nag ja-- 
cet) ergo puntum R rurſus extra curvam exiſtit, EY igi- 

ON 6 ponies Mhed'1s ce ere... Ra -— 
m allud in curva & K per 
__ rat fit DKG , & fiat LOT THE 

2 P, &conneQatur T G 5 rum ducaruc KS2d G Tp 

la, rea K Scurvam D K. Etanget | 

HS cipiatur curva D O G tranſiens, ralis, ut re. 
cDONA Dprojecta Cour uz curvam;DOG ſecer-inO 3 
ar DN EinM, curvam AGEinN) ſitſemper D OxP z- 
EE NT, z crit ded D Mx R—DOxP; ac proinde 

M.DO::P,R. undelineeDKE, DOG analogz.erunt. Ve- 
rum. 
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Fig. 114+ 
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rum ex jam modo oſtenſis G T curvamDOG tangit; ergo KS ip- 
ſam D K E continget. 

Noteturefle DGq. DKq::2R.DS. 

Nam et DGq. DKq=DG.DK- DG.DK=R.P+ 


DTDS= R.P-2P., DS=23 RP. PxXDS=2KR.DS. 


iaqueDGq.DKQ::2R.DS. 

Hzc autem perinde vera ſunt, nec abſimili modo demonſtrantur , 
etiam (i projetz a D retz DA, DG, DE, &«. pares (int (quo ca- 
ſu curva A G EZ Cireulnus erit,de Curva D K E Spiralts Archimedes) 
aut a D A continuo creſcant. 

Exinde vero facile colligitur hoc Theorems : 


XIV. Sint duz curvz AGE, DKE it verſus ſe rclatz, ut a de- 
ſignato in curva DK E puntoD duRtis reftis D A, DG (quarum 
hzcipſlam DK E ſecetin K) . (lit ſemper Quadratum. ex D K Unadre- 
plums ſpatis ADG, duQaDH ad D Gperpendiculari, & fato D K. 
DG: DG.DH, .connexaque HK ; erit HK curvz DKE per- 
pendicularis. 

Nam cencipiatur linea D O K O, per K tranſiens, naturaque talis 
ut ad illarm aD projetz(ceu DK)ſe habeant in eadem qui ſpatia ADG 
ratione ( quales lineas attigimus' in proxime. ſuperiori ) & lineam 
DO K tangat rea K T, lineam DK E rea KS, conveniant iu- 
tem hz cum ipla HD pun&tis T, S, eſt igitur (E przcedemte)),D;G'q. 


| DKq #:2F+DT. hocetDH.DK:: DT ; boceſt (quo- 


-* 715 I2, hujw. 


niam E * mox przmonflratis DS — 2 DT) DH.DK:: 25 Ds: 


::) DK- DS. Liquet igitur retam H K tangenti K $ perpendicu- 
larem efle : QE. Þ. 


Ita Propolſiti noſtri priore (quam innuebamus ) parte quomodo- 


eunquedefunAi ſumus. Cui ſupplendz , appendiculz inſtar, ſub- 


nectemusa nobis uſitatum methodum ex Calculo tangentes reperien- 
di. Quanquam haud cio, poſt tot ejuſmodi pervulgatas atque pro- 
tritas methodos, an 1d ex uſu fit facere. Facioſaltem ex Amici con- 
ſilio , eoque libentjus, quod prz czteris, quas traRtavi, compendio- 
ſa videtur, ac generalis. . In hunc procedo modum. | 


Sint AP, PM politione datz retz linex (quarum P M propo- 


firam curvam ſecet inM) 8 M T curvam tangere ponatur ad M, 


rectam 
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retam AP ſecare ad T , ut iplius jam retz Þ T quantitatem = wo 115 
ram ; curvzarcum MN indefinite parvum ſtatuo; tum prnees has 
NQ adMP, &NRadAP parallelas, nomino MP =m, PT 
—=t;MR=4a;NR=e; reliquaſque reQtas, ex ſpeciali curyz 
natara determinaras, utiles propoſito, nominibus deſigno ; ipſas au- 
tem M R, N R (& mediantibus illis ipſas M P, PT) per equationens 
E Calculo deprchenſam inter ſe comparo; regulas interim has obſer- 
vans. 1. Inter computandum omnes abjicio terminos, in quibus 
ipſarum 4, vel e poteſtas habetur, vel in quibus ipſz ducuntur in ſe 
Conn iſti termini nihil valebunt). 

2, Poſt 2quationews conftitmtam, omnes abjicio terminos, literis 
conftantes quantitates notas, ſeu determinatas deſignantibus , aut in 
quibus non habentur 4, vele. ( etenim illi termini ſemper, ad unam 
zquationis partem adduQti, nihilum adzquabunt) . 

3. Proaipſamm, (velMP) proe ipſam t (vel P T) ſubſtituo. 
Hinc demum iplius P T quantitas digneſcetur, 

Quod li calculum ingrediatur curvz cujuſpiam indefinita particula ; 
ſabſtituatur ejus loco tangentis particula rite ſumpta, vel ei quzvis 
(ob indefinitam curvz parvitatem) xquipollens re&ta. 

Hzc autem E ſubnex1s Exemplis clarius eluceſcent, 


Exemp. I. 


Angulus A B HreRus Gt , & fitcurra AMO lis, ut per A du- 
QZ utcunque rei A K, quz retam B H ſecet in K, curvam AM O Fig. 116. 
in M, fit ſemper fabtenſa A M zqualis abſcifſz B K ; hujus curvz ad 
M tangens eſt deſignanda. 
Fiant quz ſupra przſcripta ſunt, 8 ( duti A NL) nominerur 
AB=—r, & AP=4q, indeAQ=q=—e; itemQN = mw — 
4. crgoeſtgqg tee—2 qe mm |-aa—2mes=(AQq 
+ QNq=ANq=)BLq, heceſt (rejetis, uti monitum eſt , 
rejiciendis) qq—2qe + mm —2 ma =BLq. Porro eſt 
.QN:: AB. BL, hoceſtq—e.m—a::r. BL= 


1 —T4 , rm mo -TTrA4a—2rT94 


q—ece Lens qqFee—29qe, 
.: . \ TT mmB—2 1714 
(rejeRis ſuperfluis) ——— - BLq=qq—2qe | 
mw —2ma.vel rmm—2rrma=q*'—2q'e--qqmm—29qm4—2 qe 
41416—2 qmme+4 q mae ; hoc eſt (abjettis iis,quz preſcriplimus 

M abjici- 


—=BLq, ſeu 
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abjicienda) — 277994 =—4qQt—24qqma—2qmme.vel 
77 ma—qqma—=2 qe--qmme, vel denuo ſubſtiruendo »s 
proa, &tproe, eſtrrym —qqmm=2qt—qmmt,; vel 
rrmm—qqmm 


—— —t—=PT. 
2q —qmm 


Exemp. II. 


Sit rea E A ( politione ac magnitudine dara ) & curva EM O 
Fig. 117. proprietate ralis, ut ab ea utcunque ducta reta MP ad E A perpen- 
diculari Summa Cuborum ex A P, 6 MP xquetur Cuborettz AE. 
Nominentur AE =r, AP—f, undeAQ=f+|e; &AQ_ 
cub. = f*+ 3 ffe+ 3fe e+e, (ſeuabjettis ſuperfluis, ex pra- 
ſcripto) =f*-|-3ffe. Item N Qeub. = cub.  —a= mw — 
3mma-|-3maa—4s'(hoceſt) =» — 32m 4. Quapropter 
eſt fi-|-3ffe-m'— 3mma=—= (AQ cub. + N Q cub. = 
AEculb.=) r*. abjeRiſque datis, eſt3ffe -=3 mma=o. 
ſeu, ffe = mma, ſubrogatiſque loco a, Ge iplism,&t, erit 


ffe—=m", ſeut =7F eſt ergo P T quarta proportionalis in ratio- 


ne A PadP M continuata. 
Similiter, Si fuerit APqq|-MPqq= AEqq,; reperietur 
4 
fore PT —= 7 vel PM quarta proportionalis in ratione A P. ad 
PM, ac itaporro; quod de Cyc.oformibzs iftis lineis an obſervatu 
dignum fit neſcto. 


Exemp. II. 


Poſitione data firreta AZ, 8 A X magnitudine ; fit etiam curva 

Fio. 118. AM Oralis, ut dui utcunque rea M P ad A Z normali, fit AP 
La Galande cub, +PMcnb. =AXx APxPM. 

Dicantur AX=b;, &AP=f,; ergoAQ=—=f —e, & AQ 

cub, —ff'— 3ffe; &QN cub. =» —; mma. & AQx 


QN==fm—fa—_meÞSac=fm—fa—me, unde AX x 


=_ AQxQN =#fm —bfa—bme, hinc zquatiof — 3f fe 
+»'—3mnna=bfm —bfa—bme; ſen amoliendo reje- 
Etanea 


—— - - : - —_ . 5 a” 


ed ou pnoc0 —_— 


LECT, X. 
Qanea,bfa—3mma=3ffe—bme, ſubſtituendoque bf w — 
3 


fm —3m 


3 wo — 3ffe — bmt, rain f. 


Exemp. IV, 


Sit Quadratrix CMV (ad circulum C EB pertinens cuicentrum 
A, ) cujus axis VA, ordinatx CA.MPadV A perpendicula- 


rcs. 


ProtraRis retis AME, ANF, duQu{queredtis EK, FLad AB 
perpendicularibus, dicantur arcus CB —p; radius AC = r, reta 
AP=—=f, AM = k. EſtquejamC Aarc. CB:: NR.arc, FE, 


hoceſt,r.p::4. = —arc. FE. & AM.MP::AE.EK; hoe 


eſt, k.m::r — —EK; iremAE. EK::arc.FE,LK. hoc 


rm::pa Tc. verim AM.AE::AP.,AK;, 


ctr. wy 7 
hoc eſt keriif  =AK. egd7—I7E=AL EH - 


15 5 ( abjeRis ſuperfluis) = ALq, adeoque LFq= 
rrkb—rrff+ 2 fmpa rrmmA2 fmpa. 


& k. k 
Eſt autem AQq. QNq::ALq.LFq; hoc eſt Q:f —e; 
hy they 4 hg hoceſt ff —2fe.mm +2 ms:: 


rrff—2 fmpa.rrm m2 fmpa.. Unde ( ſublatisex nor- 
ma rejeaneis) emerget equatio, ffpa--mmpa—rrfa=rrme , ſeu 
kkpa—rrfa=rrme ; vel ſubſtiruendo juxta preſcriptum;kkpw— rrfwe 


—rrmt ,vel — —f=#t. AHinccolligitur eſſe retam AT — 


Rs; hoc eſt (quoniam, ut notum eſt, A V ==) erit A T— 


ENT, few AV.AM::AM. AT. 
M 2 Exemp. 
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Fig. 119. 
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Exemp. V. 


Sit DE B Qnadrans Circuli, quem tangat refia BX, tum linea 
AM Oralis, ut in re&ta A V utcunque ſumptaAP, quz arcum B E 
adzquer, eretaqueP M ad A V normali, fit Þ M zqualis arcus B E 
tangenti B G. 

umpto arcuBF— AQ: & duta CFH, demiſſis EK, FL 
ad C B normalibus ; nominentur CB—r.CK —=f: KE=g. 
Er quoniameſt CE. EK::arc EF. LK, vel CE.EK:: I 


LK, hoceſtr. g:ze £—=LK; erit CL =f + Er LF 
= /rr—ff—t= gg tHe 


—— | 
i Eft antem CL.LF:: (CB.BH::) CB. QN. hoc eft, 
f + £2: reg fiir. w—e. vel (quadrando) ff + 


Fig. 120, 
I2Is 


If LEP — Lf cor mm—2ma. Unde ( dimiſſis quz 
oportet ) obtinetur zquatio, rfwa=grre+ gwme. unde 
ſubſtituendo,eſtrform=grre + gm mt. vel F-— 4 - ='# 
ſeu (quoniameſtws =) erit |= w= aL pG= 
CK bg 


Hae ſufficere videntur huic methodo clucidande, 


L ec Tt. XI: 


Lecr. X I. 


Rea utcunque patratis, apponemus iam que 4d megnitndinum: 

E cangentibus ( ſeu © perpendicularibus ad curvas ) Dimenſions 
elicie «das pertinent1a ſe objecerunt Theoremata , de compluribus utiq; 
* ſeletiora quxdam, 


I. Sit curva quzpiam V H (cujus axis V D, applicata HDad VD 
normalis ) item linea @ Z 4 talis, uti a curvz ponſta libere ſumpto Fig. 122: 
(putaE )ducatur rea EP ad curvam perpendicularis,& rea EAZ ad 
AXeM nicularis, ſit rea AL interceptz A P xqualis,crit ſpatiums 
AD v9 2qu«lis ſemifſi quadraii ex recta DH. 

Nam fit angulus H D O ſemiirecius , 6c #quiſecetur reQa V Din- 
definite pun&ts A, B, C, per quz ducantur reaz E AZ,FBZ, 
GCZ, adHD parallel , curvz occurrentesin E,F, G , a guibus 
retzEIlY, FKY, GLY ad VD (vel HO) parallelz ducantur , 
quin & rex E P, FP, G P, H P curvz V H perpendiculares int , li- 
nez vero fe interſecent, ut vides. Ettque trtangulum HL G fimile 
triangulo Þ D H (nam ob indefinitam ſetionemcurvula G H pro re- 
Qi haberiporeft) quare HL.LG::PD.DH. adcoque HL x DH. 
—= LGxPD; kvcet RL*x HO —DCxDy. Simili monſtra. 
bitur diſcurſu, quoniam triangulum G M F triangulo P CG aflimila- 
tur, foreLK*xLY—CBxCZ, & limilterKIlxKY =BAnu 
BZ, nidemdenno I DxIY=— AVxAZ,; unde conſtat triangu- 
lum ti D O - ( quoda reRangulis HL * HO+ EKxLY+KIx 
KY-| IDx1 Y minime difere) quit ſoario V DÞ 6 ( quod iti- 
dem a re&angulis D Cx Dy CB* CZ BAxBZ+AV 


x AZ minime differt), hoc eſt =24 zquari ſpatio V D 49. 


Longior diſcurſus apagogicus adkiberi poſlit, at quorſum ? 
11. lifdem: 


, + {alt . : - © _ "TT Os 
LY C n _ PS” ” Ws - - ” 0 
"TT 7 4 hos: * Py . "Ra Momang = a FC IL, TEL 18 2 
+ = ys 4» © —_ RE. "2 ' 6 
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Fig. I 226 


Fig.) 122. 


Preced.LeA.X, 
(5) 1 huj#. 
Fig. 122. 


(c) 3 hujos, 


L-E CT. XL 


IL. lifdem pofitis, atque paratis ; ſumma reitanguloram AT x AE 
uy BZ x BF -|- CZ*x CG, &e. zquatur ret culi ex baſe 
H. | 
Nam ob HL.LG::PD.DH::PDxDH.DHgzeritHL « 
DHq—LGxPDxDH. hoceſt HL*x HOq —=DCxDY x 
D H. Similique diſcurſu, LKxL Yq=CBxCZxCG. &KI 
xKYq=BAxBZxBEF, &c, Verum HE * HOq +LKx 
LYq+KIxKYq, Fc. adzquant trientem cub! ex DH; itaque 
liquet Propolitum. 


HI. Simili ratione conſtabit fummam AZ * AEq-# BZ x*BFq 


.D ; 
+ CZx CGq, Fc. Xquari AL & efle ſummam A 7. x 


AEcub.+BZ « BEcb.+CZxC Gb. cc. ===*, _ 


bl 


eodem 1n continuum tenore. 

IV. Exhinc confeftantur haud aſfpernanda Theoremata: Sit 
v D 40 ſpatium quodlibet, cujus axis V D, ut dium, XquiſeRus . 
{i concipiantur ſingula ſpatia VA Zo, VBZe, VCZg, &c. in 
ſuas ordinatas A Z, BZ, CZ, &c. reſpetive ſingulas duct, quz pro- 
veniet ſumma adzquabitur ipſius ſpatii V D Þ 9 ſemiquadrato. 

Nam (uti prius oftenſum) figurz V D & 8 adaptari poteſt ſpatium 
V DH, tale nimirum, ut duQa quayis ad curvam V H perpendiculari 
ceu EP, fit AP libireſpondemti applicatz A Z xqualis; (5) unde fier 


AE F | 
ſpatiumV A Zo = —, &VBLpmELigyCr C01 


pA 
&c. quapropter omnia VAZoe;«AZ-|VBZo*xBZ-| VCZs 
x CZ, &c. -xquabuntur omntbus AEq* AZ + BFq* BZ 
- CGqxCZ 


2 
Wy H = VD VD A 
(c)hor eſt 7p —1H (3) hoceft rp 2 EVDIS 


4x2 . 

V. Quod (i ducantar omnia/ VATZ9#9, / VBZgo, v VCZe, 

&c. in fuas applicatas A Z, BZ, CZ, cc. reſpeRive proveniet ag- 

gregatum zquale duabus tertiis radicis quadratz fa&i ex ipſo ſpatto 
VDye cubato(f@ 5 VDyYes ) 

Nam adaprtati curva V H, eſt / VAZo=—AEy3 *& /VBZ9 


=BFy/2, &VCZg=y/ CGvV+, gc. Cum itaque (int 


omnia 


! 


-* 
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omnia AZ* AE-J-BZ*BF-|-CZxCG, o&c. == Wb: 

erunt omnia AZ x /VAZo + BZ * VBZ#o + C7 x 
: D Hcub D ns. 

4 V CZog,&06=- ; = i= —7 Eſt autem DHq= 

2 VDY4e, vel DH* =8BVD4yJ93,; quapropter omnia AZ. x 

vVVAZe| BZxvVVBZe+CZxy/VCZse, doc. =vi 


8 
——_ VDy4o3i=34/ VDves. 


VI. Exempla. Sit V D 4 circuli quadrans ( cujus radius dicatur 
R, & Peripheria P )) ſegmenta V AZ, VBZ, V CZ, &c, inli- 


nus retos AZ,BZ, CZ, &c. duQa conficient AY Fig: 123: 


Item Summa AZ4/VAZ-}-BZYVBL+CZYVCZ, 
RP R3P? | 
Te. =3.4"F: =v; 8. 

Si V D \ ſit paxabolz ſegmentum, fatume ſegmentis in applicatas 
eritzVDqxA4 q,; ace radicibus ſegmentorum in applicatas fatum. 
eritz / $5VD*;Dy*y/422VD*xD4 3. 

Similia plurade faftis E Segmentorum poreſtatibus , aut radicibus 
alits in applicatas, aut ſinus duittss, hinc extundi poflent. 


VII. Edits porro ſequitur, {1 omnes ( vertici, 6 perpendicula-- 
ribus interjeQz ) V Pper reſpetiva punAa A, B, C, &c. Concipian- 
tur applicarz, puta ut AY, BY, CY; &c reſpeRtivis V P xquentur ; 
erit e lic afplicatis conſticutnm ſpatinms AD} 0 equal: ſemnſſe quadrats 
ex ſultenſaV H. 


Nam, ob omnes V A-J- V B + VC, &sc. Hh, = 2 & ones. 


DH 
AP BP +CP &c ==, * liquet fore omnes V P = 
VHg. <2, 


2 
VIII. Porro, (i (politis iifdem) fit curvta RXXS tals, ut ſit-I X: 


=AP, &KNXN=BP,; & LX= CP,&c. erit ſalidum fattum ex. 
ſpat 


- 
i , —_ 
*Ixr-0 


Fig. 124, 


Fig. 125. 
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'ſpatio VD 49 circa axem V D rotato ſubduplum ſolid; ex ſpatio 


DRSH, itidem circa axem V D rotato, confett;. 

Nam ob HL. LG:: PD.D H::D4. DH:: D4g.DY*« 
DH::D4q. HS*xDH, ert HEx HSx DH =LGxD4y4. 
—DCxD4ylq. Simili plane diſcurſu erit LKxLX*xDL= 
CBxCZq; & KIx KXxDK =BAxBZ4q, &c. atqui ſoli- 


dum prius eſt *% AZqBZq+ CZ4q,&. & ſolidum poſte- 


rius eſt —: DIxIX | DK*KX-|DLxLX, &c. itaque 
conſtat Propoſitum. 


IX. Hxc itidem omnia ſimili ratione vera ſunt, etiam ſi curva VEH 
retz V D convexas ſuas partes obvertat ; nempe quovisin curva ac- 
cepto puns E , & per hoc data EP adcurvam V EH perpendicu- 
lari, & E AY adrectam V D normali, fataque AZ=AP, crit 


DHg; 
fpatium V D 4 = —— 73 Sin quoque fiat AY —= VP, erit ſpati- 


umVDt = 4: Et pariter quoad cxtera. 


Ex his vero T heorematis quam iunumerarum magnitudinum ( ex 
ipſarum immediate conſtruftione) dimenfones rnnoteſcant , ab cxpe- 
rientia facile comperietur. | 


X. Sit rurſus curya quzpiam V H ( cujus axis V D, baſis DH) 
& linea D ZZOralis, ut a curvz punto quopiam, cen E, ducta 
reai ET, quzcurvam tangat, & retaEIZ ad balinparallel:, fir 
qerpetuo I Z zqualis ipſi AT; dico ſpat:uw DHO ſparzo V DH 

t, 6 

Zquiſecetur enim rea D H indefinite , punRiis I, K, L, per quz 
ducantur retx E1Z, FKZ, GL Z ad VD parallelz, carvxque oc- 
currentes ad E, F, G, unde ducantur retz E A, FB, GCad HD 
parallelz, reAxqueET,FT,GT (mt & HT) curvam tangentes , 
linez vero ſe, ut Schema monſtrat, interſecent, Eſtque jam triangu- 
lum GL H fimile triangulo T D H (nam ob diviſionem iſtam indefi- 
nitam arculus GH reQz inſtar cenſeri poteſt , eatenus tangenti HT 
coincidens) quare LG. LH::TD.DH, & LGx DH=LH 
xT D, fu CD*DH=LHx*HO, fimili ratiocinioveſt B C x 
CG 


L's c T. XI. 

CG=KLxLZ; &ABxBF—IKxKZ, &VA*x AE= 
DIxIZ. - Verum ſumma CD x DH-|-BC «x CG-| AB * 
BF+VAxAEaſfpatioV DH minime differt , & ſumma LH x 


DO-+KL*xLZ+IK*KZ-|DIxIZ aſpaio DHOmi- 


nime differt. itaque ſpatio V D H, D HO zquantur. 
Hoc perutile 7 heorema doQiflimo Viro D. Gregorio Aberdone»fs 
debetur, cui ſequentia ſubneCtimus. 


XI. Iiſdem poſitis; ſolidum ex ſpatio D HO circa axem VD R 
rotato fatum duplum erit ſolidi fa&ti ex ſpatio V D H itidem circa ax- 
em V D rotato. 

Nameſt HL. LG:: (DH. DT:: DH. HO::) DHq. 
DHx HO. unde HL x DH x HO=LGxDHe=CDx«x 
DHq. Similique diſcurſu fant LK x DLx LZz = BCxCGgq. 
&KIxDKxKZ=ABxBFq., &demumIDxDIxIZ=— 
VAx AEq. Eſt autem (ut vulgo notatum habetur) ſumma CD 
x DHq-+BCBx CGq-|ABx*xBFq+VAxAEq dupla 
ſummexDIxIE+DKxKF4+DLxLG, &s. Quare folidum 
ex ſpatio HD O circaaxem D R converſo faftum duplum eſt ſolidi, 
quod e ſpatio V D H circa V D converſo producitur. 


XII. Hinc, ſumma DIxIZ+DKx*KZ --DLxLZ, &c. 
Xquatur ſummz quadratorum ex applicatis ad V D , ſcilicet iplis AEq 
—BFq-+-CGq, &c. 


XIII. Simili ratiocinio conftabit fummam D1q x 174+ D Kq x 
KZ-|+ D LqxLZ,&c. triplam efle fummz DIq xI E+ DKq 
x KF +DLqxLG, &c. hoc eſt zqualem ſummz cuborumab 
omnibus AE, BF, CG, cc. ad V D applicatis. Idem quoad re- 
liquas poteſtates obſervabilis eſt Conclulionum tenor. 


XIV. liſdem politis, fi D XH fir linea talis, ut quzvis ad D H 
ordinata, ceu | X, fit media proportionalis inter {ibi congruas ordi- 
natas IE,IZ, erit ſolidumex ſpatio V D H circa axem D Hrotato 
duplum folidi ex ſpatio D X Hcirca eundem axem D H converſo pro- 
creati. 

Nam ob VA«x AE=DIxIZ.,erit VAx AExEI= DIxIZ*xIE—IDx 
1Xq. Similiquede cauſa ABxBF*xFK=IKxKXq,; &BC 
x CGxGL —KL x*xLXq, &. Eſt amem fummaVAnx AE 


x EIA BxBExFK4+BCxCGx*GL, &c. Subdupla ſum- | 


N mz 
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Fig. 125» 


bs) 


Fig. 126. 


Fig. 127. 
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mz V D Elq +F Kq + GLq, ergo fſummal X 
- Peat hs: Py fabdapla eſt et Dan BieT 
FKq+GLq. Vndeliquet Propofitum. 


. XV. Quod (i curva DXH talis concipiatur, ut (it ordinata quzpiam, 
ceu 1 X, inter congruas ordinatas I E, IZ bimedia * , erit ſumma cubo- 
rum ex IX, KX,LEX, &c. ſubtripla cuboram ex DV,IE,KF, &ec. Sin IX 


kit trimed * erit IXqq-{-KXqq+LXqqgc_ HERE 


4 
&c. ac ita porro quoad czteras poteſtates. * Not. bimediam ap- 
pello, quz duarum mediarum proportionalium prima , trimediam, 
quz trium prima eſt, 6c. 

Hzc Gmili ratione colliguntur, ac comprobantur. piget xennvC{y. 


XVI. Sir porrd linea V Y Q talis, ut ordinata A Y ipfi AT; & 


&c. (ſumma quadratorum ex ordinatis a curva D Z O ad ream 
xqualis fummzVAx AEx AYE ABxBFxBY+BCxCC 
x CY, &c, (hoceſt figurz V D Hin figuram VD Qguaz)., 


XVII. Item, ſumma I Z. cub. + K Z cub. -+ L Z cub. &c, = 
VA*xAEx AYq+ABxBExBYq+ BCxCGxCYq, 
cc. hoc eft figure V D Hon figure VDQ quadratadutte) . Simi- 
lis & aliarum poteffatum eſt ratio, 


ordinata B Y ipli BT, &c. zquentur , erit 1 D'ZOadrevam Di | 


Ad ſuperiorum normam hac facile colliges. 


XVIII. Eadem vera ſunt, 6c omnino fimili ratione comprobantur , 
Etiam (i curvz V Hcenvezareftz V D obvertantur. Nempe, filinea 
DZO talis lit , ut duct per quodvis in curva V H prncmns E te 
ET,& EA ad HD parallela, ac EIZ adVDparallela,ſit perpetim IZ= 
AT;erit ſpatium DHO ſpatio VDH zquale;& ſolidum fatum ex - yo 
DH O circa axem V R converſo duplum exit folidi ex patio V DH 
circa eundem axem V D rotato produdi. quit & reliqua pari modo 
convenient. | 

XIX Porro, fit curva quzpiam A M B, cujus axis A D, & huic 
perpendicularis B D , tum alia fit linea K Z L talis, ut fumprto in cur- 
va A B utcunque punto M , & per hoc duQtis ret3 MT curvam 
A B tangente, rei MFZadDB paralleli (quz lineam KL ſecet 
inZ, retamADin F) dataquequidam lineaR, fx TF. FM:: 
R., 


— rr tn cr err eee 
—S—— I ee none nneten>  o—_——_—_—_— 
. 
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R.FZ, critſpatum ADLK zquale reQangulo exR, & DB. 

NamitDH=—K, 6 compleatur retangulunm BDH I; tum 
aſſumpti M N indefinite parvi curvz A B particula ducantur N G ad 
BD, &MEX, NOS ad AD paraliciz. Eſtque NO. MO:: 
TF.FM:: R.FZ. UndeNO*xFZ=MO xR, hoceſt FG 
x FL=ESx EX. ergocum omnia rectangula F G « F Z minime 
differant a fpatioADLK, 6c omnia totidem re&tangula ESx E X 
componant rectangulum D HI B, fatis liquet Propolitum. 


XX, Iiſdem poſitis, fit curvaPÞPY Q_ talis, ut ſumpta in ſumpra 
zeta M X ordinata E Y (reſpettive) ipli F Z xquetur, erit /amma 
qaadratornun ex F Z (ad reftam A D compurata) par ei quod fit ex 
ipla Rinſparines D B Q Bducta. 

Eſt enim EG.ES::NO.MO::Rx*FZ. FZq::RxEY. 
LW FGxFZq=ESxXRx*EY. 

XXI.Simili ratione ſu” Cuborum ex FZ xquatur ei quod fit ex R 
in ſurmam quadratorum ex re&tis E Y ad B D applicatis.neque non li- 


mili quoad reliquas poteſtates tenore. 


XXII. Sir curva quzvis DOK, in qua deſignatum punum D ; 
& ſabtenſaretaDK , ſit item curva A E talis, ut a D projet qui- 
vis retaD M F (que curvas fecer punQis M, F) duetiſque DS ad 
D M normali, & M $ curvam D O K tangente (concurrentibus utiq, 
uno S) datique quadamR, (itDS, 2 R::DMq. DFq, ert 
atium A D ExqualeexR, DK. 
Nam ſubtenſa D K indefinite ſea concipiatur punRis P Q_, &c. 
os centro C deſcripti tranſeant arcus PM, Q RN, curvam 
OK ſecantes punttis M, N; = quz ducantur retz DM EF, 
DNG,; ſintveroDTad DK; & DS ad D Mp, 
quibus occurrant rangentes K T, MS. demum centro D per E duca- 
rur arcus EX, Cc per Farcus F Y. Jam, ob ſe&ionem indefinitam, 
eſt triangulum K P M triangulo K D T Gimile. acideoMP_. PK:: 
TD.DK. itemeſt DP.PM::DE.EX. ſeu, propter alligna- 
tam cauſam, DK. MP::DE.EX. Eſt itaque MP*x DK.PKx 
M P::TDxDE.DKx*EX. hoceſt DK. PK:: TDxDEq, 
DKxEXx DE. ac inde DKqzEX*xDE = PKx TD « 
DEq. (4) EtautemDT.2R::DKq.DEq,; fuDTxDEq (a) 2p. 
=2 Rx DKq. ergoeſtDKqnrEXxDE=PKx32RxDKq. | 
quareEXx DE=2 RxPK , hoceſt,: ſector DEX—2 RxPK. 
unde fetor DEX=R*PK. Simili plane diſcurſu ſetor DFY 
N 2 Xquatur 


Fig. 128, 
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Fig. 128. 


Fig. 129. 


; 
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xquatur ipſi R * RM, vel R * QP. itaque totum ſpatium ADE 
quod ab ejuſmod! ſeoribus minime differ adzquatur toti Rx DK, 
quod erat Propolitum, 


XX1II. liſdem, quoad-cztera, poſitis atque paratis, ducantur K H 
adKT, & MIad MS perpendiculares ; & conciplatur jam curva 
A.E naturi talis, ut fit DE=4/ DKxDH; &DF=y DM « 
DI, acitaperpetuo , erit ſpatium A D E quadrati ex D K ſubqua- 
druplum. 

Nameſt MP. PK:: DK.DH::DKq.DK * DH:: DKq. 
DEq. item DP,PM:: DE.E X, hoceft DK.PM:: DE. 
EX. ergoMP x DK. PKxPM::D KqzDE. DEqxEX. 
hoc ft DK PK::DKq.DExEX.velDKqeDKxPK::DKq. 
DExEX, unde DK*xPK—DE xE X. vimili ratione D Mx MR 
(velDP;>P Q)=DFxKEY, Verum.omnia DKxPK, DP « 
P Q,, &c zquantur ſemiſſi quadratiex DK, & omn!aD-E x E X, 
DEFxFY, &c xquantur deploſpatroED A, unde manifeſte con- 
ſequitur Propoſitum. 


XXIV. Sit curva quzpiam D OK, in qua punctum D, cuique 
ſubtendarur rea D K , fit item curva DZ I talis, ut ſumpto incurva 
D O K punto quopiam M, connexique D M;, & dui D.S ad DM 

rpendiculari, & M$ curvam DO K tangente ; *ſumpt3 demum 

F =D M, &dutiPZadDK perpendiculari, fit PL=DS, 
crit ſpatinms D K I xquale dup/o ſpatioD KOD. 

Nam recta KP conciplatur indeGriied parva; & DT ipli DK per- 
pendicuiaris (fit, & K T curyam DO K tangat. Eſt iraque (duo 


arcu M P)-rurſus KP. PM::KD.DT:: KD. KI. undeKPx 


Kl=P Mx KD. Captatur alia particulaP Q, & centro D per 
Q ducatur arcus Q N,. quem ſecer ſubtenſaDMinR , eſt ergorur- 
fus MR. RN::MD.DS,; hoceltPQ.RN::MD. PZ qu- 
rePQxPZ=RNx*MD, acita continuo deinceps. patet igitur 
omnia timul retangula KPxKI, P Qx PZ, &c. xquari aggrega- 
to omnium PMx KD, RN x M D, &c. hoc eſt ſpatium D KI 
duploſpatio D KO D zquari. | 


X XV. liſdem quoad c#tera politis atque paratis, ordinatz PZ. jam 
zquales concipiarturiplis M S reſpeQtivis , & ad retam affumpram 


 X &, diſtanttaſqueX k,, X mv, X », &c , xquales iplis curvz partibus 


DOK, DOM, D.ON, &c. applicentur. ret# k d, w 6, 1d, &c. 


pares 


—lds.. 


, ———_ _—_ 


I A I SES Rees oo 


Dy OE; roy 


- enema none 


/ 
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pares ſubtenfis KD, M D, ND ; &c. erit ſpatium X & d zquale ſpa- 
tioDKI. 
Nameſt KM.KP::KT.KD; hoceſt km.KP:: KI.kd. 
undekwxkd =KPxKI. Similiquepato, MN. MR::MS. 
4 MD. ſeu #1. PQ:: PZ. md. unde wn xm d=PQxPZ, 
ac ita deinceps. unde conſtat Propolitum. 


X XVI. Sin porro,: perliſtentibus reliquis, adſumpta quavis reA3. 
k g, completoque re&tangulo X & g þ, curva DZ I talis intelligatur, _ | 
urlit MD.MS::kg.PZ ; erit rectangulum X & g h xquale patio Fig. 130. 
DK1., 
Nam-eſtrurſus KP.KM::KD.KT::kg.KI. adeoque KP x 
 KI=(KMx*kg=)kmxkg. SimiliterguePQXx PZ =m n x 
kg . acita ſemper. Unde conſtr. 
Hinc.noto ſpatio D KI cognoſcetur quantitas curvz D O K:. . 
Hujuſmodi vero compluradeprehender quiſquis hanc Afinerams pe- 
nitius explorarit, ac excuflerit, Faciat cut id vacat & adlubeſ- 
Cit. 6,0 
XXVII. Uſui forte nonnunquam erit (mihiſubinde fuit) & - hoe, 
e przmillis dedutum, Theorema. - Big. x31: 
Sit curva quzpiam VEH (cujus axis VD,balis DH)quanrtangat ut- 
cunque rea & T',. 6c ducatur, EA ad HD parallela. tum. altera ſta- 
tuarur curva G ZZ, alis, ut a puncto.E ducta recta E Z ad V D pa- 
ralle)Ja (quz baſin DH in I, curvam-GZ ZinTZ ſecet ) adſumptag, - 
—_ dererminata R, kit ſemper DAq.Rq::DT.IZ; eric 
A.AE::Rq. ſpat. DIZG..(vel facto DA: R::RiDÞP, 
duRtique P Q4dD H parallela, erit Reftaugn/um D P QI par ſpa- 
| mn DGElcnmmaucioc no oo one nie arte of AL, of 
Etiam hoc adjiciatur 7 heorewss.;  nonnunquam-uſui futurum. 


p  XXVIII. Sit curva qualibet AMB (cajus axis AD), fit item li- _ 

nexK ZL proprietateralis; ut ſumpto: in: A M B.quocungue punto Fig: 132+ - 
M, & ab eo duQtis rea M P ad curvam AB perpendiculari ( quz 

axem A D ſecet in P ) .& re&i MG ad A D:-perpendiculari (quz 

curvam KZ Lſecetin Z) fit conſtanter GM. MP::arc AM. 

GZ, erit ſpatzum A D K L xquale ſemiſſi quadrati ex arcu AM. 


Hzc inquam, E przcedentibus haud.magna o peri colligantur , id 
vero ſufficiat admonitur ; etenim. hic animus eſt paulo ſubliſtere. 


| APPEN- 
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rum demonftratio (prz aliis 


"L RC TA. 


APPENDICULA. 


I. FO Um pridem ante plures annos illuſtris Viri,Chrifrans Hugen,, 

C 1elowerrica luſtrarem , ac in eco verſatus adverterem ad id 
negotii duas prxfertim ab ipſo methodos adhiberi , quarum una Cir- 
cul: ſegmentum duobus parabolicis (uni inſcripto, alreri —_) 
mediumeſſe monſtrans , illius inde magnitudini limites przſcribit , 
altera Parabelict ſegmenti, & Parallelogrammi xque altorum cen- 
tris gravitatum medium interjacere centram gravitatis circularis ſeg- 
ment! oſtendens, alteros exinde limites, adlignat ; incidit mihi cogi- 
tatio poſle loco parabolz in prima methodo, nec non vice Parallelo« 
grammi in ſecunda, parabolitormium aliquam eirculari ſegmento cir- 


 cumſcriptibilem uſurpari, ſic ut res aliquanto propius artingatur , id 
-mox verum eſſe re perpens\ comperi,quinE&prxterea noravi facileſup- 


pares methodos Hyperbolic: 


P 3 dimenſion; accommodari. Quo- 
Sreaſle, quz excogitari poſſent) bros 


& clara cume ſupra poſitis conſequatur aut pendeat, cam (alioquin 


' opinor haud injucundam) hic viſum eft apponere. 


11. Adſumimus autem hze pervulgata z quorumque demonſtratio- 
nes e prxmonſtratis haud difficile variis medis colligantur , {i parabo- 
liformis B A E (cujus eAx# A D, Baſis vel ordinata B DE, Tasx- 


gens BT , Gravitatis centram K) exponens fit _ : crit Area BAE 


” ” ms 
= 1 In ADxBE;, &TD=—AD, &KD=-— AD. 


II. Sint duz quzvis curvzAEB, AFB ( quarum communis 
axis AD, ordinata DB) ita ſe habentes, ut dui quicunque re&4 


EFGadBD paralleli, = lineas expolitas punRtis E, F,G ſecet, po- 


T rangant curyas, (illa curvam A E B, hxc 


ſiroque quod retz E S, 
| o iplam 


ipſam AF B) ſit perpetuo T G major quam SG; dico nuflam cur- - 
vz AFB partem intra ipſlam AF B cadere- 
 Sikxieri poteſt, cadat pars NF M ; itafſcilicet ut cuarva A F B cur- 
| vam A E Buinterſecet panis M, N , his autem interjeQa coneipiatur 
indeterminate ordinata E FG ; lint vero linexzLXK, RY Q tales, 
utductis retis EO, FP adipfas E S, F T perpendicularibns, protra- 
F RaquereRaiEG, ut hac diftas lineas LK, Q R ſecet pun&is X, Y; 
fir mak ah Jam ex oſtenſis patet effe ſpetinms 
HMq— : #:94 
IHKL = —1=——=ſpalHQRadecq; ſpar. IHKL,JHQR 
zquari.'Verum ob GE. GO(GX ): :SG, GE.<2SG . GF-5TG.GF: : 
GF.GP (GY) *2GE.GY, eſt GXE=GY ; adeoque(cam 
hoc ubique ſimiliter contingat) ſpatium I H K L majus ſpatio IHQR; 
quod repugnat oſtenſo. itaque liquer Propoſitum. 
Hinc tota AFB extra totam AEB jacer, nec illa hane uſquam inter- 


ſecar. | 
IV. Sit curva quzpiam B AE, cujus axis A D, & ad hunc ordina- 
tabaſis ADE, i vero BA E centrum gravitatis fit pun&um Fig.t35- 


H, ger duRta lit retaRS ad BE parallela. Porro per panta 
R,S ma alerz curva (vel won wp MRASN, iti- 
demaxin AD, ac ita priorem curvam B A E fecans, ut <juſce pars 
ſuperior RK AP Sintra curvam B AE cadat, inferiores vero reliquz 
partes R M,SN extra eandem , crit ſegmenti MRASN centrum 
gravitatis infra puntum H, verſus baſin M N. the. 

Name ſegmentoR 1 A OSablatum RIAK+AOSP reſidu- 
umBRKAPSE deprimet verſus baſinB E, puta ut{jam fir hvjus 
refidui Centram grevitativnd X ; tunc:adjunttum BRM +— ESN 
adhuc towmMRK APSN magis deprimet , adeoquecentturn ejus 
infra X conſiſtet,velut ad Y. itaque conſtat Propolitum. 


V. Crane F B, cujus Centrum C,tangant duz.retz BT, E S Fig. I 36, 


Diametro C A occurrentes puntis T,S; &adC A ares 
fintre&zBD,EP,; fitautem A D major quam AP, erit T D. AD 
G-SP.AP, | | 


__ NameſtCT.CA:: CA .CD. Ideoque CT- CA. CA— 
CD : : CT .CA, hoc eſt TA.AD: : CT. CA.Simili ratione conftabit 
efleSA.AP:; CS. CA. Eſt auntem CT.CA—=CS.CA. 
quare TA, ADG-SA.AP.yel componendo TD. AD&- SP. 
AP. 


VI, Hyper- 


96 


LnuCT Al: 


VI. Hyperbolam AEB, cujus Centrum C, 'tangant duz retz 


:B.T,ES , 6 reliqua porantur ut in proxime przcedente ; erit T D: 


AD=SSP.AP. FS 7 | 

Nam eft CA. CD:: CT.CA..undeCA—CT.CD — 
CA::CT.CA; hecelt TA.AD::CT.CA. fſuppare dif- 
curſa, etSA.AP::CS.CaA. Verum eſt CT, CA=DCS. 
CA. quareTA.AD2$A. AP, ſrucomponendo TD. AD 
*DSP.AP. 


VIL C irculi AEB {( cujus Centrum C ) & paraboliformic AFB 
communes [int axis A D, & balis BD , fit autem paraboliformss ex- 


ponens = , & AD === CA (vel yp —n.m— 22:: 


CA.AD) circalum vero tangat reaa B T , hac quoque parabeli- 
formem A F B continget, > 

Nam quia BT circs/am tangit,eſt CT.CA : : CA.CD,unde TA. 
AD: :.CACD.componend6que TD.AD: :CA4+CD.CD. Item,quo- 
uiam eſt(ex hypotheſi) CA.AD: : m—». m—2 x, erit per ratio- 
nis converfionem CA.CD::m — #». ». & componendo CA + 
CD.CD::m.n. hoceltTD.AD:: m. #. unde (a) palam fit, 
quod B T parabeliformenms A F B tangir. 


VIII. Subnotetur, quod inverse, dats ratione ipſius A D ad C A 
deſignabitur hinc paraboliformss , quz Cirenwlum A EB ad Bcontin- 


ditz paraboliformis ex- 


$ Deng 
get. Nempe, fGAD= — es 
8 —y % 
s 


ponens. Nam poſito forej-—, = =; -eritideo (juxta crucem 


multiplicando ) ys t — 5 =2 t#— 5»; & tranſponendo mt — 
2 ut =— W5— 735, ac ideo (xqualitatem ad analogiſmum redigendo) 
m—n.m—2n::t.s::CA.AD. iraqueconſtat ex anteceden- 
te Propolitum. | 


IX. Manente quoad cztera ſeptimz hypothefi , paraboliformis 
AF Bextra circulwn A EB tota cadet. 

Nam utcunque ducatur reta GEF ad DB parallela , quz ſecet 
circulum ad E, paraboliformem in F , ductzque-concipiantur rex 
ES circulum, & refta FR paraboliformew contingentes; Eſtque 

RG 


__ a 


._ LzcT. XI. 97 
 RG.AG::(a)m.n::TD.AD(b)SG.AG. quare RG 7 kd 


&- SG. unde (c) patet tota AFB extra circulum AE B jacere, - (2) « hujees ap. 
(c) 3.hagwus ap. 
X. Reliquis iridem ſtantibus, (i ad bafin G E (utcunque parallelam _. 
ipſi DB)& axem AD conſtitura intelligatur parabeliformu ejuidem cum Fig. 139» 


ipſa AFB generis(nempe cujus ctiam-exponens— illa ad partes A 


ſupra G E, extra circulums tota jacebit, 

Nam in arcu A E accepto quocunque punto M, dutique MP ad 
E G parallela, 6&& M V- circulum tangente , eſtVP. AP2SG. 
AG2RG.AG::m.n; (a) itaque rurſus liquet Propoli- (a)3. bajus ap: 
tum, | 


XI. Conſedtatur etiam diam (ipli A F B coordinatam & ad'ba- 
. finGE conſtitutam) paraboliformems infra GE ad D'B protratam, +; Ss 

eatenus intra Circulum totam cadere, pe IM | 
Quod intra Crroulum ſtatim infra E G cadet ex eo patet,quod ipſam 

tangens R E circulum ſecat (quia nempe SE circulum tangit) . quod 

alibi C:rc#lo non occurret hinc patet ; quoniam polito quod occurrat 

uſpiam ad N, (4) tota ſupra N extra circulum caderet, centra- quam (#)3.buju ap. 

modo dictum ac oſtenſum eſt. 


XII. Porro, Hyperb-le A E B (cujus centrum C) 6 parabelifor- + 

. 149. 

mus AF B, cujus exponens — , communes ſint axis AD,. baſis DB , Fs 

2 2 — #3 

fit autem AD =——— CA , &BT hyperbolem tangat; hec 
gnoque paraboliformenm AFB continger. 

Nam eſt CD.CA : : CA.CT.acinde AD.TA: :CD.CA, inverſeq, 
componendoT D.AD:: CA-+ CD, CD. Veruw ex hypo- 
theſi, eſt w —n.2» —m::CA.CD, adeoque inverse compo- 
nendoCA.CD::m— 5.» : & rurſus componendo CA + CD.. 
CD::m.n. hoceſt TQ.AD::w.n, unde B T byperboliformens 
contingit, 7 


XIII. Hinc rurſti data ratione iplius A D ad CA, paraboliformis 
ad puntum B bype bolams contingens defignabitur. nempe fit AD — 
1G tx Es . 

—CA ; cert —= — - 7 Nam hoc ſuppolito erit (Favp ny 


mul. 


92 Su » - VF" 4x2 


Ln <©C 7: AL 


multiplicando) 2t » 5s »=mt-|-ms. vel tranſponendo 2 » t— 
mt =ms—#x#s. undem —# . 2#—*::t,$::CAAD. er- 


© gopatet ex antecedente, 


Fig. 141. 

(a)2. huge ap. 
(5)s. hujzws ap, 
(<)3.huju ap. 


Fig. 141. 


Fig. 141. 


(a) 3.hajus ap, 


Fig. 142, 


XIV. Stante duodecimz hypotheli, paraboliformss A FB intra hy- 


.perbolam A EB tota cadet. 


Nam utcunque ducatur EFG ad B D parallela ; & rea ER by- 
perbolars, reta F $ parabeliformem tangant. EſtqueSG.AG::(a) 
m.u::TD.AD(b) 2RG. AG, undeRGE©- SG. (c) unde 
curva A E B extra curvam A F B tota cadet. 


XV. Etiam, fi reliquis perſtantibus, ad baſin GE, axin A G con- 
ſtitutam imagineris ejuſdem ordinis paraboliformem ; hac ad partes 
ips3 GE ſuperiores intra byperbolans tota cadet. 

Nam fi in curva hyperbolice A E ſumatur ubicunque puntum M, && 


ordinetur M P, ducarurque hyperbolam tangens MV, erit VP. 


AP©- m,n. adeoque rurſus c tertia liquet Propolitum. 


XVI. Quinetiam ſi hac altera coordinata paraboirformis, ad baſin 
E Geonſtituta, ad D B protraQta concipiatur, ejus ipſis EG, B D in- 
tercepta pars extra hyperbolars tota cadet. 

Nam quod extra hyperbolams infra E G cadit, exinde patet, quod 
ipſa cum ipſius _ rea E S angulum efficit minorem eo, quem 
eadem recta E Sefhcit cum rea R E hyperbolam tangente. , quod au- 
tem eadern alibi, velut ad N, þyperbo/e non occurrit, patet ; quoniam 
hoc polito, (a) ipſa intra hyperbolam A N tota conſifteret, contra 
quam mox oſtenſum eſt. 


XVII. Habeant Circuls AE B, & Parabela AFB communem 
axem A D, & baſin DB, parabola ad partes ſupra BD, intra Circn- 
lum; at infra B D extra circulum cadet. 

Sit enim C:rexli Diameter AZ, &cixqualis A Had BD paralle- 
la, & conne&atur ZH , & huic B D producta ad1; ergo DI eſt 
Parameter parabole A F B. quod fi ſupraB D utcunque ducarur refta 
EFGK ad BD parallel circulum ſecans in E, parabolam in F, reQas 
AZ, HZ,inG, & K, patet eſleGEq=AG x GKrAGx#DI 
— GFq. unde GE c-GF. ltem, {i infra BD utcunque ducatur 
reta MNOL ad BD parallela parabo/azs ſecans in M, ciren- 
lam inN, retas AZ, HZinO, & L, itidem patet eſſe MOQq 
= AOxDIZAO*x OL=NOq. & ided MO 
| CO NO. 


I.E CT. -XL 


—NO. quare liquent ea , quz Propolita ſunt. 
Si Cerewlo ſubſtituatur Ellzpfis, eadem eoncln(io valet idera diſcur- 
ſus probat ; pofita A H Elipſis parametro. 


XVIIT Habeant hyperbo/a AEB (cujus axis AZ, parameter A H) 
& parabola AF B axin eundem A.D , && baſin DB, perabe/a ſupra 
D B tota extra hyperbolans cadet, extra vero, (i infra D B protraha- Fig, 43. 
tur. 

Nam connexz Z H occurrat BDin1, ergo D I eſt parabole pa- 
ramerer, Quodiiſupra B D utcunque ducatur retaFEGKad BD 
parallela, ſecans hyperbolamin E, parabolamin F, reQas A D, ZH 
punRisG,K, crit FGq=AGxDIQOAGx*xGK = EGq. qua- 
reFG—ES&. Quodiinfra B D, utcunque ducatur reta MNOL 
ſecans hyperbolam in N, parabolam in M, re&tas AD, Z Hin O, & 
L, ct NOq=AOxOL -AOx DI=MOq. &indeN © 
= MO. unde conſtant ca quz propoſita ſunt, 


XIX.E diQtis eliciuntur ha «d Crrenls dimenſionems pertinentes re gu= 
le. Sit BAE circuliportio, cujus axis AD, bafis BE —_ Fi 
centrum circuli, 6 E H ſinus reQtus arcusBAE ; item, fir AD= *'$ 144 


x AD*BEcyort.BA E. 


6 45 —25 
2 EH 3, 5B Hear. BAE. 


s . 
—CA, erit I, 


Jo —AD x BE=3port. BAE. 


4. E H4- BH=>arc. BAE. 
XX, Itidem hz deducuntur ad hyperbole dimenfonem (pettentes re- 
£nle, Sit hyperbole (cajus m—C ſegmentum: A B. habens Fig. 145. 
ain AD=>C A; &bafn DB, WEE 


2t + 5 þ >, 
erit I, 37: AD *xDB"Sſgm, ADB, & 


2. SA DxDBc-ſegm. ADB. 


O : XX, Porro, 


VF 


Ico L = c T. XI. 


 XXI. Porro, fit cerc#/; (cujus centrum C) ſegmentum B AE, cu- 
Jus axis AD, 6c gravitatis centrum K , ponatur autem A D — 
: = - ; erit HD major ipsa KD. 
Fig. 146. Nam per H ducatur reta OP ad BE parallela, eſtque punaum 
(a)2.hnjzzu ap. H (a) centrum gravitatis parabeliformss, (puta AF B) ad balinBE 
. b F ——_ } : . 
(928.bujes op conſtitutz, cujus exponens ——— &(b)quz proinde circulum AEB 
; nn i, 2-8 ”s 
tangit ; (nam {i eninsY y ER pe & pro- 
inde H (a) erit centrum gravitatis p:r«bo/iformss iſti coordinatz per 
©, P tranſeuntis, & ad balin BE pertingentis. Hxc autem- ſupra O 
(c)10.hujws ap P (c) extra circulum cadit, 6 infra OP (d) intra ipſum ; (e) adeoque 
(4) 1153» #p puntum H ſupra K ſitum eſt. 
(e) 4.h#116 ap. 
ER... - XXII. Sin punum L fit centrum gravitats: parabole, erit L infra 
| q F Ig. I 46 - 


K litum ; adeoque K D C——AD . Patetex 4, & 17 hujus appen- | 

diculz. Dn | 
Fig. 147, XXII. Sit Hyperbele (cujus centrum C) ſegmentum B AE, cnjus 

hehe axis AD, baſis BE, gravitatis eentrum K , ponatur auter AD — ; 

s t +—-s K ES 

F- CA, &HD=>F-=AD, erit H D minor ipsa K D. 

(s) 2.b»jus,ap, Nam per Hducatur rea O Pad BE parallela (a). Eſtque puntum | 

H centrum gr. par«bo/iformss, puta AF B, ad baſin DB conſtitutz, 

(Ar 3.hnjus ap Cujus exponens = ; (b) quz & Hyperbelam ad Bcontingit (nam 

t+s ” . 2t--8s ”m | : | 

I 2s ms erit = ——} (a) quare H erit cen- | 

trum gravitatis paraboliformis iſti coordinatz per O,P dutz,& ad BE | 

ertingentis. hxc autem _ OP («) intra hyperbolam cadit , ; 

illam; (e) inde puncium K ſupra H : 


(2) OX: ap. : 
(tap infra O P (4) extra 


e) 4.-hujus ap. exiſtit, 
XXIV. Parabolz centrum gr. (puta L) ſupra K exiſtir, ade6que 


} 

KD=2tAD. Patetex 4, & 18 hujus appendiculz, | 
. XXV. Ne | 

q 


: L CT. Xl. 


XXV. Ne ſpeculatio przſens, 6b hujuſmod: complares methodes Cy- 
clometricas indies promulgatas, aſpernanda videatur, adjungemus con- 
ſeRarium unnm vel alterum, quibus forte ſolis hc paucula meryerant 
impendi ; 2 quibus nempe Maxima, Minimaque ſul generis innume- 
ra determinantur. 

Sit Semicirculms ABT, cujus centrum C, litque ſegmenturs 


ADB ; &huic adſcripta paraboliformis A F B, cujus exonens —; 


ſititem AD D — C A, parabeliformis autem parameter (hoc 


eſt rea, cujus aliqua poreſtas in poteſtatem ſegmenti axis, ſeu A D, 
duRa conficit pane ordinatz, ceu D B) nominetur p , erit p in ſuo 
genere meaximun. 

Nam utcunque ducatur GE ad DB parallela, & ad GE polita 
concipiatur paraboliform, ipli A F B coordinara, cujus parameter di- 
catur q. quum trgo paraboliformis AF B circulum extrorſum contin- 
gat, crit GFE—G E; adeoque G F* ©-GE2Z, hoceſtp=== « 
AG: qz= x AG:, quarepT" 9 
 Notandumeſt eflep2==2= = Z D” x AD===2. EEE 
—=ZG* x A G*=2.. unde Z D" x AD*"=2:5—ZG=xA G==2, 
quare Z D* «x A Dz=2* eſt maximum. 


Exemp. 1.Sit » = 1, &m = 3.erit ideo p* =>ZD* x AD= 
ZDqxBDyq, velg*=ZDxBD. Item AD= 
4CA. | RE ht til 

2. Sitz=23Z, &w= 10. cettp*= = ZD'**xAD+. 
_velp?*=ZD#*x AD*= ZD** BD+*.& AD 
=SQV A. . SI 


XXVI. Sit item __ ( zquilatera]) cujns centrum C, axis 
Z A, 6& hulc inſcripta paraboliformis A F B cujas expo- 


nens _ parameter p; litque AD=== "CA; crit p ſui gene- 


neris maximum. 


# , 


Nam utcunqueducatur E G ad BD parallela , 6c ad .E G conſtituta 


intelligatur perabo/iforms, ipli A F B coordinata, cujus parameter 9- 
quum ergo eg a AFB hyperbolam introrſu in 
girGF==DGE-, hoceſtpz=* x AG *" SqI3Z=<= x AG*, 


quare p24. Notanduws 


Fig. 149: 


L fn c T. XI. 


Notarduns lt eſſe p 2225. = [ann * & q 2225 = 


Fi = *iind i ED= _ZGz, Z D* . 
1g. I 49+, | AG> »—=m= ec AD3*== "2 AG22=* quare7Ha »—* eſt mt- 


3 5 
Exemp.1.St» =2,;&m=3, erit = Sp>- = 55 + & 
BD* ZDgq | | 


p =ADq_ TD” ſtmAD=CA, 


4 Tye 
2, Sit » =3; &&m = 4zcrit p*=1-pxovel p == 1 


D#+ "Th 
=I=Fp- Item AD=2CA. 


8 
5 Sh9=5,Gm=$ repo =EZDbortp = 2D 


8 Dy 
=Ip=6D:: kmAD=$CA. 


. Quonizra in, his Cyclowetrien ung) quid {1 obiter eo ſpeQantia 
: Theoremata,quz ad inanum, paucula ſubjunxero ? praſternatur au- 
Fig. 150. temantem hoc x«Soamiy :; * | | | 

Sit, gurva Guepiam. A.G B, cujus axis A D, &- ad hunc ordinatz 

retzBD, & Ez Habebit curva AB ad curvam AG majorem rati- 
- onem quam rea B Dad retamGE. 

Nam ducatur reta G Had AD parallela : ſecenturque reta B H 
punts Y, &: reta G EpunRiis Z in particulas indefinite multas , per- 
que punRa Y, Z ducantur retz Y M, Y N, ZO,ZPad AD paral- 
lelz: curyam interſecantes punAis M, N, O,P , per quz ducantur | 
reatz MR, NS, OT, PV ad BD parallelz. Eſtque angulusB M Y 1 
(ur e ſuperius oſtenſis liquet) minor angulo N GS, unde MB.BY 

T"'GN. NS. Similiquede cauſaeft NM. MRG>- GN.NS.* 

* Vid. Append, quare conjune effBM + MN NG. BY+ MR+ NSC 
Let, A. - GN.NS, hoceſtarc. GB:BH© GN.NS. rurſus (Ediſcur- 
ſu conſimili) ratio G N ad N S major eſt (ingulis rationibus OG ad 

GZ, OPadPT, & A PadPV; idcircoq; junteeſt GN. NS 

arc. AG.GE. quapropter erit GB.B K©&- AG. GE. permuran- 

doqueGB. AGe-BH.GE.. quare componendo eft AB. AG 
—=BD.GE. | TO OO 

:  AXVIIL 


i aitead 
. F > 
SA. k 4 


$2... 


Som 


T_RSVAPEL 
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XXVI1II. Sit Cireulns AMB, cujus Redis CA, & ad hnne pete _. 
pendicularisretaDBE , ſit item curva A N Eralis, ut duQta utcun- Fig, 151 
quere&iP M N ad D E parallela (quz circulum ſecet in M, dittam 
cnrvam in N) fit reta PN zqualis Arcs A M ; fit demum-ave 
AD, baſe D E deſcripta Parabola A © E, hac extra curvam ANE 
tota cadet. 

Nam ſecet re&a P N parabolamin O ,; & conne@antur ſubtenſz 
AB, AM, eſtqueDE.PN ::arc. AB. ar. AM*AB.AM- 
::DE.PO.quare PN*aPO , unde liquet Propolitum. 

XXIX. Exhinc (& e vulgo notis ſpatioruw ADB, ADE dimen- 
frenibas) facile colligitur hc regula : 2 S I Er —Iarc. AB. Fig. 152- 

Porro (i ponatur arc, A B = 3o grad. litquez CA=113 , juxta 
regulam iſtam compurando, proveniet tots circumferenria major quam 
355, minus fraQione unitatis. | 

XXX. Hinc etiam dats «rc# A B, nominariſque AB=p, CA=r ; & 
DB =e, ad inveniendum ſinnm reftuwm D B adhibebitur hxcqua- 

3rr 277 p 3yop- 
; Fn an grr-I-pp e— ee, vel ponendo k — orr-E pp Crit 
p=4ke—ee.vdzk—4/ 4kk—kp=e. | Ei 
' XXXI. Sit A M B Circalz@, cujus Radius C A, & huic perpendi- *'5+ ! 53+ 
cularire&aDBE ; ſit item curva ANE pars Cyclozdss ad Cireulum 
AM B pertinentis , demum ad axem AD, baſin DE ſtatuatur Par - 
bila AQE;, hzcintra Cycloiders tota cadet, 

Etenim utcunque ducatur retaP MO NadD E parallel3, lineas 
expoſitas ſecans, ut cernis ; connectanturque ſ#btenſe AB, AM; 
eſtque DE.PO:: AB. AM:: carv. AE.ANC DE.PN, 
adeoque PO => PN. unde conſtat Propoſitum. 

XXX1I, Exhinc, & E notis ſegmentorum circulars atque Sno 
ls d; is er Zona 2 CAxDB+CDxDB 

menſion » Cc Celicirur 4 9" 05 Robo EE 
Earc, AB, | 

Porro fi fuerit arc. AB — 30 grad. & ponatur 2 CA=113; EC 
regula hac conſeRatur fore toram cironmferentiam minorem quam 
355, plus fraRtione. Bs 

Vides igitur ut e propoſitis duabus regulis ſtatim emergit D:ameers 

ad Circumferenttam Proportio Metiana. 

Xx XIII. Quoniam exorbitanti ſe obviam dedit C759; hoc adno- 

tabo / heoremsa, neſcio an uſpiam ab .illis, qui de Cyctvide ram fuse 


ſcripſerunt, animadverſum : Completo RefFangu/o ADEG, res 
AEG 


cio 


Lic XL 


AEG zquatur Circnlari ſegments ADB demonſtrationem, ne longius 
evager, obmittam. 

XXXIV. Sintduo circu!; AIMG, AKNH feſe contingentes ad A , 
communique diametro A H G, wr perpendicularis ducatur rea 
DN M: habebit ſegmentym AIMD ad ſegmenrum AKND mino- 


. rem rationem, quam reta'DM ad reftam D N. 


Fig. +1 54. 


Fig 155. 


Nam fit AR ad AG perpendicularis, ac ipſi A H zqualis ; & 
conneRatur H R, cui occurrat reta MD in X, ducaturque re&a 
GXS,; tumadaxem A Gparametram AS per N deſcripta con- 
cipiatur Elipſis ALNG, hec (uti ſatis manifeſtum) intra arcum 
AKN tota cadet. Eft autem ſegm. AIM D. ſegm. ALND:: 
D M.DN. ergo ſegm. AIMD. ſegm. AKN Da DM. DN. 

XXXV. Sit Elliplis.YFZT, cujus axes conjugati YZ, FT , fit item 
reta DC axi majori Y Z parallela ; & per D, F, C tranſeat circulus 
DFCV centrum habens K, in ellipſis axe minore F T fitum; dico 
circuli partem DOFPC intra elliplis partem DMEXNC jacere. 

Nam (it Flad FV perpendicularis, & in hac ſumatur i-S = FV , && 
connectatur V S, cui DC produa occurrat in X , & connexa T X 
ipſ1 FI occurratinR. & cumfit GD qz=FGxGV=FGxGX; 
I1quer ipſam ER efle elliplis, axi F T congruam, parametrum , unde 
conſtat Propoſitum. 

XXXVI. Sit circuli, cujus centrum L, ſegmentum DEC, & ſumpto 
in ejus axe GE punto quopiam F, (it curva DMtC ralis, ut ducta 
utcunque ret) RMSad GE parallela, (in KS.RM::GE.GF, 
erit DMEC elliplis, hoc modo dererminatra : Fiat EG.FG::GL. 
GH , & per Herigatur YHZ ad DC parallela,firque HY par ipli LE , 
erunt HY, HF elliplis ſemiaxes. | | 

Demonſtratum habetur a Greg. 4 S. Vincentro, L.IV. Prop. 5 4. 

Coral, Hinc ſegm. DEC. D\iFC:: EG.FG, | | 

XXXVII. Sint duz circulorum portiones DEC, DOFC, quarum 
communis ſubrenſa DU, & axis GFE , portio major DEC ad portio- 
nem DOFC majorem rationem haber ea, quam haber axis G E ad 

axem G F. EE es E- 

Nam lint L circult DSEC, & Kcircu'i DOFCcentra , & fiat EG, 

FG::GL. GH, & hat YHZ ad H perperdicularis, & fit. HY z- 


- qualis ipſi LE , tum ſemiaxibus HY, HE deſcripta concipiatur elliplis 


YDMECZ., e mox pradictis liquet ellipfin DUEC circulo DOFC 
circumduci, Eſt aucem circulare ſegmentum DEC ad {egmentun el- 
lIipticum OMFC, ut GE ad GF; quare ſ-gm DEC aq jegm circula- 
re DOFC, rationem habet majorem, quam GE ad GF:;. Cuod. E. D.. 

| | Lzcr, 


—— 


—LEERIIe rr tn in nin re 


un nr Dr rr one 


Leer. XIL 

N ſuſcepto negotio progredimur , quod ut (R—_— licet) decurte- 
mus, nag gs one obſervetur, inſequentibus ubique line- 
ans A B curvam elle (qualgytratamus)) quampiam , cujus Axi AD, 
huic Ay 8"7" omnes retas BD, CA,MEF, NG perpendiculares , 
& ME, NS, CB parallelas efle; puniium M libere ſumi ; arcum 
MN indefinite parvum efle ; retam « © curvz V B, « «curvz A M, 
k 7 arcus MN zquales efle; ad retame C applicatas ei perpendicy- 
lares eſſe. His preſtratis, >» 


_ 


Pr eparatio 


I. Sit M P curvz A B perpendicularis ; & linex KZL, «90 ta- Fig. 156, 


les, ut F Zipſi MP, & x9 ipli M Fxquentur ; erit ſpatium «£© ipli 
AD L K zquale, 

Nam Tr:a»g#laMRN, PF M ſimilia ſunt, adeoque MN.NR 
::PM.MF. unde MNx MF=NR xPM, heceft (fubſtitutis 
Xqualibus) £Y x# + —=F G x FZ, ſeu reQtang. pd = reQang, FH, 
ſpatium vero « © minime differt ab indefinite multis reQangulis, 
qualia 69 ; & ſpatium AD L K totidema reangulis, qualia FH, z- 
quivalet. unde liquet Propoſitum. 

II. Hinc, ficurva A M Bcircaaxem A D rotetur, habebit ſe pre. 
dutta ſuperficies ad ſpatiuw AD LK, ut Far Mag en circuls ad ra- 
dinws , unde noto ſpatio A D L K cognoſcetur dia ſuperficies. Con- 
ſequentiz rationem jam antea pridem afſignavimus, 


III. Exhinc Sphere, Spheroidis utriuſque , Conoidimque ſuperficies 
dimenſionem accipiunt; nam fi A D fit conicz ſeRionis, a qua i 
figurz oriuntur, axis ; linea K Z L ſemper aliqua conicarum exiſter, 
haud difficili negotio determinabilis. Hoc ſuggero tantum, quoniam 
nunc evulgatum habet ur, | 


P IV. Tiſdem 


1537s 


Fig. 156+ 


wo w 


L x c Tr. XI. 


IV. lifdem ſtantibus, ſit curva A Y Italis, ut ordinata F Y ſit jn- 
ter congrnas F M, F Z Jropornene media , erit ſo/;dum ex ſpatio «AC 
Fig. 156, circa axem «6 rotato factum xquale ſolide, quod A ſpatio A DI circa 
157. axem A D converſo procreatur. 
 NameſtMN.NR::PM. MF::PMx MF.,MFq::FZ « 
FM .MFq. unde MNxMFq —=NRxEFZ xFM, hoc eſt 
pyxaoqzENRx%*F Yq Undeliquer Propolitum. 


__ V. Simili ratione colligetur, f1FY ponatur inter FM, F Z bime- 
Fig. 156, media, fore ſummans caborum ex applicatis (quales x #) a curva « 
157+ ad retams ©, [uwmme euborum Ex explicatis. curva AYlI ad 

| retam AD. parique modo fe res habebit quoad czteras prteſia- 


#65, a 


VI. Porre, ſtantibus reliquis, (it curya V X O talis; ut E X ipſi MP 
Fig. 156. @quewr ; & curva fs. talis, ut «& zqueturipfi PF, erit ſpatium 
«@ | Cxqualeſpatio DV O B. 
NameſtMN.MR::MP.PF, adeoqueMN*xPF=MR 
x MP. hoceſtwsr xKE =ES xE X.velreang. ET = reQang. 
Eo, Unde liquer Propolitum. 


Fig. 156. VII. Subnotetur hoc : Si curva A B lit Parabola, cujus Axis A D, 
parameter R , crit curva V X O byperbola,cujus centram D, Axis DV, 
cujuſque parameter axi R xquatur (ſcilicer ob EXq= (PMq= 
PFq-|-FMq —I+FMgq ==+DE q=) DVq-|-DEq). 
Kem ſpatiumy «C4 © crit Refiangulum ; quoniam ſingulz applicatz 
5 ipfi El Xquantur. Conſtat itaque dato ſpatio hyperbolico DVOB 
curvam AM Bdari; & vicifſim, Hoc obiter. 


: VII. Adnotari pofſet etiam omnia fimul quadrata ex applicatis 
Fig. 157. ad retam «C a curva of Xquari re&angulis omnibus ex P F, E X 
ad retam DB applicatis (ſeu compuratis )) ; cubos ex «£ xquari iplis 

PFqx EX, acitaporro, 


Vig. 157. IX. Adjungaturetiam ( produtiP MQ) ſiponaturF Z zqua- 
lis ipfhPQ, &a9 ip AQ,; Se d\ ſpatio ADL Ka- 
quarL 


Nam 


__ Oe ea re a a a Oe ATC nn  ————t een re AT. 


DA A no. cocoon Soomococec cc << - 


CD  m———— CE 


L#CcT XL - - 7 197 


NamobM N.'NR::PM, MF:; PQLQA; et MN *« 
QA—=NRxQA, hoceſtreQang. u 9 = reQang, FH, 
' X. Potro, curvam A B tangat refita M T,. lingquecutve DXO ; 
pontonar. dy ot, =="7 wir & jg 1p ME ;-erid fpuium | 
my, zquale ſpare. D OB. Tt 1 ET Fig. 158. 
Nam MN.MR::MT-MF.,qure MNxMF =MRaMT; I 59. 
hoceſt pr * #@— ESxEX, unde patet, A 


XL Hinc rurfus, ſuper ficies ſolids ex ſpatis AB D circa axem A D 
converſione progenitl ad ſparium DX OB ſe habet, ut (irculs Cir- F; 
enmf. ad radium , hoc igitur noto ſimul illa innoteſcer. unde rurſus *'>* 7 5 8. 

Spheroidam, Conoidurque ſuperficies dimetiri licebit. | 
XII. Si linea D Y I talis fuerit, ut fit EY=4#EXxMEF, erit 
ſolidum ex jpatio aE# circa axem 4 rotato factum zquale ſolids, quod 
ex ſpatio D BI circa axem DB rotato progignitur. | 

Frenim eſt MN -MR::MTxMF.MFq:;EXxMF.MFq _ 
::EYq.MEFq. quare MNx MFq=MRxEYq. hoceſtwr Fig 158. 
x keq —E SxETq. | I59- 


XIII. Simili ratione Cuborwn (aliarumgque poteſtatum) ex ordina- 
tis (& ? [unmmas cum ſpatiss ad reftam D B compuratis licebit conferre, 


XIv. Sint przterea linex AZ K, «£4 tales, ut FZ ipſi MT, & 
x E ipli T F zquentur , ſpatiuw « £4 xquabitur ſpetio ADK. ; 
EtenimMN.NR::MT.TE; hoc eft «wr ,FG:: FZ.p&, Fig. 158. 
quareyyxEE=FGxeFz. A Aeet93 74:01 159: 


XV. Etiam ſumma quadratorum ex applicatis u £ xquatur ſunme 
Reftaupulorum exTF,FZ, & ſumma Cuboram ex wt xquantur 
iplis TF q x FZ (adrectam ſcilicer AD computationem exigendo) Fig, 158, 
parique quoad, c#teras poteſtates modo, © © | iIF9. 


XVI. Rurſus ponatur reta Q M P.curvz A M B perpendicularis ; 
ſirque re&ta © & zqualis ipli B D, & compleatur Reftangulum a, | 
tum curva KZL talis ſit, 'ut FZiph QP zquetur , crit reltarg. WIN Fig. 166, 
zquale ſpatio ADLK. | TIAL IE oa 161, 
Nameft MN.NR::(PM.MF::) PQ_IF. quare MN 
xIF=NR=*PQ, hoceſt w "PO EG x FZ. unde patet. 
2 Hinc 


x08 


Fig. 160, 


I61, L 


Fig. 160, 
IG1, 


Fig. 162. 


Fig. 163. 


Fig. 162. 


Fig. 163. 


w— 
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Hinc noto ſpatio A KL D cognoſcetur curyz A M B quantitas; 


XVIL Item, poſito retam T M Y contingere curvam A M B, fa- 
Qaque © y— BC, complet6que Reftavgnis «Cy 4, fit curva OXX 
talis, utF X ipfi T Y zquetur , erit ſpativ” ( infinite protenſuma ) 
ADOXXzquale Reftangulo Cyl. - | 

NamMN.NR::YT.DA; hoceſtkr. FG:: FX. pb .,& 


EYVxKg—FGxPFX, quareliquet. ; 
Hinc rurſus, exploeato [anti ADOXX curva A M B innoteſcet, 


XVIII. Quin adſumpti quapiam determinata R, 6 fati rea Cf 
—=R; ſicurvaOXXralislit, uu MF.MP::R.FX; eritre&ax- 
gulum _ Xquale ſpatio ADOXX. ac inde comperto hoc ſpatio, 
curya prorius innoteſcet. L 

Nam M N..N RMP. ME:: FX. R. adeoque MR*R— 
NRx*xFX, ceuperxpt=FGxXFX. | | 

Compluratalia poſſent adponi ; ſed vereor ut hac nimis quam ſuffi- 
cere yideantur. | 


XIX. Adnoteturſaltem, hac omnia zque vera fore, nec abſimili- 
ter oſtendi, poſito curvz A M B convexa reftam A D ſpeRtare. 


XX. Ex often(is autem wet hodu facilis emergit cyrvas (Sognuerr- 
x55) deſigndrd;,quz dimenſionem admittunt qualem qualem ; nimirum 
ita procedas. . ; | 

Quamlibet (tibi quadantenus notam) rear trapezian reftengu- 
lam, duabus parallelis retis AK, DL, reti AD; & lines qua- 
cunque K L comprehenſans accipe sis. ad iſtam vero lic referatur al- 
tera ADEC, ut dui quacunque reta FH ad DL jparallela (quz 
ſecer lineas A D, CE, KL punctis F, G, H ) adſumpraque rei de- 
terminata Z, ; ſit quadratum ex F H 7 np quadratu ex F G, & Z. 
quinetixm fit curya AFB talis, ut ad ipſam produ&ti rea3 G F1, fit 
reftangulum ex Z, & FI xquale ſpatio AF GC, erit reftangulum 
ex Z,, & curva A Bzqualeſpatio ADLK.. 

que procedit methodus, etiamſi rea A K ponatur infinita. 


Exemp. 1. Sit KL reftalinea , erit curva CGE Hyperbola, 


2. Sit lineaKL Arcus Circwli, cujus Centrum D ; Sn 


L E c T' XI: 109 
=; erit curva AGF ('irenulw,; & curva A, B = 
bY | 4 


+= arc, KL. 


2 


3- Sit linea K L Hyperbola 2quilatera, cujus Centrum A, 8 Fig. 164. 
-—- ©-onaat, erit CGE rea linea , & curva A B | 
Parabola. 5 


4. Sit Linea KL Parabola (cujus axis A D) erit curvaC GE 


cv” Parabila , & curva AB Paraboliforminum quz- Fig. 163, 


5» Sit curva KL Paraboliformi quzdam inverſa, vel infin> Fig. 165. 


ta (talis ſcilicet ut ſit FH = Xs) erit curva AB Cyclo- 


&, ad circulnm pertinens, cujus Diameter ipli Z xqua- 
tur, | 


| Elegantiora forſan Exempla ipſe circumſpeRans excoglitabis. t 


APPENDE- 


>  , 
-» . 


TIO 


Fig. 167: 


Le cr, XI. 


APPENDICULA x. 


Ic demum eth przter inſtitutum (it particularia nunc attingere ; 
qualibus ſane , hzc generalia conſequentibus , admodum pro- 

Clive forer turgidum Volumen compingere ( «mics tamen moren ge- 
rens opera dignum cenſemi) ſubtexam ad Circnls 7 angentes Secanteſq, 


ſpe&antia nonnulla, pleraque de ſupra poſitis emergentia. 


Preparatio Communzs. 


Eſto cirtul; Quadrans A CB, quam _— rex AH,BG, & 
in produQtis H A, A C ſumantur AK, CE lingulz pares radioCA, 


| Ge aſymptotis A C, C Z per K deſcripta lit HyperbolaK ZZ; aſymp- 


toris B C, BGper EhbyperbelaL EO. Sumaturetiam inarca AB 
pountium arbitrarium M, per quod ducantur reta CMS ( tangenti 
AH occurrens inS) re&ta MT circulum tangens, reta MF Z ad 
BC parallela, retaMPLad A C parallela. Sir denuo rea « Cx- 
qualis arc#; AB, & = arcui AM, & reaz «y, 54 v4 retzaCc 
perpendiculares ; quarum «y = AC; KE5 = AS;6vÞ=CS,;pw 


I. Reta CS xquatur retxF Z ; adeoque ſumma ſecartium ad 
arcuns A M pertinentium, & ad retam A C applicatarum zquatur 
ſpatio hyperbolics AF TK. 

EſtenmCF. CA::(CM. CS::)CA.CS. adeoque CF 
xCS=CAq, item CFxFZ=CA x AK=CAq.crgoCS = FZ. 


Il. Spatinm 5 (hoe eſt Smomma tangentium inarcu AM ad re- 
Ram ej applicatfarum) xquatur ſpatio hyperbelico AFZ K. 
Patet ex hujuſce LeCtionis g. HI. 


— OS 


L t: c r.: XI. ITN 


}1I, Curva A X X talis fit, ut PX ſecanti CS (vel CT) zquetur 3 
ſpatinms ACP X hoceſt Summa ſecan:ium ad arcum A M pertinen” 
tium, & ad C B applicatarum) zquatur dup/o ſefFors ACM. WE 

Nam (4) /patiorws AF MX Segments AF M duplum eſt ; & reft- Fig. 166, 
angulum © CPM TrianguliF CM. ergo torum ſpatins ACP X () 19: Let. 
rotius ſeforis AC M duplum eſt. XI. 


| Etiam hoc E 1 6. hujus duodecime Lectionis aperts conſt. 


IV. Curva C VV talis fit, utPV Tangent: AS zquetur, erit 
ſpatium C V P (hoc elt ſumma tangentium ad arcums A M pertinen- 
A ye 6c ad reftam CB applicatarum) xquale ſem:ſſi quadrats ex. 
ſubteuſa A = 

Manifeſte conſeAaturex ſeptima undecimz LeRionis. 


F ig. 166, 


V. AcceptiaCQ= CP; & duti QOadCe paralle}a (quz 
hyperbole LE occurrat in O) erit ſpatinm hyperb-licum P LO Q. du- 
Rum in rad;ww CB (ſeu cylindricum ad bafin P LO Q_, altitudine _. 
BC (duplum ſumme qguadratorum ex refis CS, ſeu P X ad arcuns Fig. 166: 
AM pertinentibnus, & ad retam C B applicatis. | 
— PL. QO:: (BQ. BP. hoceſt;:) BC+CP. 
. BC— CP, erit componendo PL+QO.QO:: 2BC.BC 
— CP. itemeſtQO.BC::BC. BC-|-CP ; ergo ( pares ra- 
tiones adjungendo ) efſtPL|-QO.QO+ QO.BC=2BC.. 
BC— CP-|-BC. BC-CP; hoceſt PL QO. BC:: 
2 BCq.BCq—CPQ (hoc eſt::) 2 BCq.PMgq. verum: 


- KA WE LT? - 
. - 


eſt PXq.BCq::BCq.P Mg.vel(antecedentes duplando)zPXq. 
BCq: :2 4 .ergo PL+QU.BC :: 2 PXq, BCq. vel PLxBC-+- 
QOxBC.BCq::2PXq. BCq: quire PL x BC-|+-QO x BC=2PXq.. 
itaque B QC in omnes PL -|-Q O duRa adxquat omnia totidem-PXq , 
unde conſtat Propolitum, 


VI. Hinc ſpatium @ y & k (hoc eſt ſumma ſecantinns in arcn AM _ 
ad «6 applicatarum) zquatur ſub4wpls ſpatio hyperbolicoÞP LO Q, Fig. *167:- 

Nam ſumarur arcus MN indefinite parvus,& huic zqualis refta jv, 
ducaturquereta N Rad A C parallela. EſtqueMN.MR :: (MC. 
CF:;CS.CA::PX.CA::) PXq. PXxCA.  adeo 
MNxPXx CA=MRxPXq. ſeu wo xl x C A= MR x 
PXq.atqui (ex pracedente ) omnium M R * P X q ſumma ſpatit- 
PLOQiunCAdutti ſubduplaeft. Ergo omnia totidem þ s x 
in C Aduftacidem ſubduplo xquantur, quare ſpatium «48 _ 

nibus- 


STE RE, Ho BORA Sos A AR Fa, - 
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gibus 4 v**p par) zquatur ſubduplo fpatii P-LOQ. 


Fig. 167. VIL. Omnia quadrata ex reRis yy (ad retam «+ applicais) xquant 
CAxCP xP X(hoc eſt parallel:ppipeduns Baſe Reftangulo ACPD, 
Altutundine C'S). | 
Hujus Effat: demonſtrationem (quanquam wezxee") tranſilio ; quo- | 
niam aliud Schems diſcursumque prez reliquis pleriſque longiuſculum 
expoſcit , neque rem tanti video, 


Fig. 156. VIII.Curva AYYtalis fit,ut FY zquetur ipſi AS;duRta tum rea YI 
ad AC parallela, erit etiam ſpativns ACIYYA (hoc eſt ſumma 
Tangentinm ad arcum A M pertinentium , & adretam A C applica- 
pron. una cum reftarguloF CIY ) xquale ſubdnplo ſpatio hbyperbo- 
licoPLOQ. 

\r.Ie8 New Hes ay Tk (a) xquatur reftavguls ACPD; hoc eſt 
ns Sos " reftlanguloFCIY (nameſt CA.AS::CF.FM, velCAFY:: 
(5) 1 4. Lec, CF.CP.adeoq,CAxCP—=FYxCF).item ſpatium y#+% (hoc eſt omnes 

XIl. retz T Þ ad a& applicatz,quotquot ad arcum AM pertinent) (6b) x- 

quatur ſpatio AFY , ergo ſpatinys A CIY A zquatur ſpario «y 44; 
hoc eſt Gor mox oſtenſum) ſexifi ſpetis hyperboiciPLOQ. 

Aliter illud, (eique connexa) mens 
mate, 


s ſum, hoc premiſſe Lem- 


1X. 'Sit Hyperbola equilatera (axes nempe pares habens) ERK ad 
Fig, 163, Cujusaxes CE D, C1, & ad hosordinatzKI, KD, fit itemcuryi 
EVY talis, utin hyperbs/a libere ſumpto punto R, dutique re&ta 
RVSadDCyparallela, ſimtSR, CE, SV continue proportiena- 
les , connexa rea CK, erit Spatinys CE Y 1 Seftorrs byperbolics 
K CE duplum. 
Nam ducatur R T hyperbolams tangens, & R Had CI parallela. 
Eſtque CH.CE::CE.CT. quareCT —SV, vel HT == RV. 
Iraque Spatrzum E D K Y duplum eſt ſegment; E DK. item reftangu- 
16' IetXl. Jum IK DC trianguli C DK duplum eſt , ergo reliquum ſpatinm 
CEY Lreliqmi ſectors E C K duplum eſt, 


; X, Reſumpta jam quadrante circulari ACB, fit CE= CA; 
Fig. 169. &axe AE , parametreetiamAE, deſcripta {is Hyperbola EKK; þ 
poſitoque curvam AYY talem effſe, ut ordinata quicunque re&a : 
MFY, lit FY tangenti A Szqualis, ducatur rea YIK (recarn | 

CL, 
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C 2 ſecans1aI, hyperbelamin K) & conneRatur C K ; erit ſpatium 


ACIYA ſettors hyperbolici E C K duplum. 

Nameſt Clq.CAq::ASq.CAg::FMq.CFq::CAq 
— CFq. CFq. componendoque ,C 1q -þ- CAq.CAg:: 
CAq.CFq. hoceſt (ex hyperbole natura) I Kq. CAq::CAgq. 
CFq.vellK.CE::CE.IY. itaque ſpatives ACIYA ſeftors 
E C K duplum efle perſpicuum eſt e prxcedente. 


XI. Coroll. Hinc fi Polo E, (hord4 CB, Sagitta C Adeſcripta ſit 
Conchaus AV V, cu occurrat Y F MproduttainV,erit MV —FY; 
adeoqueſpatinns AMV ſpatio A E Y xquatur. 


XII.Unde [1 patiorum ejuſmodi Conchoidalium dimenſiones innoteſcunt. 
X111. Neſcio, an opere lit hoc adjicere (orolarium. 


XIII. Sitreta AE reaz RS perpendicularis, &CE=CA ; 


{intque duz (libimert inverſz) Conchoides AZZ, EYY adeundem 
polum E, Fommunemque regulam RS deſcriptz, ab E vero ducatur 
utcunque rea E Y Z. (lineas interſecans, ut vides) fit etiam hyperbale 


113 


Fig. 16g. 


Fig. 179. 


equilatera, EKK, cujus cextrnums C, ſemiaxis C E; du&ciqueIK 


ad AE parallela, conneQatur CK, erit ſpatinm quadrilineum 
AEOTZPA (retis AE, Y Z, & conchis EOY, APZ compre- 
henſam) zquale quadrup!o ſettor: Hyperbolico E CK. 

Nam ſi centro E per C ducatur arcs circularis C XK, Edictis faci- 
le colligetur ſpatium AP ZI C zquari duplo ſetors Hyperbolico ECK 
una cum ſettore circulars CEX. item ſpatzum E O YIC zquarl dup/s 
ſeftoriECK, dempto ſeitore CEX. NE 

Ita quoque facile colligas. Ducantur ZF, Y Gad CS parallelz, 
& protrahantur GYL, LIH.acobl1Y=—IZ, eftFZ+ GY= 


2 Cl. &trep:zinms F GYZ=refteng.EGLH=2CGxCI. 


ergo Pater. 

p'# rag oteſt, {i lubet, dui AT ad CS parallel, protraQa- 
queEZT, (i ponatur N = 2 triang. CEI — 2 ſet. ECK, fore 
ſpat. EZT-EOYE= 2N, 

Nempe N-|- CXI= ſpat AZT.& N — C XI = ſpar. 
EOYE. | 

XIV. Adjiciemus etiam hiſce cognatam C:ſſpidals ſpati: dimenlio- 
nem. 

Sit Semicirculaa AMB ( cujus centrum C ) quem tangat reCta 
AH , eique congruens Ciſſo# A ZZ cujus ſcilicet hxc proprietas eſt, 

ut 


Fig. 171. 


Fig. 172. 


Fi . I 7 3o 
(7,8 12, 


EL 8c 7; NIL 


ur in circumf. AM B ſampto utcunque punto M, & per hoc trajea 
rea BMTZ, duQique reta M FZ, quxcurvam AZZ ſecet in Z, 
fir MZ — AS) inreQa vero«* ſumatur ex zqualis arcui AM, & 


_ ad *applicentur reftz perpendiculares #5 xquales arc#%m AM ſinu- 


bus verſis AF, erit ſpatinm trilineum M AT ſpatit 4k £ duplum, 
Nam ſumatur «rc M N indefinite parvus, & ei xqualis p' ; du- 
catarque retaN R ad A B prallela,conneRaturque re&ta C M. Eſt- 
quejam AS. AB(2CM)::(FM.FB::)JAF.FM.&2 CM. 
2 MN::CM. MN::)FM. NR. quapropter erit ex xquo A'S. 
2 MN::AF.NR; & ided NRxAS=2 MNx*AE. hoceſt 
NRxMZ=—=24YX*K5, undeſpatiuns M A Z dnploſpation kE x- 
uatur. 
; Hinc cum ſpatis @ py £ dimenſio vulgo nota lit, & e ſupra politis 
etiam facile deducatur , habetur ſpat: c:ſſordalis M AZ drmenſi. cal- 
culum ineat qui volet. 
Iſta claudet hoc (onſeftariolum : 


. XV. Sitcircali quadrans A CB, c:rculumque tangant AH, BG, 
ſintque curvz K ZZ, L E O hyperbole, exdera quz (a) ſuperius, ar- 


- ens vero ſumptus A M in partes diviſus concipiatur indefinite multas 


punRis N , per quz trajiciantur radii CN , & his occurrant rez 
NAX ad puntta X,; ſumma reftarum N X (in radiis) #quatur ſpatio 
ELS & ſumma reftarum NX(in parallelis ad ASYzquatur ſpatio 
PLQO 

3 Rad. * 

Nam triangalum X M N triangulo S A C ſimile eſt; & inde X M. 
MN::AS.CA, & XN, MN:: CS. CA, unde XM = 
= wi — N : & X n=" * _— & ita in reliquis , unde 1iquet 


Proſitum, ex 2, 6 7 harum. 
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APPENDICULA >. 


Revitati fimul ac perſpicuitati (huic autem przcipue) conſulentes 
B przcedentia reo diſcurſu comprobata dedimus; qualinon mo- 
do veritas, opinor , ſatis firmatur, at ejuſdem origo limpidius appa- 
ret. Verum ne quis, minus hujuſmodi ratiociniis adſuetus, hzrear, 
iſta paucula ſubderaus, quibus tales diſcurſus communiantur, quorum- 
que ſubſidio non difficile conficiantur Propoſitormns demonſtrationes 4- 


pagogice. 


I. Sint quotlibetrationes A ad XN, Bad Y, CadZ, lingulz delig- 
nati quapiam ratione R ad S majores , crit own antecedentinns 


( ſimul acceptarum ) ad omnes conſequentes ratio major ratione 


R ad S. 
AX. MC: 
BY .|-B.N:: 


C.Z.|C.O. 


| 

Nam int rationes A ad M, B ad N, Cad © lingulz zquales ra- 

tioniRadS. ergoXM;&Y—aN,acz—O. patet igitur 

fore A-+B-|-C. X+Y +Z A+ B+C. M-- NEO. 
hoc eſt A+B+C.X-þY-+Z©R.S. 


1]. Hine patet, ſi quotlibet rationes lingulz deſignabili quicunque 
majores lint, antecedenrinns ſummans ad ſummam conſequentinm eti- 
am deſignabili quacunque majorcm rationem habere. 


I15 


II. Sit curva quzvis A D B, cujus axis A D, & ad hunc applica» Fig. 174. 


Q 3 ta 
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Fig, 174. 


Fig. 175- 


Fig. 176. 
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taretaBD, curvam vero tangat reta BT; ſnque BP reAz BD 
particula indefinice parva , ducaturque rea PO ad DT parallela, 
curvam tecans ad N ; dico Þ N ad N O rationem habere majorem qui- 
vis deſignabili, puta quam R ad S. 

NamlitDE.,ET::RS, connexaque reQtaBE curvam ſecet in 
G, retamPOinK, per G vero ducatur FH ad DA parallela, 
quontam igitur B P ponitur indefinite parva, eſt BP 2BF ; adeog; 
Þ K== PN (nam fubtenſa B G intra curvam tora cadit) . ergo P N. 
NO PK.KO::DE.ET::K.S. 


IV. Hinc, (i baſis D B in partes ſecerur indefinite mulras ad puna 
Z , & per hxc ducantur rez ad D A parallelz curvam ſccantes pun- 
Ris E, F, G, per hac vero ducantur 1 angenres BQ, ER, FS,GT 
parallelis ZE, ZF, ZG, DA occurrentes pundis Q. R,S,T; 
habebit rea A D ad omnes interceptas EQ, FR, GS, AT ({i- 
mul ſumpras) rationem quavis aſſignabili majorem, 

Nam ducantur reAz E Y, FX, GV ad BD parallelz. Habent 
'Litur reaxZE, Y F, XG,V Aadretas EQ,FR,GS, AT ( fin- 
gulz ad fingulas (ibi in dire&um politas reſpeRive) rationem deſjgna- 
bili quicunque majorem. ergo {imul omnes iſtz ad has fimul omnes 


rationews habent delignabili quavis majorem ; hoceſt reta AD ad EQ_ 


--FR+|- G $- AT ejulmodi rationem haber. 


V. Binc inter computandum, omnes E Q, F R, GS, A T ſimul] ac- 
ceprz nihilo xquivalent , ſeu retzxZE,ZQ; &ZF, YR, &c. #- 
quantur ; item tangentium particulz B Q, E R, &c. reſpeciivis curve 
portiunculis BE, E F, &c. pares, & quaſ1 coincidentes haberi poſſunt. 
quin & adſumere tuto licer, quz evidenter his coherent. 


VI. Sit porro curv4 quzvis A B, cujus eAx# AD, & ad hunc 
applicata D B , xquiſecerur amem DB in partes indefinite multas ad 
punRa Z, per quz ducantur retz ad AD parallelx, curvam AB 
interſecantes pun&is X ; quibus occurrant per ipſa X dutz ad BD 
parallelxreax ME, NF, O G, PH, fit autem ſegmento ADB 
(rectis AD, D.B, & curvi A B comprehenſo) circumſcripta figura 
ADBMXNXOXPXRA major ſpatio quodam S; dico ſegmentum 
AD B non efle minus quam S, | 

Nam (i fieri poteſt fir AD B minus quam $ exceſſu rettangulum 
ADLK adxquante.: & quoniam A R eſt indefinite parva, adeoque 
miror quam A K, liquet retangulum A DZ R minus efle 3 OY 

: LK. 


} 


ec WS L 


nan 


_ 


" a 


— 


L'ECT. XIE. 


ADLK. itempatet ſegwerturm AD Bunacum reftargulo ADZR 
majus eſſe figura circnumſcripta (ctenim refttargulum A DT Rrettan- 
gulu RH,FG,OF,NE, MZ xquatur, proindeque majus eſt r4/1- 
nes AXK,XX P,XXO, XXN,XBM). ergo ſegmentnam ADB 
una cum rect argu/o ADL K multo majus eſt figurd circumſcripta ; 
hoc eſt, ſpatinms $ majus eſt figara circumſcripta, contra Hypot heſin. 


VII. Item, $i ponatur figura inſcripts HXGXFXEXZDH minor 
ſpatio quodams S , dico ſegwentum A D B non efle majus quam S. 

Nam (i majus efle vel1s, eſto rurſum exceſſ# par reftavgn/o ADLK; 
quod utique (ſicut prius) majus erit reffangu/o ADZR. Eft aumtem 
Jegmentum AD B, dempto refta»gu!o ADZR, minus bgura inſcripta. 
ergo ſegmentum A D B, dempro retangulo ADLK, multo minus fir 
inſcripta figura ; hoc eſt ſpatz»m $ minus eſt inſcripta figura, contra 
Hypo heſin. 


VIII. Hin, (i ſp zt:#»” quodcungue fuerit,(pura S) cui circumſcripta 


figura xquetur figure ADBMNOPRA ; nee non cui »jcripta figura 
equetur figure HGFEZDH, palam eſt ſpatium iſtud S ſegmento 
AD B exxquari. 

Nam (uti mox oftenſum ) hoc illo- majus efſe nequit, aut mi- 
nus. 


Poterunt autem hxc ad al:os circumſcriptionzs ac inſcriptions modes 
accomodari . ſuffecerit innuiſle, ; 


Conicorum Superficies dimetiendi Methodus. 


It carva quzpiam A M B, cujus Ax# AD, & in hoc lignatum 

 puntumC, ad ipſum vero ordinata refta BD. a punto quo- 
piam M in curva ſumpto ducatur recta M E curvam tangenz, & a C 
demiittatur CG ad ME perpendicularis, lit item determinata reta 
CV adplanam D A B rea, & conneRatur V G (erit V Giph MG 
perpendicularis, nam fi ducatur CH ad GM parallela, liquet C H 
planoGV GreRtameſſe, adeoque G M eidem reCta erir ) Porro fit 
linea R Stalis, ut dui reta MIX ad AD parallela (quz ſecer or- 


dinatam. 


17 


Fig. 176, 


Fig. 177». 


Fig. 177. 


Fig. 177, 
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dinatamBDinl, &lineamRSinX) (it MP.,ME::VG.IX;, 
vel, ſit linea A Lralis, ut duti MP Y ad B D parallela (quz ſecer 
axem ADinP, &lineam ALinY)litPE.ME::VG.PY; erit 
runc utrumque ſpacin (lingillatim) B RSD, vel ADL duplum ſ- 
perficics conc, qued ex xefta per V Ge curvam A MB mota progene- 
ratur. | 

Nam ſumatur M N indefinita curvz particula ; 6 per N ducantur 
retxNOK TadiphmAD, & N QZ ad BDparallelz (quz li- 
neas expolitas, ut Schema monſtrat, ſecent) connecanturque retz 
VM,VN. eſtqueMO. MN::MP. ME:: VG. I X. quare 
MNxVG=—=MOxIX=IKx1IX.lemetNO.MN::PE. 
M E::VG.PY. unde MN *VG — NO*#PY —QPxPY. 
Eſt autem M N x V Gduplumtrianguli M V N. quapropter tam I K 
x I X, quam QP xP Y duplum eſt er;a»g*l; M V N. pariter autem 
ubique fit, ergo conſtat Propoſitum. 


Exemplunr. 


Sit curva AMB hyperbola equilatera, cujus Centrum C, litque 
CV =CA=r. & CP=x (nam hujuſmodi calc#/o plerunque 
rem expedit peragere) tum connexa MC ,; patet efſe EC =— —_ ; 


&MCq=2xx—rr (nmPMq= xx —rr) itemeſt MCq. 


CPq::MEq.MPq; hoceſtMCqCPq::ECq.CGq. hoc 
4 4 4 
: . quare VGq= 


e Re . . . TPO o —_ wy 
ſt 2xx—rr. xx > CGqz ——— — appt rp 


2rrxx VAqzCPg VV A*CP 
TR= == MC vel VG=—x£F&- » quare 
VG.VA::(CP.MC)::MP.ME, hinc conſeQatur in hoc 
caſa, ,quum ubique fit I X = V A, lineam RS fore rettam , & reftan- 
gulum BRSD ſuperficiei conice AMBYV daplum eſe. 

Czrerum hoc elegans exemplum ſappeditavit Generoſus, ingenio ac 
eruditione przſtans, Vir ( Collegit noftri, q50d ol1m Sociorum Com- 
menſalt incoluit, ornamentum) D. Franciſcus Feſſopize, Armiger , 
cyjus in hanc rem perquam ingenioſo mihi comiter impertito ſcripto 
(ys injuſſu quidem, at ſpero non ingratiis) ſeu Gemma quadam an- 
debo mea condecorare. 


Prop. 


— — —  —— — 


Pe moon, 
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Prop. t. 


Si a punto E in axe Am com refti AB Cp rea infinitaE C 
tranſeat per con ſs; & quieſcente termino E circumferatur 
re&ta E C donec redeat ad locum a quo coepit moveri, ita ut ſemper 
aliqua Pars £jus ſecet cont ſuper ficiens (puta per Hyperbolam CFD & 
retas DA A C in ſuperficie con litas) ſolidum comprehenſum a ſuper- 
ficie vel ſmperficiebus genitts a linea E C lic mota & a portione ſuperſi- 
cies ejuſdem coni terminatz a linea vel lineis CFD, DA, A C quas 
rea E C circumlarta deſcribit in ſ#perficie conica, erit xquale Pyra- 
midi cujus Altitude eſt Xqualis perpendicnlart E » a punto E ad latus 
Con deduRtrz b fs vero #qualis eidem ſuperficies contce- terminate a 


. lineavel lineis CFD,D A, AC generatisa motalinex E C, 


Solidum enim E CF, DA C conſtat ex s»nfinitis prramidibia E Co A 
E o 0 A, &cc. zquialtis perpendiculari E », quarum baſes omnes 
ſimu] ſumptz, exhauriant fager fete comicaw CFD,DA, AC. 


Prop. 2. 


Datus ſit Con retus AB Cp ſecetur aplano CFD axi Am pa- 
rallelo ducantur retz A C, A D a vertice con: ad /;neam hyperbolicam 
CFD, & ſuper triangulo A CD erigatur pyrams E A CD: habens 
verticem Ein axe con ; litque E & plano A C D-: perpendicularis, 6 
E » lateri coni. 

Dico, ſuperfictes conica terminata a linea hyperbolica CF D & re- 
RisDA,AC ita ſe habet ad ACD bsſem pyramids EACD ut 
altitudo E ® pyramids E A C D ad perpendicalum E#. Quoniam. 
enim Conicti ACFD, E CF D habent vertices A & E inplano ball 
CFD (quzeſt mrique Conico communis) parallelo ergo funt #+ 
quales. Stergo a ſolido quod componitur a conico AC FD: addite- 

yramide E C A Dauferatur conicus E C F D' reliquum erit ſolidum: 
ECFD ACquale in propolitione prima deſcribitur motu retz E C 
xquale + hone E A CD; Quoniam.vero aqs:/ium ppramiduns re- 
ciprocz ſunt baſes al:itudimbars , ut alutnds E# pyramidis E ACD 
ad perpendiculum E » ita crit ſuperficres conica terminata a linea h 
perbolica CFD Eredtis D A, A Cad Triangulum A CD. q. E. D. 
Prop. 


Fig. 178.. 


Fig. 178. 


Fig. 178. 


Fig. 179. 


-L-v e T7. XI, 
Prop. 3. 


Datus ſit Conz rel A BCp. Secetur a plano (puta triaxguls 
q rt) quod quidem planum ſecabit axem cont in punto q ſupra verts- 
cem productum & 1n communi interſeCtione cum ſuperficie cont habe- 
bir /incams byperto/icam RS t ducantur a vertice coniAretzxAr,Ar, 
a punto q demittatur perpendiculum q X lateri coni A p produfto & a 
pun&o A perpendiculum AZ plano q r r. 

Dico ſuperficies comics terminata a linca byperbolica, r 5 t & reis 
rA,tA, ita ſe habet ad figuram hyperbolicam cavamqr 5 t q ut perpen- 
diculum A Tad perpendiculum q NX. 

ReQa enim gr, circumlata,quieſcente termino q per lineas rst,tA,Ar 
generat tres ſuperfic:es, nempe byperbolicam cavam qr, s t, & duo tri- 


angulaqt A,q Ar, que una cum ſuperficie conica terminata a lineis 


rst, t A, Ar, comprehendunt Sol:dum qr s,t Ar, Hocvero ſol1duns 
equale eſt pyramiai cujus altitudo eſt zqualis perpendiculo q X, nam 
infinitz pyramides qAr V,qAV V, exhauriunt ſolidum qr Sr Ar. 
Si vero aliter contemplari volumus, hoc folidum qr s t Ar poteſt con- 
ſiderariranquam fignra conica Ar Stqr habens pro baſe fgnuram by- 
perbolicam cavam q 7 St q, & pro altitudine perpendicnlum A Z. Ergo 
reciprocando baſes al::tudinibrs,ut AZ adq XN, ita ſwperficies,r St Ar 
ad fignram hyperbolicanm cavamqrStq. | 


Prop. 4- 


Datus ſit Conus reftus A Bb g ſecetur a plano HF E G per axem 
infra verticem, a punto H ubi planus ſecat axem conr, demittatur HK 
perpendiculum lateri cuilibet con & a vertice A perpendicalum AL pla- 
noHFEG. 


Dico, Superficies comca terminata a lines FEG GA AF ita ſe 
habebit ad planwm H FE G ut perpendiculum AL ad perpendiculum 
HK ; 

Probatur eodem fere eodem fere argumento quo ſuperior, 


Prxcedentia 
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Precedentia recolentinonnulla videntur elapſa, quz forſan ex uſu 
ſit adjicere. Demonſtrationes elicere poterir quiſpiam E przmillis ; 6c 
potior inde truftus emerget. 


Problema I, 


Sit carva quzvis KEG, cujus axis AD; 6 in hoc ſignatum 
punum A ; curva reperiatur, puta LM B, talis, ut fi dui utcun- 
que rea Þ E M axi A D perpendicularis curvam K E G ſecet in E, 6c 
curvam LM Bin M ;, nec non conneRatur AE, & curvram LMB 
rangat rectaTM, fit TM ipli AE parallela, 

Hoc ita fiet, Per aliquodcunque punum R, in axe AD ſumptum, 
protendatur rea R Z ad ipſam A D perpendicularis ; cui occurrat re- 
ata E AprodutainsS, & inretaEPſumaturPY—RS, ita de- 
terminetur curyz O Y Y proprietas ; tum (it re&tangulum ex A R, & 


P M zquale ſpatio AYY P (ſuPM Dh, - I) habebic 


curva L M M B conditionem propofitam. | 
Adnotari poteft, (i ſtantibus reliquis, ſit curva QXX talis, ut cum 
hanc ſecet retaEPin X, ſitPX=AS, erit ſpatium AXXP 


AXX 
Xquale re&tangulo ex A R, 6 curva LM, ſeu LEN LM. 


Exemp. I. 


Sit AD G crrculs quadrans, & du&ti E P ad AD utcunque per- 


pendiculari, connexique DE , deſignetur curva A MB talis, ut fi Fig. 181. 


produQta reta EP M hanc ſecet in M, ipſamque rangat reta MT, 
iitM Tad DE parallela. Hoc ita peragetur. Ducatur AZad DG 
parallela ; && huic occurrat produta DE in S, & curva AY Y ralis 
lir, ut fi hanc ſecet produtaP Ein Y, fit PY =AS,; tum capiatur 
PM Sr, facum erit, 

Nor. Quod (i eurva QXX talis ft, MPX=DS (vel GAQ- 
— AD, & QXX it byperbo/a angulo A DG comprehenſa) erit 
CUrvVa A M X A D —_ ſpat. A QX P, R' Exemp. 


I22 


Fig. I 32, 


Fig. 183. 


Fig. 184. 
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Exemp. II. 


Sit curvaAEG (cnjus axis A D) proprietate talis, ut fi a Ju0- 

cunque punRo in ipſa ſumpto E, ducatur re&ta E P ad A Dnormalis ; 

conneRaturque A E, ſit A E inter delignatam AR, & AP propor- 
a 


tione media, ſecundum ordinem, cujus exponens lit — ; reperiatur 


curva AM B, quam tangat T M ad AE parallela. 
- De curva AM adnoto fores.m::AE.arc. AM. 


St —= z (vel AE fit inter AR, AP ſimpliciter media ) erir 


AE Gcirculus, & A M B Ciclo primaria ; hujus igitur dimenſio & 
lege generali habetur. 


Hze etiam ex adjunto Problemate magis ccomprehenſivo pera- 
guntur, | 


Probl. II. 


Curva deſignetur, puta AM B , cujus .ax« A D, ita ut in hac 
ſumpto puno quopiam M, & duaa MP ad AD perpendiculari, & 
polito retam M T ipſam tangere, habeant T P, Þ M relationem aſ- 
lignatam. 

Accipiatur rea quzpiamR, & fiatut T Pad PM (quam utique 
rationem aſſignata dabit relatio) itaRad P Y (quz nempe ſumatur 
inretaPÞM, & adaxem AD ordinetur) fic ut per ejuſmodi puna 
XY tranſeat curva Y YK; tum 1 fat PM — - de curvz 


A M B inde conſtabit natura. 


Exemp. I. 


Sit A DG circa; quadrans ; cujus radius zquetur delignatz R; & 
habere debeat T P ad PM rationem eandem-quam habet R ad arcum 
AE ; ergo quu fit, juxta przſcriptum, R. arc. AE::;R.PY , e- 


ritPY =arc. AE, hinc habetur Þ M BL : Exemp. 
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Exemp. II. 


Sit A D G cireuls quidrans , & habere debeat T P ad P Mi ratio- 
nem eandem quam PE ad R ; eſt ergo P Y zqualis rangers arciis GE, 
& ſpat, APYY=Rxarc AE.adeoquePM = arc, AE. 


Probl. IH. » 


Proponatur libet ADB (cujus ax AD, beſs DB) pj, 0 
reperiatur curva K Z, [, propria talis, ut duAi reti ZPM ad Fig. 185 
D B utcunque parallela quz lineas expoſitas ſecet ut cernis) politoque 
reftam Z T tangere curvam KZL, fit intercepta T P 2qualis ipſfi 
P M. 

Hoc ita perficietur. Sit curva O Y Y talis, ut adfumpt2 quadam 
SOON G, fitPM.R::R.PY, tumlibereadfump 
ta DL (in BD protens\) ſt DL.R::R.LE, & amp DL, 

D G per E deſcribatur bolaE X X , tum fit ſpatinm X- 
. pgs DOYP, parmay Lig 44. concurrant in Z , erit 
in curva quzſita ; quam {i tangat ZT, eritT P =P M. 


Adnotetur, (i prepoſita figura ſit reftangulum Parallelogr awnune 
ADBC, quod curvz K Z L hac erit proprietas, ut ſit D Heodem 
ordine inter DL, DO media Geomerrice proportionalis , Po DP Fig. 156, 
inter D A & o (ſeu me) eſt media eAricbmetice, quod Ui libere 
juxta proprietatem hanc deſcri curva KZL, & Mechanice re- 
periatur tangens Z T, inde quadrabitur hyper bolicum ſpatives LEXH ; 
erit utique hoc > 4s reftangulo ex T P, AP. 

Subnotari poſlit fore 1. Spat. ADLK — R x DL -. DO. 2. Sum. 


manZPq=Rx*: 2-4=D09 . & fummamZ P cub, =R « 
DL cub. — D O cub. 


Cc. 3. Si ponatur O eſſe cenrrum gr. figu- ; 


3 | | 
rx ADL K, ducanturquee? 4 ad AD, & p2ad DL perpendicu- 
D L+DO ard AD*DO 
4 1 fr=ER——Tg-: 


R 2 | Probl A 


Jares, fore? | = 
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Fig. 187. 


Fig. 188. 


Probl. IV. 


Sit angulus B D Hre&us, & BF ad DH parallela ; & aſymprot:s 
DB, D H per F deſcriprta fit hyperbola F XG , item centro I deſcrip- 
tus fit circulus KZ L; litdenuo curva AM BJ ralis, ut in hac ſumpto 

uocunque punto M, &: per hoc trajea reta D MZ, item ſumpt3 

I=DM, & duatilXadB Pparallela, (it ſpatiums hyperbolicuns 
BF X Izquale duplo circular; ſeftorsZDK; curvz AMB tangens 
ad M determinetur. | 

DucaturD $ ad D M perpendicularis ; fitque DB*x BF =Rq, 
fratqueDK.R::R.P, tmDK.P::DM.DT, & conneRa- 
tar T M, hac curvam AMB ranger. | 

Adnotetur curvz A M B hanceffe proprietatatem, ut DI ſit inter 
DB, DO (vel D A) codem ordine media propertionalis Geometric, 
quo arcus K Z inter o { ſeu nihilum) 6 arcum K L eſt medius Arith- 
metice. hoceſt, [i DI ſit numerus in ſerie Geomerrice proprtionalium 
incipiente a DB, 6c terminata in DA; aco, KL int Logarithmi 
ipſarum DB, DA, erit KZ Logarithmus ipſius D I. Vel 
retro (prout vulgares Logerithwi procedunt, fi DI fit numerus in 
ſerie Geometrica exorſa a D O, & delinentein DB ac ofit Logarith- 
ww iphus DO, & arcus L K ipſius DB, erit arcus LZ Logaruhmu 
iptius D I. | 

Quod fi abfolute conſtruatur curva AM B, ejuſque rangers Me- 
chancedeprehendatur, inde patet hpperboiict ſpatis Cycliſmum dari, 
vel Circul: byperboliſmum. | 

Hujuſce Spira/s naturam, ac dimenſionem (ut 6 Spatii B D A di- 
menſionem) luculente proſecutus eft prxclariſſimus D. Yalsffims, in 
Libro de Cycloide ; quapropter de illa plura'reticeo. 


Probl. V. 


Sit ſpatium quodpiam E DG (regis D E, DG, & lneaE NG 
comprehenſa) 6 data quzdamR; curva AM B reperiatur talis, n 
fi utcunque a D projiciatur rea DN M, & D T ad hanc perpendi* 
cularis fit, & MT curvam AMB contingat ; fit DT. D M::R- 
DN. : 
Sit curvaKZLtalis, ut DZ=+4#RxDN; ſumptaque oy 

; Yr 2 
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retaDB, ſit DB.R::R.BF (fit autem BF, ut & DHipfi DB 
perpendicularis) tum per F, angulo BD Hincluſa, tranſeat hyperbole 
FXX, ſirque ſpatium BFXI (politanempel X ad B F parallels) 
zquale duplo ſpatio Z D L, ſirdenuo D'M = DG; erit Mincur- 
rn; quam utique fi rangat rea T M, erit TD.DM::R. 


Probl. VI. 


Sit rurſus ſpatium E D G (ut inpracedente) reperienda eſt curva 
AM B, ad quam (i projiciatur rea DN M, & ſit D T huic perpen- _ 
dicularis, & M T curvam A MB tangat, fueritDT = DN. Fig. 188, 
-3 


 Adſumatnr quzpram R, & Gt DZq= Ds item accepta D B 


(cui perpendiculares D H,, BF = LOIN & per F intra aſymptotos 
D B, D Hdeſcribatur byperboliforms ſecundi generis (in qua nempe 
_ ordinatz; ceu BF, vel I X, (int quartz proportionales in ratione D B 

ad R, vel DGadR) tum capiatur Cathim BIXF zquale'duplo 
ZDL; &GtDM— DI, eritM in curva quzlita; quam fi tan- 
gaMT, crit DT =DN. 


Probl. VII- 


- Sit figura quzvis A:D B (cujus 4x« AD, befs D B) & utcunque 
duQta P M ad DB parallela datum ſit(ſeu expreſſum po—_— Fig. 1839. 
fpatium AP M , oportet hinc ordinatam P M exhibere , vel expri- 


mere. 


Accepta quaqiam R, fitRxPZ= APM, hinc emergat linea 
AZTK; huicperpendicularis reperiaturZO, tum eritPZ.PO 
.PM. 


. © 
*' 


Exemp. AP vocetur x &ftAPM=vVv rx}, ego PZ=/ 


x ; 2xXx x x x 
= ,,—3 unde reperietur PO DTT Eſtque 4/ —— = 


::r 24/rx =PM. unde AM Beſt Farabols, cujus Pa- = 
rameter eſt 5 r. Alter. 


Fig. 190. 


Fig. 191: 


190-1 autem curvaK Z Z talis, ut pro Jubitu ducti reQa M PZ ad BD pa- 


LEcr. XIL 


Aliter. FatPZ=4/2APM. &(tZO currz AZKperpend- 
cularis ; eitPM =PO. 


. x 2x 
Exemp. StAP=x, &APM=——.quirePZ=/— 


3 x 


—=PM; & rurſus AM B 


unde reperietur PO= 
erit Parabola. 


Probl. VIII. 


Sit figura quzvis A D B(reRis D A, D B, & linea A M B com- 
prehenſa,) & a Dutcunque projeRta reaa D M, datum fir ſpatium 
AD M , oportet retam D Mdefinire. 


Accepts quipiamR, fit DZ=*AP*, &Z O cure AZK 
icularis ; cui occurrat DH ad DM perpendicularis , 
atDM=4+#RaDO. 


Aliter. St DZ=4/4ADM, &ZO curvz AZ K perpen- 
dicularis ; cui occurrat D Had D Z perpendicularis ; erit DM 
=SDZxDO. 


De figurs involutis & evolutic bellam oxiy+v inſtituit Preclarus Ge- 
ometra D. Gregoria Alerd. —_ meſli nollem ego falcem meam 
immittere, verum liceat utcunque iſthuc pam tes (aliud agenti quz 
Mthi ſe ingeſſerunt ) unamautalteram obſervatiunculam bi lengee, 


Probl. IX. 


Data fit Ggura quzpiam ADB ( cujus axis AD, baſis DB) opor- 
tet ei congruentem involutars exhibere. | 


Centro C, intervallo quopiam C L deſcribatur Cironu/ws LX MX , (it 
rallela, 
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'CL | far DKZP ( 
PZ= RE - Sittumarc.LX= _ ( vel ſeaor- 
L C X ſubduplusfpatit DK Z P) &in CX capiatur Cyu=PM, 
erit linea © «  ipſius BM A involuta ; vel ſpatium C © ſpatir 
ADB.) ; 


Exemp. Sit A D B circuli quadrans , erit ergo (quod E przmonſtra- 
tis conſtat) ſpat. DKZP (: ſector LCRX). ſet. BDM. 
::CLq. DBq. undearc, LX. arc. BM: :CL.DB. 
—_ ang, L CX —ang. BD'M= ang. DM P, undeang.. 

«© eſt retus; adeoque linea & « C eſt ſemicirculue, = 


Coroll. 1. Subnotari poteſt, ſi duz figurz ADB, ADG analogz fu. ©. . - 
: erint ; & harum i»volx:e lint C wc, Cry ; & fuerit Cpu . Cy FiEe 193+ 
5: DB.DG; erit reciproce ang, ©Cp.c Cy:: DG. 
B | 
2..H)ud etiam converse valet. 
3- Sin curxz Cyy, C SE ſno modo analogz fuerint, hoc eſt, _ 
ſi utcunque a C projet rea Cy $, habeant Cy, CS ean- Fig. 1 94+ 
dem perpetuo rationem, erunt hz fimilium linearum 5nve- 
lute. | 


Probl. X. 


Data fguri quipiam c C9 reQtis CE, Co, & ali lineicy | 
comprehensa,. eicompetentem evolutem deſignare. Fig. 195.- 


Centro C utcunque deſcribatur circulars arcs LE (cum rettis Ce, 
Co conſtituens ſetorem L CE) tumdutaCK ad LC perpendicn- _ 
lari, fit curva CY H itareQtam CK reſpiciens, ut libere projedta rea Fig. 1963 
CuTZ, ſumptaqueCO — arc LZ, duataque OYadCK perpen- 
diculari, ſit OY —=Cp, porro ad retam DA lic referatur curya. 

© 

BME, ut cumfitDÞ—E** © EO , &pMad DA perpendi- 
calatis; ſit erfam PM=Cy, erit ſpatium DBEFA ipſins C C 9 evolutums.. 


Exemp. Sic L Z E arcus circuli centro C deſcripti, & © jz C cjulimodiFig. 1 97. 


_ ſpwals 


1:8 L = cr. XIL 


fprralis, ut pro arbitrio dui rei C47 habeat arcus EZ 2d retam 
C x rationem aflignatam (puta R ad $)) Manifeſtum eſt lineam © Y H 
Ee clrretiom, quoniam EZ (KO).,Cu(OY)::R.S, perpetno. 
Fig. 198. undeevolma B MF fit Parabola ; quoniam axis partes AP, ADſe 
habent ut ſpatia KOY., KCC, hoceſt ut quadrata ex iplis OY, Cc, 
vel ex iplis Þ M, DB. 
Corol, Theor, 1. 


Si ad figuram © C 9 erigatur cy/indricws altitudinem habens xqua- 
lem peripheriz integrz c:7c#/s, cujus radius C1; erit iſte cyl;ndricus 
xqualis ſolids, quod procreatur E figura CCHK circa axem C K ro- 


tata, 
Theor, 1I. 


Fig. 195. Sit curva quzpiam A M B (cujus axis A D, baſis D BY & curva 
AZ L talis, ut libere dudta retiZP M, (tPZ—=4/2APM, lic 
item alia curva O Y Y talis, ut ad hanc produgi reti ZPMY, 
adſumpraque rea R, ſirZPq.Rq::PM.PY, litquedenuo DL, 

Fig. 199, R::R- LE. & per E intra angulum L D G deſcribatur Hyper- 
bola E X X ; huic autem occurrat ducta retaZHXadAD parallela, 

+ erit ſpatium P DO Y zqualeſpatio Hyperbolico LHX E, 
: a SLEXH--- 
Hinc ſ»#»ma omnium Tp xF— — Ky 


Theor. III, 


Sit curva quzpiam A M B, cujus axis A D, baſis DB, 8 curva 
K Z L talis, ut adſumpta quidam R, 6c arbitrarie duaa reti Z P M 
ad B D parallela, ſity APM.PM::R. PZ, erit ſpatium ADLK 


Dag. 200» zquale reftangulo ex R in24/ ADB, vel 2 = Bins / ADB. 


Exemp. Sit A D B carculi quadrans, erit ſumma onnium I _ 
/ 2DA x arc. AB. 


Theor, IV. 


Sit curya quzpiam A M B (cujus axis A D, baſis DB) ſintque 
duz linex E X K, GY Litarelatz, ut in curva A M B ſumpto quopi-- 
| am 


| ampunfto M,, duRtiſque retis MP XadBD, &MQY ad AD 


L £'CT. XII. 


arallelis, poſitoque retam M T tangere curvam AMB, ſitTP. _.. R 
M:: QY.PX; erunt figure ADKE, DBLG fibimet zqua- Fig. 201» 


les. | | 
Valet hoc converſum. Nempe (i kgurxz ADKE, DBLG z- 

_ & MT curvam AMB tangat, erit TP, PM:;:QY, 
X: | 


Not; Omnium ha&enus Propolitorum foecundiflimum eſt hoc 

Throrema ; praecedentium quippe complura vel in eq continentur, aut 

ab eo facile conſetantur. Nam polito lineam A M B indeterminatana 

efſe natura, ſiipfarum EXK, GY L ahterutra pro tuo arbitratu de- 
terminetur, exinde reſultabit Theorema quoddam ejuſmodi , qualia 

ſuperius exhibentur aliquammulta. Sie. g. linea G Y L ponatur rea 

cum ipſa B D ſemi-reQtum conſtituens angulum (quo caſu concipiun- 

tur punta D, G coincidere) proveniet inde prima Le&:onz XI, Si 

G Y Lit retaadDB parallela, emerget Lef#:onjs ejuſdems, Rur- Fig. 202: 
ſus fiP M=PX (wel ines AM B, EXKfintexdem) conſ: 

turhinc decime ejuſdem. Exhinc porro liquet adſumpro culider {hn 
ti0 infinita, genere diverſa, ſpatia aqualiafacile ws cc; veluti fi ſpa- 
tines D G LB ponatur c:rcnls quadrans, cujus ce D., & curva 
AM Bllit para fa, cujus axzs A D, emerget curyz E X K. hzc pro- 
prietas, nt (fi dicatur DB=r, AP=x,PX=—=y, &k (vel 
= ) lit parabole ſemmparameter) ir LS —=kkx—+xyy, Sin 
A.M Bponatur hyperbola, procreabitur alterius generis curva E X K. 
his autem expenſis «8At4izr meam incuſo, qui non hoc Theorems (li- 
cut 6 ea quz ſubſequuntur, quorum fere ratio conſimilis eſt, & ſup- | 

uſus) primo loco poſucrim, & ex eo (nec non e reliquis mox 

f Djiciendis) quod fiert poſle video, reliqua deduxerim. Veruntamen 
hujuſmodi Phrygiam ſapientians juxta mecum pleriſque familiarem au- 
tumo, literas has traRantibus. | 


F 
- 
- 


Theor. V. 


Sit fpatium quodpiam A D B (re&tis D A, DB, & curva AMB _.. | 
comprehenſum) ſint item curvz EX K, G Y L ita relatz,ut (i in carva Fig. 203. 
A MB libere ſumatur puntum M, ducatur D MX, fit D Q= DM, 

ducatur QY ad D B perdendicularis, fit DT ad DM perpendicula- + 

ris, rea M T curvam A M B contingat , (i, his inquam ſappoſitis, (it 
TD.DM::DMxQY.DXq,erit ſpatiam DGLB ſpatii ED K 

duplum. 5 T heor. 


Fig. 204. 


—_— 
*4 


L ft c Tr. XI. 


Theor, VI. 


Sit rurſus AM B curva quzvis (cujus axis AD, baſis D B) 8 
carvzEXK, HZ O ita verſus ſe, & axes A D, «Crelatz, ut arbi- 
trarie in curva A M B accepto punto M,6: ducta MP X ad AD per- 
pendiculari, ſumpta a y = arc A M,du&ti y Z ad « Cperpendiculari, 
politoque retam T M curvam AM Brtangere; fit TP,TM::pZ. 
PX; eruntſpatia ADKE, « CO H zqualia fibi. 


2T heor, VII. 


Sit ſpatium quodpiam ADB (retis D A, D B, & curva AMB 
definitum) fint item curvz EXK, HZ O 1a relatz, ut (i quodvis 
capiatur puntum M 1n curva A M B, projiciatur rea D M X, ſuma- 
tur « «= arc AM, ducatur « Z ad reftam « C perpendicularis , fit 
D T perpendicularis ipli D M : re&ta M T curvam A M B tangat , fit 
TD.TM::DMx+kZ.DXq; crit ſpatium =C OHſipatuEDK 
duplum. . 

Sed horum hic eſto terminus. 


I3r 


Leer. XIII. 


Pad po—_ naturam E terminorum hg expoſuit Vieta ; 
£-- 1 1 


am ex eorum in ſeduRu dilucidius explicuit ( arteſizs. Eam 
ego jam E linearum ſingulis appropriatarum deſcriptione conabor ali- 
quarenus enucleatam dare ; qui ſane modus rem przſertim elucidare 
videtur, ac ob oculos ponere, agedum. 


Notetur, In ſequentibus perpetim ad eaſdem ſeries redigi zquatio- 
nes, quz coefficrentes habent eaſdem, | 


Aquationum Series prima. 


a--b—=zy 
aa + ba = nn. 
a*+tbaa= n*. 
4*{- ba) = # *,&c. 


Sumatur rea B A xqualis coefficienti b, 8 hc verſus H indefini- 
te protendatur , (int anguli RAH, SB H ſemire&i, {intque linez 
al L, AMM, ANN ales, ut retiGK du&ti ad AH utcunque 
perpendiculari (quz diQas lineas ordine ſecet puntis L, M,N; re- 
Raſque BS, A R punRis K, Z) litinterGZ, GK mediaG L*, bi- + Vid, pag. go. 
media G M, trimedia G M; hz linex propolitaram #quationum 
.. nagurz explicandz inſervient. Nam fi A G (vel G Z) dicatur 4 , erit 
BG(vel GK) =b-+ 4; atqueGLq=44--6b4a; & GMcub. 
—=4'-[-baa, & GNqqz4*t+ba". 
$-2- Notetor 


Fig. 206. 


— 


Fig. 206. 


Fig. 207. 
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Notetar autem, 


1. Dutta A D ad BHperpendiculari, 11 in hac capiatur AE = »; 
ducaturqueE F ad AH parallela; hujus cum lineis expolitis interſe- 
iones zquationum propolitarum radices exhibebunt reſpective , erit 
utique FK , vel EL, vel EM, vel EN axqualis ipli 4; 
hoc eſt ipſis AG, concipiendo a lingula interſe&tione deduci ad AH 
perpendiculares, quz punRa G determinet. 

2, Quo puntym G magis a termino A removetur(& quidem poteſt . 
G Adeſumi quavis defignars major) eo ordinatz G K, G L, G M,GN 
magls increſcunt ; adeo ut quantacunque ponatur A E, parallela E F 
curvis occurſura ſit ; & proinde ſemper habetur vera radix iſtarum 
*quationum cuilibet conveniens ; & ea tantum una, quoniam E F 
curvas iſtas unico-punAo interſecat. as 

3. Carva ALL eſt byperbola equilatera, cujus axis AB, relique 
A M M, ANN ſunt biperboliformes. 

4. SiAO fit*AB; & AP=4+ AB, & AQ=2 AB, du- 


cantirqueOT,P V, QX ad BS parallelz, erunt hz curvarum ALL, 


AMM, ANN aſymptots. 


EEE 
5. Hincconſtat in ſecundo gradu fore 4 5 # ———in tertio ac” 


b Po b . o 
1— —; inquatoa4c— ry que tamen inzxqualitates, fi AE 


benemagna lit, exiguz erunt. 
6. Xquationibus iſtis nulla competit zax;ma , vel minima. 


PC _ 


Series ſecunds. 


i b c—_ 
FY — baa— »*, 


a* _ ba® quinn nt, &c. 


Sit rurſus AB—b6, & indefinite protrahatur A B verſus I, & 
fint anguliRAI, S BI ſemire&i , tum concipiantur curvz BL L, 
BMM,B NNrales, ut fi utcunque ducaturG Z ad Al perpendicu- 
haris (dias lineas ſecans,uti cernis, punRisK, L, M, N,Z) fit x2 


-—_— —— — 


Þ 


_ PC 
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GZ,GKmedia GL, bimedia GM, trimedia GN; propoſitas x- 
quariones explicabunt hz linex. Namſi AG (vel G Z) vocetnr « ; 
crit BG(vel GK) =a—6b, & GLq=4«—ba,; &GM cub. 
=4'—baa;&GNqgqg=at—bea, | 


Not. | 

1. Datta A Dad Allperpendiculari, & EF ad AI parallels, fi 
A E ponatur zqualis ipſi » , erunt E K, EL, E M, E N radices zqua- 
rtionum reſpeQivz, ſeu zquales quzitis «. ; | 

2. Quoniam ordinatz GK, GL, GM,GN a termino B verſus I 
infinite excreſcunt, ſemper habetur una vera radix, &unica. 

3- Curva B L Leſt hyperbola equilatera, cujus axis AB, reliquz 
curvz ſunt hyperboltformes. 

4+ SI AB biſecetur in O, triſecetur in P, quadriſecetur in Q, du- 
canturquead AR parallelz O T,P V,QX. erunt hz curvarum BLL, 
BMM, BNN aſymptors. 


5. Hinc ſequitur in ſecundo gradu fore « & » + 25 in tertio-- 


ac n+ _ In quarto a En] =, quod (1 » ſatis magna ſit, 


itz inzqualitates ad zqualitatem proxime accedunt. 
6. Verarum in his radicum habetur 991mm 3 ſcilicet ipſa AB, vel b. 


FO h. __ — 


Series tertta. 


þ — 4=7n. 

ba — 44 —13, 
baa — a* = »®, 
ba* — 4 * = n*,&c. 


Sit AB=b, & anguli RAB, SB A ſemireQti; tum curyz- Fig. 280, 
ALB, AMB, A VB tales, ut dui reti G Kad A B utcungue 
perpendiculari ( quz lineas expolitas ſecet, ut vides ) fit inter A G 
(ſfuGZ) &G K media GL, bimedia GM, trimedia GN , pro- 
politas xquationes explicatas dabunt hz linezx. Nam poſito fore AG 
=4, erit GK=b—s : &GLq —= ba —4 a; & GMq= 
bas —a4*,&G Nq= ba? — at, 


Not. 


134 


Fig. 208, 


maxima; (adeoque radicum una major quam 


L = c T. XIIL 
Not. | 

1, Siin AD (ad ipſam A B perpendiculari ) deſumatur AE — », 
.6 ducatur E F ad A B parallela, hujuſce cum lineis expolitis interſe- 
iones exhibebunt radices 4 reſpeRive. 

2. Cum ad haſce curvas ordinatz ſemper terminatz int, & inter 
ipſas maxima quzdam detur, hujus ſerie: equationes, pro modulo af. 
{1gnatze A E (vel =) ſubinde duas radices veras habent (cum utique 
fuerit A E curvz maximi ordinati minor reſpe&ive, hoc eſt cum E F 
curvz bis occurrerit) nonnunquam duntaxat unam (cum AE nempe 


-maximam adzquet, adeoque E F curvam contingat) aliquando nullam 


(cum ſcilicer A E maximam excedat, adeoque nec E F curvez unquam 
occurrat) . 
3. In ſecundogradufh AO = OB, & ordinetur OT, erit OT 


— altera minor) in 


tertio, i AP=2 PB, & ordinetur P V, erit PV maxima (unde 
radicum una major erit quam } A B, altera minor) demum in quar- 
ro grada i AQ—3QB, 6 ordinetur QX, erit Q X maxima 
(& hinc una radicum ſemper major, quam A B, & altera minor). 


4. Hinc conſeRatur, fi fuerit, in ſecundo gradu » >=; in tertio 


, Wa 07 : SLATES gle ED EO 
_ 5 — —— as any "Fs = b+ — 
<2 . nullam dari radicem. 

256 ? 


5. Omnium radicum m24x/ma eſt ipſa A B, vel b. 
6, Omrium curvarum communis z»terſettio ( ſeu nodws ) eſt pun- 
; b RE. 
Rum T ; & (1 faerit » —= _—_ J ſemper AO ( vel _ )eſt una radix. 
7. Curva A L Beſt Circalws, reliquz AMB, ANB eum quo- 
dammodo referunt. | 
I 2. 3c 


* ST SEM ? HT Rn. 1 [ 6—4=n . 
a+ b =— Peer? | ba==| 
h Py P* n > 
Fa OE as | | ir 6 
uy ; n Lo F 
a+b==>) a—b=% CET 


Aliter 


NISSAN OO nn 


Aliter (& forte commodius , pro ſingulo trium ſerierum gradu tan- 
tum unam adhibendo.lineam) explicantur iſtz prazcedanez xquatio- 
nes, hoc pacto : | 

Sit A Hrecta indefinite protenſa, 6c tuic perpendicularis AD , in 
qua fumatur AB—#, & ducatur BKad : H parallela, tum int 
linex L XL, MXM, NXN tales,-ut ſumpto in AH quocunque 
punto G, & dudiaGKad AD parallela, fit in proportione A G ad 
GK (vel A B) proportione tertia G L, quarta GM, quinta GN , he 
linez propolttarum xquationum naturz explicandz inſervient. 

Nam fumpta AE= 6 (ſumatur autem AE ob primam ſeriem 
ad partes I, ob ſecundam & tertiam ad partes H) 6 fiat an. 
gulus FE H ſemireus ( iſte quidem pro prima & ſecunda ſe. 
rie inclinans verſus H, pro tertia reclinans ab H, ut Schema fatis 


monſtrat) wmre&z E F cum expolitis lineis interſeiones reſpeRivz 


radices 4 determinabunt ; nempe li per has'dutz concipiantur ad A H 
perpendiculares (LG, M G, N G) erunt interceptz A.G radicibus:s 
Xquales reſpective. "3 


Not. 


Exhinc conſtat , quod _ 

1. In hac explicatione coeffic:exs þ indeterminata habetur , ut in pre-- 
cedentibus ipſa ». | | _ 

2. In prima & ſecunda ſerie ſemper una politiva radix habetur , & 
unica. X 

3. In ſecunda ſerie minima radix ipſi A B,. ye) » xquatur.. 

4. Communis omnium linearum »edws eſt punit,-2 X, ubi BX 
(vela) =n. _ Era riod 0rd 5.1 IU E7 

'5. In tertia ſerie ſubinde. dux*habentur radices;poſitivz (quando 
Rilicet EF curvas bis ſecat) nonnunquam una tantum (cum E F ip- 


farum aliquam contingat ; id quod. accidit in ſecundo. gradu cum: 
; | | 


a=; intertiocum a = 56, inquartocum « = 2b) aliquandd 


nulla, cam EF infra tangentes cadit , 6, adeo nuſquam-carvis occurs 
rit. | | 

6. Secundi gradus curva eſt hyperbola, reliquz hyperloliformes,. 
quarum communes «ſymprots ſunt rectz A H, A D. 


p 


Series 


Fig. 211, 
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Series quarta. 


a | — =#. 
AAA CODEN 
43 -CA=3, 
a* |-ceaa—=#". \ 

Sit rea indefinite protenſa AH, &c huic perpendicularis AD , 
fat autem angulus R A H ſemiretus , tum utcunque ducatur G7. K 
ad AD parallela, & fato AG. AG::AC.ZK ; per Kintra 
angulum D A Rdeſcribatur hyperbola K X K , fintdenuo curvz CLI, 
AMM,AN N ales, ut inter GZ, GK fint media GL, bimedia 
GM, trimedia GN, hz propolito deſervient. Nam fi AG (vel 


G Z)dicatur 4, crit GK=#-|-=; & GLq=aa-|cc,; & 
G Mcub =ai-+cca;, &G Nqq =ai-cas. 


Not. 


I, Deſignantur radices, ut in przcedentibus, poſita AE=»,8 duata 
E F ad AH parallela. 

2. SAP=AC,eritPX ad hyperbolam K X K ordinatarum wi. 
»iwa; unde ſi AE (vels) PX, nulla dabitur radix in primo 

radu. | 
: 3. Curva CLL eſt hype: bola equilatera, Cujus centrunm A, ſem- 
axis AC, quz S& ordinatarum eft minima ; alioquin fi »c=c, ſem- 
per una vera radix habetur, & unica. 

' 4+ Reliqux AMM, A NN ſunt hyperboliformes ad iofinitum 
excurrentes ; unde ſemper una vera radix habetur, neque plures. 

5. SifueritYea=3YX;, YC={VX; Yy=3;T X, & per 
punRa «, 6,7, tradutz concipiantur hyperbola (habentes & ipſz «- 
ſymptotos DA, AR) «Aa, Ck, yy, erunthz ipſarum curvarum 
CLL, AMM, ANN aſywpror;. (Similesetiam aſymptoti con- 
veniunt lineis poſthac deſcribendrs , quanquam de illis conticeamus.) 


DES CC . . EC 
6. Hinc in ſecundo gradu a+-|- —C— »; intertio Fr Cn; 


in 


TOE.” 7 


in quarto 4 _ © # ; que tamen inzqualitas eo minor eſt, quo 
AE (vel ») major exiſtit, K 


| Poſt wt ſeries explicari juxta rxcedentium modum ſecundum _ . 
& eaſilem adhibendo curvas L XL, MX M, NXN , quarum nimi- Fig. 212: 
cum proprietas eſt, nt reta G K ducta ad A H utcunque perpendicu- 


. BB, a” | u» + 
um Ghrntet ARGnrcde 6 neg OR 
ad A H perpendicularis, &ſtGE.c::c.EO, &per©O intraa- 
ſymptotos AD, A Rdeſcribatur byperbola © O ; hujuſce cum expo- 
iis incis L X L, M X M, N X N interſeCtiones, radices 4 reſpetivas 
determinabunt , duQis utique LG, MG, NG ad AH perpendicu- 
laribus, erunt interceptz A G iplis « xquales reſpeRive. 

* Poſlint conſimili modo fubſequentes omnes Xquationes explicari ; 
ſed cas modo duntaxat priore dabimus expoſitas. 


— 


Series quintae 


= —4= | ig. 213. 


CCnmm ddl = I» 
Colm =", 
CCAA mn 8? = **, 


: T | S&7es5, 


L = 6 7. XIIL 


Series ſexta. 


cc 


 — &, 


AA—CC= 8, 
& — cca=#®, 


Af mm CCAALEs*; 


Fiat angulus R AI ſemireRus, & AD ad AI perpendicularis ; 
0m AC= c; tum utcunque dui GZ ad AD paralleli, ſit 
(vel GZ). 'AC: :AC. ZK, 6& per K, intra angutum DAR 

deſeribarar hyperbolaKY K, tum ſint curve CLYHLa, be ef 
ANYHN, tales, ut inter A G-( vel GZ-)-&-GK. ſit medias G 
bimediaGM, trimedia GN, hz propefita deſervient. 

Conſtar hoc, ut in precedente ; 8 quo patto radices m_ 
dererminantur, | Verum adnotetur przterea. 


| © Not. 


' 1, Curvz CLH, AMB, A N Hal quincm ſeiem pertinent 
liquzHL a, HM HN vad ſextam. 


2. Quoad curvas ad quintam ſcriem pertinentes , fi As AA, 


Fig. 213, 


6 ordineturp Y , erit Y communis linearum interſetio, ſeu xo- 
dg. 


3- In harumprimo eradu.ordinata AK _ infinita, in ſeeundo AC 
.eſt maxima , in tertio ſi fuerit AP = . ==, & ordinetur Þ V, 


erit P V maxima(unde radicum una ſemper T% eſt quam y/ SO2 


altera minor)in quarto fi AQ = /—— A = AY & ordinetur QX, 


Erit QX maxima (unde radicum una major crit, altera minor ipsa 
AC FAGICHID kv $6 L 
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; 4. Conſequenter infharum ſecundo-gradu ſis =; intertio; fin? * 
-! ee ' CE , CC | C6 | EM : 
| oe #., 8 rs thee" vel 5-320 , in quac- 
0 
toll ——— + c* , nulla radix habetur; unam in iRis 
caſibus rea EF curvas ſupergreditur ; nec iis occurrit. 
5. Itidem in his omnibus maxima poſlibilis radix eſt AH—'A ©. 
6. Curva C YH eſt Circuli quadrans, reliquz AMH, ANH 


quodammodo *vxnoedbis, 

7. Ad ſextam ſeriem pertinentium Exh HL Leſt byperbole equi- 
latera, Cujus axis AH; reliquz ſunt Hyperbo/iformes. Unde quoad 
hanc ſeriem liquent cztera. * | 


Series ſeptima. 


«+ bo =” 


aa +bad-co=nn © 
a*'+baa+coa=n 
a* + ba' + 6caa=#n*,&a. 


. InreataB AH indefinite protens3 capiatur AB—=b; & in AD Ei a 
ad BHperpendiculari ſit AC=e ; lint etiam anguli HAR,HBS Semi- 1+ 21 46 
re&i; tumarbitrarie duti G Y ad' AH peepenicateg quz ipſam 

BSſecetinY.; fat AG. AC::AG.YK; G per K intra angy 

D'V Sdeſcribatur hbyperbols K K K ; {int demum curvz C LL, AMM, 

ANN tales; ut inter A G (vel G Z) & GK lit wediaGL, bime- 

dia GM, trimedia GN ; ha ſatisfacient negotio. Nam eſt GK —'s 


+ b+=; &GL q=aa+bat+cc; & G Mcub =43 +baa 


]-ica ; & GN qq =#t +b43-þcc48. 

| $f _ 7 0 
 *.1,, Secundi grads curva CL L eſt pars hyperbole 4qulatere, cujus 
centram O , ipſam A B biſecans , & ſiquidem ACT» AO, eſt OH 
(ad AB 'perpendicularis, & —4/AC foo A Oqejus ſemuxs ; 
lin&'C—=A'O, ejus axis eſt Ol =/ A Ogq-— ACq. reliquz 


vero curvz AM M, A N N ſunt hyperboliformey. © ; 
"* 2 2. Hinc 


be etttne if 
a - _——_—_— . > 305: a 6 * , 
ay -——— CET , 4 G : G 
5» . % : — near ee es + 3 ot. > TISTH vos 54S +2 3= * 2 go - 
9 I0< 0H has - ha: _ TD EEE. 2025 TT I TOE. 
DR gat $6 £2 a 


2+ Hinc conſtat in ſecundo gradu fi fuerit 3 GC, nullam veram 
radicem dari z alioquin in omnibus una ſemper habetur, & unica , 
quoniam vecta E F curvas ſemel iaterſecabit, nec pluries, FN: 


Series oGava. 
Fig. 215. ; = bans =0, 


cet ba —aa=»u% 
8c a+ baa— 43 =, 
£644 be —@& = »*,&c. 


_———— 


Series nona. 


FA of; 
A att VEE a — ps 
AA —ba——=c =, 
a —baia —coa=®. 
A*—ba* — ccaa = »*,&C 


; | Inreta AI fumatur AB =6b, &in AD-ad ipſam AI perpen- 
Fig. 215- diculari fit AC=<c, fiant autem anguli I AR, A BS ſemireRi 
ducaturqueretaZGK ad Al utcunque perpendicularis , iplam BS 
ſecansadt, &ſtAG.AC::AC.EK, tum per-K intra 
lam D'S B deſcribatur byperbot KYHK ; (int denud curvz CLHL a, 
AMHMy, ANHNvs tales, utinter AG, GK lint media GL, bime- 
dia G M trimedia GN , hz curvz propoſito fatisfacient , conftar 
aurem hoc ut in przcedente. Pa 
ot. 


| 1. CurvzCLH, AMH, ANHadodayam feriem pertinent, re- 
liquz vero HL a, HM þ, H Ny, adnonam. 

2+ Quoad oRavam ſeriem, fi biſecetur A Bin O, & ordinetur OT 
ad curram C LHeſt OT maxima, fan AÞ=— +/+ 


FE 


| EL z'c T. XIII 
4 ac ordinetur P V ad curvam A MH, erit PV maxima, icem ſi 
AQ=#Hb+4/#43b+7, 
erit Q X maxima. 

3. Hinc, om lit» =4/ cc +=; In ter- 


tio ſi (poſito fore f = — + +=) _ - 


ries 266+) fi nt 
Eccg +6 g*—g* z nulla 'datur radix , nam his ſupp fitis, 
eta E curtis non our, ws 7 4 


4- Si furrit Ag =5-++/ 4 » Cc ordinetur oY ;erit Y 


S« ordinetur Qz ad curyam ANH- 


T4x 4 


Noda curvarum , undeGo = Ae, erit Ag una radicum in omni 


© CarraCLHeft circumferentia Circabs, cnjus Centrm O; 
relique AMH, A N H ſunt Cycliforwes. 
6. Peculiare eſt in ſecundo 


tum radix. 


, quod li y==c, detur una tan-. 


7, Inhac radicum maxima (quz & nina in non; Grle) eſt+ 


AH = Eto Eee 
8, Curva HL a eſt byperbol« 


HMe, HN y func rr, ms 
pe unam, 6c hanc unicam radicem 


Series. decima. 


aÞ+b—= = 


44 + ba-— cc =n. 
4 | baa —cca—=w 
au Þ-ba*—ccaa#t,&c. 


4, cajas ſenvaxi'QH; re- 
+ 1 unde _ in ſerie nona . 


Fig. 216, 


L = c T. XIIL 


. 
EW ——_— 


Series undecima. 


1 \'C 6; TR. | 5-4 - z N Je 
i — Ib —4a = ; 
Aa h 
3" > REY 
--- CC Sba —A4kARZRSR 
cca —<— baa — 4 = n3. 
' CcaAno—bg'— a*z=1n*, &ec, 


Fo - 


Ll 
o 


\ 


'Þ reds B'A Himatbt B'A'='"b; & in AD ad AH perpendi- 


culariſit AC=c, fintque 'angult H A R, HBS ſemirecti ; tum 
utcunqueduQa rea GK £ ad A H' perpendiculari ( quz ipſam B S 


4 


ſecet in &, in AG, AC::AC:ER, & per Kintra aſymprotgs 


_ VD, VSdeſcribatur hyperbola KYHK, fint demum curve.CLHLa, 


AMHME, ANHNv» tales, ut inter AG (vel GZ) & GK int w2e- 
dia GL; bimedias'G M; trimedia GN; ha propofito ſervient, id 
quod conſtar, ut in prxcedentibus. CRE; £] 


. . Not. 


1. Curvz HL "I H Mu, HN ad decimam ſeriem pertinent ; 
reliquz C LH, AMH, ANHadundecimam. * "| 
- '2, CurvaH La eſt hyperbola equilatera,. & curva C LH ocurcula- 
r# circumferentie pars, utriuſque commune centrum eſt O, ipſam AB 
biſecans ( unde AH= SEEeer=<J 

3. Indecima ferie radix una ſemper habetur, Gr unica, in undeci- 
ma nunc duz, nunc una, ſubinde _ . 

4. Ap = — ; CA L=STE =: — 5G ordinentur 
9Y, 4X; punaY, X ſunt nodi curvarum. 

5. In undecimz ſecundo gradu ordinata A C eſt maxima, ſin AP 


= V+ — _ & aPad cuvam AMH ordinetur P y, 
| bb b 
' hxc maxima erit ; itemſi AQ = > AMY Jo = & a 


« 


Mga 3 HERE 


ee I Es ooo 


ou CR ATT AP 1 


A Ae A Cette ttt itt ae tee eee eee eee eee NT 


W Croſs Seulpſit | | 


Cr I rr arr eg ertons 


nan Diogey gen eter 


Sn 


Quadcuryem AN H ordinetur QO, hac etiam maxima erit 53 unde 
- de radicum"limitibus fiet nn ; utin ils, quz ad feriem — 
ſunt adnotata, 


Serres duodecima. 


-"=a + BY Patt neey. PRE 
# — bas = cca =8#%% g 
a —bi*+ccaa=rn, Cc. 


ns ts 323 05 IP<: 
Series decima tertia. 
ce 


ba — aa — CC = 18. BY Aa j oo ) 
. baa i a*, — CC4.= #7. | 
bas af rcan=nt, &c. : 


\ 


Pro his, SitAB—b, & AC =c, 6& angulus ABS ſemire- Fig. 2177. 


aus, & G t ad A Butcunque perpend perpendicalaris, AG.AC::AGC. 

£K; & KHKIK byperbola way (of SA, SB deſcripta; denuo 

curez CLHBLILa, AMHMIM,. NHNINb tales lint, utinter AG, - , 
GK lit media G L. bimedia G M: trimedia GN, | 


Nor. 


. Cirxz CLH, AMH, ANH, atque curvz IL a, IMs, 
I N, , ad ſeriem duodecimam ſpent, verum intermediz curvz HLI, 
HMI, H N 1 ad decimam tertiam. 

2. Curvz CLH, IL funt h Jperbole equilatere, quarum com- 
mune ceytrum O (retam AB biſceans) & ſemiaxu OH (vel O1) 
= v AO q.—A C qreliquz tales ſunt, quales figura "OTE 
3. Curvz 


- 


L's & T; XL : 143, 


> "Y ay XY 
T Mg F % N ot # o 


144 


Fig. 218, 


- 4.” Gurva  HLLI eſt [emiciroulus ; reliquas iczdem oftencat 
Schema- ith 4 4} — ; TEL: ; 13P 3 coats ; 4 


D CC W 


SE = ordinenturque rex? V, 4X,oY; erunt puntaV, 
X, Y nod; curvarum ({+b=2v/$ a6 deerunt nods X,Y, ib —=/ 


$cc; iicoaleſcent). 
5. Ordinatarum adcurvam C LH maximaciiph AC, fin AP , 


bb , : 
= ——S>-S, & ordinetur P y ad curvam AMH, erit 


bb 26 RY 
TT TAP arc 


P yy maxima, item ſi A Q=Fb _ v 22b b— ; Cc ordinetur 


Q4 ad curvam ANH, erit Q& maxima. 


5 out EMT na OR 96 O T4 i A D 
= 1 v _ —— & ad curvam H MI ordinetur p g, eritp g 


maxima; itemfiAq=4 b+4/ 535b———; & ordineur q 
ad curvam HN1I, erit q d maxima. 3 

7. Hinc radicum limites _—_—— ut innultur in iis, quz ad 
oRavam ſeriem animadverſa ſunt. 

$. Patet in Serie duodecima nune tres, modo duas, ſemper unam 
radicem-haberi , in decima tertia vero fabinde duas, aliquando tantum 
unam, interdum nullam haberi, : 

9. Ethzcquidem conſtant polito fore © 6; athi Ly =#; 
evaneſcer Series decima tertia , coaleſcent pun&ta H, O,I , rea A B 


' byperbolam K KK tanget ; curvzque CLH, I La in redtas lineas 


degenerabunt, 
16.Sin-—=ac ;eriam evaneſcit Series decima tertia, hyperbola KKK 


rota infra retam A B jacente , quo caſu curva CL L erit hyperbola 
xquilatera , habens centrum O, ſemiaxem ( ipli AB perpendicula- 
rm) OT=4/ACq—AOq,; mnic&arzAMM, ANN 
ad infinitum procurrent, fic ur zquatienes, quz in Serie duodecima, 
unam ſemper, 6 unicam radicem obtineant. Hzc ſuffecerit inſinu- 
afle ; quin & remtotam baRenus particulatim attigiſſe. SubneRe- 
Musautem notas quaſdam mags generales. : 
n 


L ft c Tr. XIII. 


In premiſſas explicationes animadvertatur generatim. 


1. Propolitam quamvis xquationem explicans c«rva defignatur 


hoc modo: proponatur, exempli causa, equatio 4' |- bat þ cc a3 

—d3aa—fita= ; In rea indefinite protenſa HI deſignetur pun- 

&um A, pro radicum termino, vel origine tum arbitrarie ſumpta 

AG pro indeterminata radice 4; hat G K zqualis primo ferieipro- 

politam I_ continentis gradu-; nempe {tt hic GK = «+6 
3 + 


C C o . © 
| — — — — 7 (utique rationem 4 ad c ſemel continuando fir 
Aa aa a3 


"©; p OY JW OI” q3 9 E 
— z rationem a add bis continuando fit 4 , 3 aca porro) tum inter 


b] a? 
AG, G K tot mediarum proportionalium, quot zquationis propoſitz 
gradus exigit (is autem a pura quzſitz radicis poreſtate indicatur) in 
hoc nempe caſu quatuor mediarum proportionalium prima ſit GO , 
per cjuſmodi punaa © traduRta curva A O O propolito deſervier. 

2. De radicibus fallis, ſeu negativis nihil attigimus ſupra ; czte- 
rum ex reperiuntur hoc modo. Aquationi” propoſicx ſubrogerur 
altera, cujus in locis paribus ( etiam vacuos locos adnumerando) 
ſigna ſunt illis contraria , quz haber zquatio propolita ; erunt hu- 
juice ſubdititi4 equations radices verz, ſeu politivz iplius propoſitz 
Zquationis radices falſz , ſeu negative. Exemsplo lit 2quario 43-|-bae 
=#3 . vel a3+bai*.—n3—0., Subrogetur- a3 —baa* -|-n3=0 ; & 
hujus, Þ uti ſapra edo&um, verz radices deſignentur , hz propoſe 
equarionss talſz erunt. 'Rurſus ſit 43 —baa=n3, vel a3 —bae—#? 
=0o, ſubſtituatur zquatio 43-|-baa-|-»3 =o , hc nullam veram 
radicem obtiner ; ergo nec equatzo propoſita falſam admirtir. 

3- Quinimo data veri radice quipiam , depreſlioris gradus zqua- 
tio quzdam allis reperiendis infervier; qualis ira determinatur. Pro- 
ponatur X#quatio quzvis, puta 43-t-bia=13 , cujus nora [it radix una, 
quz vocctur f, Conſtruatur xquatio plane limilis propoltz , eaf- 
demque corfficientes habens, tantun pro « ſubſtiruendo f ; nempe 
f3-q-of f = n3. ergo a3-baa—n} —f3 +bff ; adeoque 
a3 + baa—f3—bff=o0o. dividatur haxc zquatio (id quod ſem- 

FELEts -j-ba-|-bf __ 
per fieri poteſt) per a—f, proveniet 44 fa-l-ff =0 , Cujus X- 
quationes exdem erunt cum reliquis zquationis propolitz radicibus-; 
quz proinde duas colligitur radices talſas habere ; iraque mutatis loco- 


Wt. {ot o z  hvjus xquationis 


—fel-ff © 
Vv 


rum parium ſignis, ut ita fiat 4 4 


verx 


| O— 
- y em 
” 


- boon Aer EY —_ 


Fig. 219. 


7 In Serie 3» 


| gt OS. _ 


Fig. 320, 


L=z cr. XI[IL 


verz radices propoſitz falſas exhibent. Hic inſuper modus zquatio- 


nis propolitz, quatenus illa ex aliarum in ſe dutu provenit, conſtitutio- 
nem oltendit. OR 

4+ Radices maximz 6 minimz deprehenduntur in qa ſe- 
ric ponendo (quovis in gradu ſeriei) fore n=0 ; ut in oRava ſerie ſit 


ba—aa-cc=0 ; adeoque cc==44—ba, erit a (=—+/S 1 


cc) maxima radix , item in Serie duodecima fit 4a—baJ-ce=o ; 
: bb . 
unde 7c=ba——as ; crit a (= Z Rr” 3 —Ccc ) radix maxima; 
b ER 
& 4(= 7 —&/ cc ) radix munma. 

5. Curvaram nodi, vel interſeftiones innoteſcunt, cujuſvis in Seriei 
quovis gradu , ponendo fore « — # ; ut in oRaya Serie, ubi ba—a4 
þ+cc=nn, lit a=», ergd ba—aafec=as ; vel co=244—ba; 

"Lb n= bd, #3, £7 . 
vel = 44 — >>; Quare 4=— AE AR : Item in Se- 
rie duodecima, ubi a44— ba-þcc=nn=a4; erit ideoce=ba, ac inde 
s= To : 

6. Ordinate maxime, minimeque variis nodis, methodiſque paſ- 
ſim notis inveſtigantur ; ego fimul illas atque curvarum cangentes 
una operi ſic determino. Sit curva Ay H, ad Seriem undecimam 
pertinens , ejuſque gradum , cujus xquatio ft cca— bag—a3=13 ; 
polito , T curvam tangere , & yÞ ad AHordinari, reperio (de ſu- 
93 
pra monſtratis) fore PT = 3 —- FE 


dinataP ,, (it maxima, fore tangentem ipti H A parallelam, ſeu retam 
P T efle infinitam ; quare cum lit #3=PTx : 344-|:2b4—cc, & » 


tum conſidero, fi or- 


7 zl 
ſit nita, patet eſſe 344-}2ba—cc=0 ; vel ar jhe= : adev- 


b b 
que / i= >|. i; —=4= AP. 

7. Adnoto dcmum Ec maximis & minimis ordinat ss radicum li- 
mites detivari ; nempe {i reperiatur ad max1mam ordinatarn pertinen- 
tis radicis (velut iglius A P in exemplo proxime ſuperiori) valor , & 
is ubique in xquatione pro ipsa 4 ſubſtituatur , [i quod provenit, de- 
Kciat ab hom»geneo (quod vocant) comparations, problema conltrui 

Nequit 


, ; , L , —— , non 2% 35 Py | 
R gn 9 ern” 3 A : 1 « be, . 
————— ———_— + — — — Rf 200*- - {a þ- NY 
FR . _ L * 
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4 6 
tt PIE [4 OS 
b © $7 os 


A az . 
. z. Ks 


L = ce T. XIIE 7 


nequit, aut ſaltem radicibus aliquot caret , quas zquationis g 
ſpecies pra ſe ferunt, -Eadem is t rents. 2 


proveniens ſumma debet homsgeneum illud excedere, quo radix ali- ; 
qua, vel omnes habeantur. Excmpla comparent in prxemi 
itaque ſubliſto. 9's COMPArent in pramnties,”” Bc 


Laws DEO Optimo Maximo. 


F INIS. 


EFRRATA. 


: 4g. 5. Lin. 20. ad teſtatur , lege teſtatam facit. p, 9. 1. 3. leg. vyelocitatum. 
PÞ p: 14+ 1. 36. leg. plana. p.17.1. 24.leg. prohibetur. p. 18./.32.leg a punRo B, 
p. 19. 1.4. leg. BD, GH. p.22.10.lg. VD multitudo cenſeri. p. 23.0. 7+ 

leg. radius ad. p. 23.01.10. leg. necnon, datis. p. 24.0. 2. leg. effeQz. p. 24. I. 24. 
leg. quidem ut punCtum. p. 30. 0. 18. lg, protrafta, p. 32.0. 5, 6. leg. tangentes 
(una — hujus) p. 35.0. 5. leg. tangant. p. 35.1.6. leg. MP. p.35.1.12.leg. TP. 
fp. 37. 1. 2. leg. divisa, p.40.1.4. leg arcus N H major elt ips3. p. 41. 1. ids ah ver- 
ſari. p 43-4. 15. leg. aliamHR. p, 47.1. 26. Fig. 39, & 40. pag. 49. l. 16. leg. 
2 fxy. p. $2.1. 3. dele ge Fs F2.P.52.1. 6, leg. Fig: FI, 52. fag. 521.24. leg. 
Fig. 53+ f- 55-1. 15. deleſe interſecantes in X. p. 57.0. 25. leg. OP. p. $8.1. 19. 
leg. FBEiphi KEK-p.59.t-2. kg. K E K. p. 61.0. 26. log. pun&am. p.62 .{.27. 
leg. RO -KA. p. 631.16. leg. contaftum. p. 64.1.22. leg. Fig. $0. p. 65. 1.4. 
leg. SeyoAtgiare p. 671.11. leg tum alia. p. 67.41.35. leg, QOQqQ—Zq. p. 68: 
I. 7-leg. FQ. p. 70. 4. 22. log. Fig. o5. p. 76. 1. 3. leg. HT (a) = GA. p. 56: 
I. 11.lg.DE.p.76.1.18. lg. PK, p.96 1.20. leg. tanget rea RFK. p. 58,1.24* 
leg. infra. p 79. Þ. 1. dele Fig. 113, p. 79.1. 31. leg. Fig. 113. p. 86. þ. 31+ 
lg. /VCZoe— CG. p. 871. 14.lg DI' = +/ 525, pag. 91- I. 9. beg. 
inrefa, p.9 1.1.23, leg. zquale reangulo ex. p. gx. . 24. leg. P, Q. Þ+ 96 


I. 15. leg. CA.CD. p. 96 I. 22. hg. A HD —C A. p.97. |. 2. leg. totam. 
þ 102.1. 25. leg. O Pad OT. pag, 106.1. 10. leg. applicatis, p. 106. 0. 19. leg. 
ſemi-axis. p. 12.1.2. leg. applicatis p. 114. L. 22. kg. —RT 114 I. 26, 


keg. propofitum. p. 116.0. 5. leg. R.S, p. 122.1. 22, leg.Fig.183.p. 123-0. 1. leg 
Fig, 184 p+125. /. 4. leg. DM — BEE 128.4, 7. ; Fig. 195. p-228.0.1 'N 


F P , 
dele Fig. 195. p. 128. 1. 23 JIPMP-129-F13. emerget nndecima Left. p.136. 


I. 20, leg, hyperbolz. pag. 139. b. 3. leg, nam. p- 140. I. i. leg. # AC 
Ape 105, ad Þ. Ts > LeR, XII.; 7 


SPORBEESHSSSSUR SMS 


I Bi (pag, 100) de Centro gravitatis parabole & para- 
| boliformis verba fiunt,intelligantur non curve linez, 
ſed iis comprehenſa ſpatia, de quibus apparet iſthic agi. 

Sicubi ponitur E , nec adponitur jc: ulla, defignan- 
tur terminirationem exprimentes, quam habet circuli di- 
ameter ad ejus circumferentiam. 
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